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.    Janvier  Juin.      .   . 

<ìé.qgÙap.H.ie. 

fto§>èftu^vr*HieBefcaiption'g^  topogfa^hi^ue 

»    '  &  '^hyfióoe  de  4*E!inpiit  de/Ruffie,  projet- 
•1.    jì  itée  pàrTAcatìémìe  tópériàlé  de 

St  Pét^rSboyrg.  (*) 

T  è'fcònBté;    ^b^mèi-t^^^^^   iS:  Eljllrv  VJpjreìlcur    de 

"•^  l*Àcàtìéiniéii  '  'iJòuf  compqfer  une'  GéographiiJ  topogra- 

phìaue  et  pliffiqu^  -de  ^^RnÀìe  ài  debuta  par  la  publìca- 

•lion-tì^iin  Profpcàus  dét^lé,  ^ui  fé  pattagc  en  cinq  ^ar- 

a  a  ,      ,  La 


)   ■  •»■ .   ..■■•  .:  ^1  t:   y^^J 
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4  H  I  S  T  O  1  R  E. 

La  r*  s^occupe  de  h  Géographie  generale  de  PEm- 

pire: 
la  II'''  en  donne  une  Hiftoire  generale: 

la  III"'  en  c^mpteBd  l^tac  |»oli|àqiie: 

la  IV'*'  la  Géographie  particulierc,  *  enfili 

la  V"'  noe  defcr^tion  phyfiqoe  da  mime  Empire» 

Premiere  Partìe  pri»cipftl«> 

^         c'cft  à.  dire. 

Géographie   generale   d^   FEmpirc 
Elle  fé  divlfe  en  bùie  iedUons* 

Seffion  premiere, 

•  Linrites  de-i'Empité. 
.j  x)  Dai  ,cóté    de   l*Enrop«,   rOcéan  ft^t^rip^iii 9^,19 
. ,        '  deux  golfe&  <ju*il  forme,  la  mcr  bianche  d5  la  mer 

:-  /c,.)^^^^*^"5»  ^  SvL^à^,  la  Potogne,  &  la  Ttìrquie  eu- 
ropéenne. 

*)  EnAfie  vers  le  Midi,  la  mer  noire  &  celle  d»A(bY, 
la  Crimée  indépeodante,  le  Oancaft,  la  mer  Caf- 
,'.^      .,^^«n«>    1«  défert    de«    Kirgifes  bom^  par  |e  Gól- 
temement    d'Orenbonrg,    la  Mongolie  &  la  D«yi-' 
"  rii^,  <}ui  dépehdent  de  la  Chine. 

3).  Ters    l^Orient    la    pardc  ^ptentrionale    de    FOcóm 
orientai,  Jc  détroit  entre  l'Afie  &  Mméiiaw^  Jk 
,  enfia 

'    ♦)j[5*'*  J«Nord,  tont  Ì»Océan  feptentrional ,  co  li  mer 
glaq^le. 

Seai§u 
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ITI  S  T  O  I  R  E.  5 

Pofition  de  r£mpire  Tur  le  globe. 

Son  étendoe  par  dimats  &  d^rés:  fa  dimenfion 
CD  Terftes  quarrées  d'après  le  calical  k  plos  jufte  auqud 
oo  pttiflè  aprocber. 

SeSion  froijieme, 

Orograpbie  generale  de  l'Eaipire'  c*eft  à  dire.  De* 
(bripdoD  de  fes  n^ontagnes,  fé  bornanc  à  lenr  fituation, 
pente,  diflribution ,  correfpondance ,  Se  hantcur  propor- 
tionée,  fans  aToir  égard  à  leur  exploitatioo. 

i)  le  Caucafe  en  general,  particullerement  cetre  par* 
tie  qui  en  eft  iituée  en  Ruflie,  &  fes  fommect  da 
coté  da  nord. 

'  i)  les  monta  Krapacs  cu  Carpathes  &  lears  bras^,  qui 
fé  repandent  iusques  dans  la  Ruflìe. 

Z)  Cetre  bo^  ou  ce  plateau  élevé  dans  rintérieur  de 
ia  Ruffie  européenne,  connu  des  anciens  Géogra- 
phes  loQS  le  nom  de  Mons  alaunus^  dans  kqnel 
les  coucbes  horizontales  de  diverfes  niont<isoes 
.  feoiblpnt  fé  réunir,  &  qai  re^ferme  Ics  fources 
des  principaux  fleuves  de  cette  partie  de  l'Empire. 

^  ks  monts  feptentriunaax  fitués  eatre  la  mer  baltique 
ài  la  mer  bianche,  n'étant  qu^une  conrinuation  de 
la  chaine  des  montagnes  de  la  Scandinavie. 

5)  ks  montagnes  ouraliques,  qui  commencent  pr^s  d« 
k  mer  bianche  &  des  iles  de  Nova-zemlia,  ^ 
kiirs  branches  qui  iè  deployent  Ters  le  midi. 

a  )  tf)  Les 
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6)  Les  monuf^es.qui.for^^Qt  ta.*.froDtiere  eotre  la  Si- 
bèrie oc  Ics,  autres  contfécs  de  rAfi^^,  &  qni  font 
une  branche  du  grand  ^fiileitie  des  Alpes  de  TAfie, 
laquelle  en  s'éteorfanjt  vdepnis  ^'Iftidhe  •  jtfsqu'à  l'o- 
céan  oiiemal,  priead-des-noniis  tdÌTtr«^6fl[ifn«i'ce(ix 
d^Altaì,  TelezJ^oi,  Say>ansJcoi  £i  :StaiM](Toi  Chrébtft, 
&  appartieni  par  fa  pente  /èptentiionale  ieulement 
à  rÈmpire  reflp.  ÉutfcJes.braniciies  fecondaires 
•  d<s,^ette  diamine  de  ^ontagnes  ìymìtim^^s  la  plus 
remarquai)le  fexa  ^efle ,  ,qui  ireyicnt  v«rs  je  Nord» 
.  £ft  pn  trjvcrfanjt  le.tou.rs  du  lena^&:  du  Yenìfci, 
&  qui  fournìt  Ics  eaux  aux  jriviercs  qui  Vont  fo 
décharger  «njtrp  celles-là  .dàns  .la  nièr  i^laciale. 

Seftlon  4iiàt¥ietne/ 

Limitcs  fi^e$  JSc  initiìuid^les, «entre  l'Afie  A  .l*£i|rope 
daii$  J'injtémur  de  .la  JR-jaflliP,       . 

Après    avoir    reinar^ué  l«g  titnites^   -qtfe  les  ..Géo- 
gràphes  cn  divers  f<ms  fé  font  .avìfés  A*y  mcttre  arbitrai- 
rentient,    on  s'étendrai   far   ceiies  ,    que<  la  nature  y  fornnè 
'   elle  nné'me.     Ce  font  le$  montagoes  ouraliques,  '  qui  fépa- 
'   rent,    cornine  l*on  fait,  la  Sibèrie- d*iBÌvet  la- Rttflìe;    puis 
cette    grande  fuìte  de  montagnes  ón  cou^thes  ^órizonrales, 
laquelle .  en    commen^ant  de  la  riviere  BteUja  p^rto  ea- 
tre Cafan  &  Orenbourg  le  nom  d'Ooral,  .6c.  continue  en- 
tre  lea  rivieres  de  Samara  &  -d'Oaral  fous  le>  ndm  d'Obt- 
fchei   Sirt,    d^où    pare    cette    bautevir    coi^t^e  de'pays, 
r.qui  s'étend  par  les  défert»  des  Ca{iQpQQues  ^  duCouma, 
▼a  s'aprocher  de  la  njer    d'^fpv,  ^  J^i^e.  ,4iL  l'Europe 
les  déferts  falés,    qui  avoifiuent  la  mer   Càfpiene.      Cefi 

par 
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ntsr  OTRE.  f 

partèiigqufeMf  -è  cene-  iner,  répotée   depnit'  long  -téoM 
ea^sAìe  - srec  ht-  mer  noite^  cornine  iemot  Ile  limftet'i 
cotfé'  l^arofpe  meridionale  &  PAfie  '  Àinearé ,  qiie  la  eii^  • 
ture  a  fixé  des  bornes   ìmmuables,    mó^eimant'  h^uéìtté^ 
les- diff^rentes^  proTiocefr,  attrijtHiéejS  tan^t)  à-  4'ufie  t^nt^t 
à  Tautre  paitie  dti  monde»  reOeo^  «ttacisées  cliactiae  à  la 
iienne:  du  moìns  le  circuit.de  PEpiqpe.eB!  eft-  Ufie    fóis 
pour  toote^  determina,  aa  juflie. .  .       ••        •„ 

Seéiion  cinquìeme, 

Defcription  generale  des  mer^.  fur.  Icsquellès  la 
Roflie  .domine  &  de&  Jle»  qu'elles  formentr  kur'  fituatìon 
generale,  étendiie»  golfes  principauXy  prc^riétés,  flux  & 
reflnx,  ayec  un. 4mple. indice  des  fleuves,,  qui  s^.  j«ttenc 
immédiatement. 

Ces  mers  font; 
la  Cafpiene. 
'  la  noire  Se  ceUe  d'Afov. 
une  partie  de  la  mer  baltique. 
la  mer  bianche, 
la  mer  gloriale.. 

la  mer  qu*ott  trouve  entrc  1»  partie  der  Nord -Eli 
,  d«   TAlìe  &   de  l'Amériquer  ene»  Ics    il^s  fi- 

tuée»  dao^  cbacuoe.  de»,  dite»  mers-  appartenan- 

tc»  à  la  Ruflie, 

SeSion  fixieme^^ 

».  .    .iDeftription   do»   principaux    flewvc»   fuhrant    leurg 

fomces  daBti<left<  moniagoe»  màrqùées  ci-deffùs,  leur  cours 

de  écoukment  dans  le»  mers  mentionnées,  qualité  &  raport 

entrc 
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ft  -  H 1  a^ T  o  ri^  f . 

entr«  enx:  poU  ks  lacf  ,qp*ik  parcpurcar,  ea  ipxqiieU 
ih  ^mmuniquent.  Gomme  la  dercrìpcion  foirant  U 
fonrce  dts  fleuves  fembk  étre  àf  beaucoup  ^ifì6rable» 
Tieaoent  à  detaitter: 

i)  Les  eanx  qai  déconlent  da  grand  plateau  éìM  an 
milieu  de  k  RnflSe  Ce  des    monts   fepteotrìonauXt 
qui  **f  joigneuc  de  prés. 
a)  la  Dwina  qui  porte   fes    eaux  dans  fa  mer  blaur 

che,  &  les  principales  rìTÌeret  qui  s*y  mélent. 
h)  ks  grands  réferroirs  d*eaux,  comme  les  lacs  dX>* 
nega,   de  I^doga,   de  Plcfcou  €i  de  Peipus,  dC 
les  riTières  de  la  Nera  6c  de  la  NaroTa  qui  eii 
fortenc ,   à:  (è  jettenc  dai>$  le  golfe  de  Fintande. 

f)  la  Duna  qui  mèle  {ès  eaux  à  la  mer  balrìqoe, 

d)  le  Dnepr  qui  fé  décharge  dans  la  mer  noire. 

e)  le  Don  ayant  fon  écoulement  dans  celle  d'AfoT.. 
/)  la  Wolga  qui  va  fé  jetter   dans  la    mer    Cafpie^ 

ne,  &  les  rìvieres  qu'elle  re^oit  daus  fon  Ut  du 
coté  du  Sud. 

*)  Les  fleuTes  qui  fé  réuniflènt  du  coté  ocddetital  des 
mòntagoes  ouraliques. 

«)  la  Petfchora  qui  mene  tous  ks  rulflèaux  de  la 
partk  lèpteBtrioaak  des  monts  ouraliques  daoi 
la  mer  glaciale. 

h)  la  Kama  qui  fé  jette  elle  méjoie  dans  la  Wolga, 
&  y  falt  décharger  moyennant  U  Bielaja  tontes 
ks  autres  riTÌeres  de  moindne  '  giaiidéir,  qui 
fortent  de  Poneft  des  monti  onrallii^cs. 


a)  Ics 
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s)    Iti    Rivieres    qui   fortent  k  l'Eft  ^Jes    dites*  mon- 
tagnes. 

«)  rOural  qui  prcnd  fa  diredion  vers  TOueft  de  dct 
jmontagnes  &  fé  décharge  dans .  la  mer  Caf« 
piene. 

b)  les  rivieres  qui  ont  leur  fource  dans  une  grande 
partie.  de  ces  montagnes,  &  qui  roélent  leurs 
eaux  avec  celles  du  Tobol. 

f}  les  petites  rivieres  qui  fourdent  au  Nord  des  mon- 
tagnes  d'Oural,  &  yont  diredement  fé  déchar- 
ger  dans  l'Pbi  &  da;is  la  mer  glaciale. . 

4)  Ics  Fleures ,  qui  defcendent  de  ces  grandes  mpntagnes, 

qui  font    la  barriere  de  la    Sibèrie,    &  leurs  braa* 

ches  vers. la  mer  glaciale. 

a)  rirtjche  &  rObi, 

h)  le  Taire. 

f)  le  Y«(rtìfei  &Jes  rivieres  confìdérables  qui  s'jr  ren- 
dent  du  coté  de  l'orient,  les  tiols  Toungousks, 
&  le  lac  Baical  avec  fes  rivieres. 

d)  les  petites    rivieres    entre  le  Yenifei  &  la  Lena, 

qui  viènnedt  dUiNord    de    la  Toungouska  infé- 
rleure,  &  entrenc  enfin  daiis  la  mer  glaciale. 

e)  la  Lena  6c  les  bras  dans  les  quels  elle  fé  partage. 
/)  les  rivieres  de  la  Sibèrie  feptentrionale ,    la  Jana, 

la  Corona,  rindigirka,  Alaféia  &  Kowìna. 

5)  le    Fleuves    découlancs    de   la  partie    orientale   des 

monts    Sibériens,    lesquels    (è    réuniflènt  à  X*océan 
orientai  :  .    , 

'Hiftoke'de  m%.  P.  /.  '  'V  *       a)  TA- 
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*      a)  l'Anadfr:  " 

^         h)  Ics  fleuTCS  da  Kkintfchatk%.  , 

f)  les  peticesriTieres  &  le»  torrents,  qui  Teoaflts  des 
ihoaUgncs  le  lorig  dés  ^òtes  tombenc  dans  la 
mer  d'Ochotzk^  doac  le  principal  ed  nommé 
Ond, 

iO  l'Amur^  &  ll^arément  le»  ririeres  qu^l  riunir, 
&  qui  traTerfeot  la  Danrie  ruffienne. 

6)  Cèfi  ici  où  Toa  pourra  détailler  le  toifinage  des 
rivieres  dans  tout  l^Empire»  à:  la  Communicatioa 
par  eao  qui  ea  dé^»etidy  tane  par  des  canaux 
qiie  par  de  courts  trajets,  qui  fé  font  par  tene. 

Se&iou  feptieme* 

Topographie  generale  de  la  Raflìe. 
i)  de  la  Ruflie  eo  general. 
a)  la  conttìtutiob  naturelle,  ou  les  pro(>riété8  de 
cette  grande  plaine  felpa  fes  différentes  pardes» 
fes  plateau^  élevés  &  fes  vallées,  fes  foréts»  dé- 
ferts,  niarais>  régions  ferciles  ou  fierìles,  & 
les  autres  variété»  du  fol»  qui  s'étiendent  fur 
plus  d'un  fenl  gouvememenr. 

i)  les  différents  clìmats  dans  la  Ruffie  ftptentrionale 
teknpérée»  &  danslaméridn^nak,  fnìTain  des  ob- 
feryatioos  météoroiogiques  :  k  colture  des  pays. 

a)  de  la  Sibèrie  en  general 
«]  Sa  pofitiott  confidérée  généralement  ;  puis  fa  pen- 
te d^uis  les   monts  ourals  Ters  les  Llinans  óu 
ka  marécQgeux  de  TObi,   de  celle   depuis  la 

"    '  grande 
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|SrA«<}e,.ni0f9t^gQC  l^titìei;e.y.fTS<  la  in^:  glaciale; 
ià  ré^on  TCM  le  Nord-  Éft  élcv^c  &  hériffée 
jde  .  montagne;^  <;eUe  veris  le  $ttd  qui  eft  ièrdle« 
celle  ters  le  T^ord  tónte  conrertp  de  forét< ,  & 
enfia  la  pla«  Toiiifie  én  pole,  ipaFéc^ealè  &  fle- 
xile,  aioii  que  les  difi^erentes  v^nétés  du  Ibi. 

t)  Le  ciimat  rade  deia  Sibèrie,  & ^  r^fQOS  qn'on  ea 

doi)»e,  ..e«  égard  à  fa  iitja«adoo,  A  fca  .mpqt^nes» 

Se  à  d'autK;^  circoaftaqces:  les  .cqQtrÀes  qui  font 

culdvées,    &  à  quel   poìitt  la  culture  7  a  ét6 

poiiflée,   iSt   lesquelles   n^ea  font  point  dn  tout 

f«8ceptibles,  • 

9}  4eft  gfaods  dUmiiit  dant  T^mptre^  de  ceux  ^  |ra- 

verie,  qui  iònt  néceflàires  &  fréquentés  à  l'ordinai- 

re  4   comme  aiilfi  ile  ceiix  de  ccwamiinicatioii  avec 

'  Un  j^fs  UmittQ^hsi, 

S^itiog  htttiitmt.    .     - 
Spécificatìon  &  Critiqoe   raifonnéc  dèi  «artes  géo- 
grapblques    taoc    terceiUes    que    iBarines^,    qtit    regardeat 
PEmpire. 

Seconde   Partie  Pfincipf^lcj/    '  .  ,.    . 

Qui  comprend  lliiftoire  génér^c  del^Emiw  ót  la 
Ruflìe  &  fé  divife  iSn  deux  SsBàpofis 

BoiDts  ^tiUc^aux  ^:  ì*ÌBÀÌkÀre  ^^ìérale  -^e  la  ^Rkiffié. 

a)  Hi((oire  aocieiuie  ide  la  Ruflìe,   iès  anciens  habi- 

b  a  tans. 
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tans,  &  !e$  peuples  qui  s'y  tónifétaèlis,  ou  y 

ont  fait  des  palfages. 
h)  Hiftoirc   moyenne,    qui  tègardè'la  Ruflie  diyifée 

ea  pluileurs  principautés,   I^ur  fort ,    féparatioa 

&   réuoion:    Òn   pourra  traiter^cn  mémc  tem» 

de  Tancienne  divifio'n  en  Ruifie  grande  &  petite, 

&  en  Ruflie  bianche  &  rouge. 
t)  PHilloire  moderne   eu   égard  Tur  tout  à  fes  non- 

Telles  cònquétes ,  &  aux  pais  nouvellemeaC  <i6- 
^•couverts, 

SeCiipn  fecottdt, 
Hifloire  particuliere  des  nations  fujette^  à  la  Ruflie. 

■      a)  Sipécification  des  na^ans.    ... 

b)  Defcription  détaillée  de  cbaqne  natlon  fuiyant 
leurs  tiges  difFérentes,  l'hifloire  de  leur  foiimis'* 
flon  ,  puis  leurs  habitations ,  leur  nombre ,  reli- 
-,  •  gion,  {(laniere  de  vivre,  moeurs  &  ufages,  enfin 
leurs  habiliemens  )  economie ,  langue ,  arts  6c 
métiers. 

La  defcription  &  la  diviflon  des  nations  felon  les  quin- 
ze  tiges  ou  races  principales,    paroiflent  préférables. 

Les  T0Ì9Ì:  y'^ 

I.  Nations  esclavones. 

a)  Ruflès  par  tonte  Tétendue  de  .l'Empire. 

.     b)  Polonois  dans   les   GouTeriiemcnts  de  Folotzk  oc 
de  Mohilow. 

IL 
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n.  Nadons  alletnandes. 

a)  Allemands  en  Efthonìc  &  cn  Lironic. 
d)  Suédois  dans  la  Finlande  ruffe. 

UL  Nations  lettoniencs. 

a)  Lettoniens  proprement  dita  en  Lironie»  A  dans  U 

.  LiTOnie  aupararant  nommée  polonoife. 
i)  Lithuaniens  dans  les  GouTerncments  de  Polotzkft 
de  Mohilow. 

IV.  Nations  finlandoifes. 

a)  Finlandoi»    proprement    dits    dans   les  GouTernc- 

ments de  Wibourg  &  de.St.  Pétersbourg. 

b)  Efthoniens   dans  le  Gouternement  de  Reval ,   & 

dans  une  partie  de  celui  de  Livonie. 
t)  Les  Lives  dans  le  Cerde  de  Riga  près  de  Salis. 

Nations    qui    defcendent,    à  juger  par  la  langue 
qu'elles  parlent,  des  F^nlandois. 
d)  Lapons  dans  le  Cercle  de  Kola. 
i)  Permiens  dans  la  Province  de  Permie  fituée  dan» 
le  Gouvernement    de   Cafan  &  dans  les  régions 
feptenttionales  de  TObi. 

f)  Sìrianiens  dans  le  Cercle    de  larensk, 

g)  Wotiakes    dans    les   GouTernements  de  Cafan  & 

d'Orenbourg. 
h)  Tfcheremiffes  dans  les  Gouvernements  de  Cafan, 
de  Nifchnei-Novogorod,  &  d^Orenbourg, 

f)  Tfchouvafli^s.  •* 
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k)  Teptéres  ààns  la  Safchrterle  itvilés  ile  Tfchon-^ 
Vd&St  «de  Tfcli^femiircc  i&  de  Wofi<4:e«. 

7}  Mocdouaqes  &  ceus  i]ui  efi^eicei|deB(,lesMo(ch- 
lutn^  £C  ie»  ìitQiO»  dans  les  Gouveniemeiits  ile 
NiiidHiei  -^«Togojrod,  '4lfe  iCafan  ntt  4*Ota^taf^» 

■m)  Wo^li  vaine  4etit  cdeòc  .des  jnontt  jourali. 

^ans  le  Cerfie  4c  iBecefiìir. 
V.  Nations  Tatar«s. 

i)  Tatar«c  {)f opretnent  dits. 
a)  Cmì^  «le  Ca6n  ^dans  le  Cercle  M  méme  mata  »' 
d«s  ^yuelf  de6:eiuieitf  <)  les  Tacares  daiKleCer* 
eie  de  Woronéfe^  dans  la  Ville  de  KaTunoT  6c 
iés  env^ofls,  4]  ««t»  daoc  k  ^GouTerneiOCflt  d'O- 
renbourg  prés  de  la  Sakntara,  a)  ceux  à  Kargal 
4^  cetix  à  Uffa,  sj'jes  Itfchlens  près  de  la  ri- 
'vlere  dltfirfa,  daos  U  ?rd?tocf  «d'Ifet,  ó)  let 
TlicbacEàieiis ,  I  Tomsk  te  «ux  onviron^, 

^}  Ceiix  de  Tobol^  aux  deux  tiwes  da  fTdboU  de^ 
p4ns  la  ffoatiece  dei  Kirguifes  jusqu'à  l'enobon* 
clmr-e  du  To^oi 

f  )  Ceux  de  Tomsjc  aiux  d«ux  Ibocds  àn  Tom ,  de- 
puis  la  montagne  de  KoaisneiJt  jusqiHà  Tembou- 
chure  dn  Tom, 

^)  Meleiiès  dan«  le  Cerde  de  Tomsk. 

i)  TalibenHefis  à  <  la  rive  df^ùte  du  Tosi  au  àeffm 

de  Kousnezk. 
/)  Abinzes  cn  rémontant  le  Tom,  fur'Ies  montagnci 

Se  les  rlTieres  de  Kondoma  &  de  Mra(^ 

i) 
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g)  Ceuz  d*Ob!   Tur  la  rìTfere   de  ce  Dom,   depoit 
Tembouchure  da  Tom  jasqa'au  deflus  deNarim. 

b)  Baral>inzes  eacre  Tlrtiche  6c  TObi    daiis  le  d^ftrc 
Barabinzien. 

i)  Tariaskes  a  a  bord  ^e  fa  Tura  depuis  let  frontie* 
•  res  des  Wogals  jusqu'à.j'embouchure  de  la  Tura. 

k)  Aiales  à  Peffibouchure  de  la  Tara. 

/)  Katfchinzes   au   bord  occidental  da  Yenifti  entre 
les  rìvieres  de  Juflét  A:  d'Abakaa. 

m)  Tfchulimes  Tur  la  riTieré  de  Tfchultma,  lesqoels 
fé  font  partagés  en  trois  branches. 

n}  UdinskicD»  entre  les  montagnes  pris  deGrenskoi- 

Oftrog.  " 

0)  Kafchiens. 
p)  Yarenskes  tìc  leur»  dtffSrentes  branches  fiir  PAba^ 

kan,  le  Kyfìr»  le  Teff  &  la  Yurba. 

q)   Biriouffes   Se    leurs    trois    branches    antour  da 
Tafchdp. 

r)  Kobinzes  Tur  le  Taichtìp,  le  Taia,  &  TAbakan, 

s)  Bdtires  Tur  TAbakan. 

t)  Sagayes  le  long  de  rAfchkifch ,  de  BaCi,  de  Sur, 
&  dans  le  défert  fìir  TAbakan. 
ft)  Mankates  ou  Nogaiens  au  bord  de  l'Agtuba  depuis 

Tfchigic  jusqu^à  la  mer  Caspiene. 
^)  Méftfchérftques  dans  U  Gouverbement  d'Orenbourg. 
4}  Barchkires    dans   le  Gouvernement  d'Orenbonrg  & 
'     dans  la  Province  de  Ftrmie* 

5) 
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5)  Kirgttifes  de   la    hórdc    moycniic  ,•&    de  la  ;  petite 

dans  le  défert  des  Kirguife^. 

6)  Jakoutes    Tur   la  Lena  ^    au  bord   orientai   de    ce 

fleuve. 

7)  Teléout^  fur  le  Tom  depuis  les  haute»,  montagne! 

jusqu'à  Koufnezk. 

8)  Téleflès  au  bord  du  lac  d'Olian. 

p)  Les  habitans  du  Caucafe  ,  dont  une  partie  eft  d*o* 
rigine  tatare,  &  dont  Tautre  ne  porte  que  le  nom 
de  Tatare».  •       ^ 

m)  Troucbménes  à  Penibouchure  du  Kouma. 

i)  Oflettes  dans  le  milieu  du  Caucafe. 

a)  Tfchitfchenges  dans  la  partie  orientale  de  la  gran- 
de Kabardie. 

'    d)  Kuftengues  ou  Kiflénes  en  Kiftézie  fur  la  Sunsha. 

e)  Koumukes   fur  la  Sunsl^a  inférieure  &  le  Téreck. 

VI.  Nations  Samoyedes. 

i)  Samoyedes    proprement    dits   dans  la  partie.  la  plus 
feptentrionale  de  la  RuiTie  fur  la  Lena. 

0)  Européens,  c'eft  à  dire  ceux  qui  habitent  les  cer- 
cles  de  Mefen,  de  Kanan,  &  de  Yugorie. 

k)  Sibériens. 

i)  Tafiens  fur  le  Tas  cntre  PObi  &  le  Yenifei, 

a)  Mangaféens    fur  le   Tourachan  &  autour  :de 
la  Ville  de  Mangafèa. 
a)  Nations  qui  defcendent  de  Samoyedes: 
«)  Morafes  ou  OiUakes  de  Narim  en  rémontant  le 

Sur- 
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Snrgnt,  fur  le  bord  de  VObi  jusqu'à  Narfm, 
&  à  Pemboochurc  dcs  rìvieres  Kccta  &  Tom. 

h)  Kaimaches  dans  le  diilriA  de  Krasnoiarsk  à  la 
fonrce  des  rivìeres  de  la  Kaaa  &  de  la  Matta. 

e)  Oftiakes  dn  Yeoifei  dans  le  diftf iA  de  Krasnoiarsk. 

d)  KuftiiQes  fur  la  rive  gauche  du  Tom., 

e)  Yourales   entre    TObi  &  le  Yenifei ,    fur  le  bord 

de  celui'Ci,  6c  en  dedans  da  pais. 
/)  Kotovces  fur  la  Kana. 
g)  kaibales  fur  le  Yenifei. 
h)  Karagaflès  dans  le  territoire  dUdinsk. 
i)  Moutores  fur  le  Yenifei,  TObi  &  Touba. 
k)  Offanes  dans  le  diftria  de  Yenifei ,  fur  Pllsfolka. 
/)  Saiotes  au  pied  ^es  Montagnes  Saianes,  ^  au  bord 

orientai  du  Yenifei  au  delà  de  TUfla. 

yn.  NatìoDB  Mòngdes. 

a)  Mongales  proprement  dits  dans  le  cerde  de  Séleii'' 

guìnski. 
h)  Derbétes     i 
e)  Torgautes  {  fur  le  Wo^ga• 

d)  Siongores   j 

e)  Bourates  dans  les  GouYethements  dlrkutiki  6c  de 

Tobolskì,  V 

ym.  Toungoufes  &  leurs  différentes  branches,  depluis  le 
Yenifei  jusqu^à  TOcéan  orientai,  &  deputs  le<lblfe 
de  Penfinski  jmqu'aux  frontieres  de  la  CMtie» 

JPC  Kamtfchadales   dacs  la  panie  meridionale  dv  fS^m* 

tfcbaika. 
Mtftoin.  de  111^*  ^*  t  e  X. 
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X.  Kotyakcs  dans  la  partie  fepteutrionale  du  Kamtfchat- 
ka,  aux  environs  du  Golfè  de  Penfiiiski ,  fur  l'O- 
céan  orientai  presque  jusqu'à  l'Anadyr. 

XI  Kouriles  dans  le  Kamtfcharka  "meridional ,  &  dans 
les  iles  Kouriles  entre  le  Kamtfchatka  &  Te  Japon. 

.XII.  Aléoutes  dans  Ics  iles  qu'on  a  nouvellement  dé- 
couvertes  dans  le  detroic  qui  fépare  l'Afie  de  VA" 
mérique. 

XIII.  Arinces  dans  le  diftri«a  de  Krasnoiarsk. 

XIV.  Youkaguires    près    de  la  mer   glaciale  jusqu'à   la 

fource  de  l'Anad/r. 

XV.-Tfchouktfches  dans  la  partie  de  Nord -Eli  de  U 
Sibèrie. 

Cdonies  de  peuplés  voifins. 

i)  Tatare». 

a  )  Bouckhares  dans  la  ProTÌnce  d'Ufifa  di  à  Toboisk. 

b)  Chivinces. 

\  t^  /.  LL     .         1  dans  les  Gouvernements  d'O- 
Ci  Talchkentiens.  /  ,  j     <->  r         » 

j\  T    u  a    •         y         renboura: ,    de  Cafan ,  & 

d)  Perfans  dans  le  GouTernement  d'Àftracaa. 
3}  Indiens  à  Aftracan. 
/    4)  Firilandois  près  de  Waldai. 

.     5)  Poitònois  fur  rirtiche,     &  dans  le  didrid  de  Sélen- 
guinski.  .     ,  ,     , 

6)  Allèmands    dans  Ics  Gouvernertìcnts  de  Pétcrafbotiiif 
&  d'Aftracan. 

•         7) 
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•7)  Grecs  à  Néshin. 

8)  Serviens  djtns  la  Nouvellc  Ruffie. 

p)  Moldaves    &    Valaques    dans    la    fortereffe    de   St. 
.   Dmitrii. 

V 

Troifieme  Partie  principale. 

ou 
Defcription  generale  politiquc  de  FEmpire. 

Se&ion  premiere. 

Da   Gouvernement. 

x)  De  la  fouTeràine  Puiflaoct,  fes  droits,  tìtres  &  ar- 
mes:  de  la  Cour,  des  Ordres  de  Chevalerie,  de 
de  la  cldCfication  des  Raogs. 

s)  Dò  la  forme  du  Gouvernement,  du  Sénat,  des  Col* 
leges  de  r£mpire,  de  des  Loix. 

3)  De  la  forme  des  Magiftrats  particuliers  dans  les 
différen  tés  proTìnccs  de  Tfimpìre. 

Seniori  feconde. 

De  rÉtat  militaire. 

i  )  Des  fbrces  de  terre,  &  de  leur  diredion. 

*)  Des  forces  navales,  de  TAmirauté  &  du  département 
de  rintendance,  comme  auflì  des  foréts,  qui  fowr- 
nìlTent  le   bois  pour  la  conUrudtion  des  TailTeaux 


e  % 
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Se&ion  trotfiemti 

De  la  Reììgioa  dominante 
^  &.>d{e  celles  qui  font  tolérées:  du  Clergé 

x)  Du  Synode,  &  d*autres  états  eccléfiaftiques.   . 
ft)  Des  CouTents  &*  du  nombre  de  leurs  habitans,  de 
leur  ^tretienj,  &  r^glemeat. 

3)  Du  nombre  des  Prétres,  &  des  deflèryancs  d'£gli(è. 

4]  Qes  ReUgions  toléxées,^  de  leur  reglement  ecclé« 
fialtique,  (ùr  cout  de  celles  des  peuples  en  Alle. 

StUiònquatrieme». 
Du  Magìilrat  civil,  &  de  fa  forme.         ^ 
ij  (Jlwnbres  dfi  juftice  :,   I4  Polic^. 
ft),  S^ayìQèii^eQCs  d'ódociitioii» 
d)  Hiftoire  des  Beaox  ara  &  des.  Sdencesw 

Se^ion  c,ìnq,ui.e.mf^. 
pe  la  Population  de  l'Empire.. 

i)  ì$upputation  compar^tiTe.  du.  nombre  des  b^itanà( 
&  du  terrein  d'enne  province  à  Tautre.       * 

ft)  Dìfférents  ordre^^d^  B.epple^».  IjOM?,  droits ,  immuni'» 
tés  &  cbarges  ou  impéts:  le  nj)mbre  que  chaque 
ordre  renfèrme,  de  leur  rélatìbn  entr'eux  daoi^ 
les  divtBtitiii  proTìticefr' dò' l^Empii^w 

Se^jott  fixìeme. 
\  ftaiibnnònqi^nt  fut  \t  rapofC  adud'  de>  Ojfcupations 

éconoìniique«.       '  •  -' 

Des  membres  de  TEtat  qui  confument»  &!  d^ceux 
•^^.i^uifent:  de  gens  à  cagita^z,  d^officiers  publics,  de 

do- 
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domefìiqaes ,  de  marchands  éc  de-  merciers,  de  malades  Se 
de  mendìaots,  confidérés  comme  des  meuibres  de  l'Etat 
qui  ne  font  que  confumer.  De  ceux  qui  s^occupent  à  la. 
chafTe,  à  la  péche»  óu  à  Tentretien  du  bétail,  qui  labou- 
reot  la  terre ,  ou  traTailIent  aux  mines ,  de  ceux  qui 
exercent  les  arts  mechaniques  &  les  méders/de  ceux  qui 
iÒQt  emploiés  dans  le»  fiibrìques  6è  dàns^  les  manufadures, 
regaidés  comme  des  membies  de  r£cat,  qui  produifent. 

Détail  det  richeflès.  natufelles,  6c  des  prérogativbs 

de  TEmpire. 

Des  cliniats,  de  l'étendue  des  terres  làbourées  cai- 
cutee  par  Deflltines;  des  fruits  de  la  campagne  q]ui  Ter- 
Tònt  à  la  nounriture;  dulin,  du  chanvre,  du  coton  avec  le 
détail  de  léur  produit  annuel»  &  le  raifonnement  Tur  leur 
propórtiòn:  des  terres  incultes  tant  de  celles  qui  font  la* 
bOurables,  que  de  celtes  qui  (bnt  tout  à  fait  ingrates;  des 
contrées  riches.  en  bois  ,  à  q^oi  Tòn  joind^a-  des  obferTa- 
tióii»  fbre(!ieres  gé^néràles,  &  un.  cafcul  p*»-  raport  aiigain: 
du  boia  de  cbarpente,  6c  dii  bois  à  bruler,  des  nàttes^  du 
goudron  ,  de  fa  téìrébòntine  de  de  la  fonde  :  des  di^reiits 
pàturages,  dés.  Tlgnes  &  des  avantages  qu'on  ponrita  tirer 
de  lèur  culture,  des'  plantes  fauvages  qui  font  un  objet  du 
commerce;  de  la  dilHlIation  de  l'eau  de  vie,  de  la  bras- 
fefiè  de'  la  Biere, .  dir  vinafgtc  (t  dfe^  Tliydtotiièt;  du  r3- 
p<frr  écottómique  de  Tèntretien  dèi-  abeilitès^,  dés  vers  à 
fofe^;  des  b6tcs  à  comeS',  &  des  autiies  anìmàux'  domefti- 
qnes,  dò  la  notrnltttrc  de  la  voiaiMè;  de  la  Glìafle'&  de 
la  péthìt  j  ^nfltt  dés«rcTCtniSqu*oir"  retfre  du*  fàfpefrc,  du 

e  5  fou- 
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fouffrci   àe  U  poudre  à  caooo,,  du  vitriol,   de.l'alun,    dii 
fel,    des  biiques,    de   la   chaux,  du  plàtre,    des    mcules,  . 
des  pierres  à  aiguifer,  des    pi«rres:  da    tai^l?,    &  des.  me-  . 
taux ,     comme    auffi    des    miuéranx    qu'on  a  matiq.ué    de , 
mettre  à  profit,  6c  de  Ji'ufage  aiiquel  oo  pourroit  les  eia* 
piover, 

:  Seéiion    huitìème. 

Du  Commerce. 
>  i)  Du  Commerce  intérieur;  des  poftes  &  des  trajets 
en  fé  raportaat  aux  obfervations  précédcntes  .Tur 
les  chemins,  :  les  .paflfages  de  les  Communications 
par  eau ,  des  voitures  ;  des  exemtìons  de  péage , 
des  be(oins  réciproques  des  places  principales  de 
TEmpire,  des  étapes  ,  des  foires  &  des  marchés 
ordinaires;  des  poids  6c  de;s  mefnres,  de  Pargent, 
où  Ton  fera  Thiftoire  de  monnoies  ruffes  &  du 
monnoiage  aifìuel ,  de  la  quàntité  des  efpeces  tant 
intérieurcs  qu'  étrangeres  qui  circulent ,  &  de 
leur  proportion  à  la  fomme  des  m^rchandifes  ;  de 
rétabliflement  des  banques  &  de  la  fomme  en  ^ 
argent  de  banque,  fuivie  de  la  comparaiìbn  des 
efpeces  effe^ives  à  celles  en  papier;  de  Fin- 
térét  de  Targent,  &  du  crédit;  du  cours  &  du 
droit  de  change;  du  prix  moyen  des  marchan-' 
difes  &c. 

ft)  du  Commerce  extérieur  de  l'Empire  &  de  la  com- 
inodi(é  qpe  les  ports ,  la  navigation  &  les  traités 
de  commerce  y  apportent;  des  dififérens  Bureamc 
de  la  douape,  de  leur  reglements  &  didribution  ^ 
du  t4rif  &   de   U   cootrebande;  de   l'exportation 

aoouel* 
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annodile  de  marchandifes  crucfs  &  de  vivres,  desi 
frais  d'exportation  ;  de  rexportation  de  marchan* 
difes  fabriquées  &  de  leur  ìmpot;  de  rentrée 
de. marchandifes  crues  &  des  droits  qu'clles  payent, 
de  l'entrée,  de  nGiarchandifes  fabriquées  6c  de  leur 
péage  \  de  la  balance  du  commerce  ;  du  Coni* 
merce  par  la  mer  baltique  &  la  mer  bianche  avec 
les  autres  Puilfances  de  l'£urope  ;  du  Commerce 
par  terre  avèc  la  Pologne,  la  Prufle  &  les  vii- 
les  de  Dantzig,  de  Breslau  &  de  Leipzig  ;  du  Com- 
merce avec  la  Turquie  par  terre  &  par  la  mer 
noire;  du  Commerce  entre  la  Perfe  &  le  Gouver- 
nement  d'Aftracan ,  de  celui  entre  la  Boukharìe^ 
les  Kirguifes  &  le  Gouvernement  d'Orcnbourg, 
puis  de  celeri  qui  (e  fait  entre  la  Chine,  &  la 
Siberie,  8c  enfìn  de  celui  entre  Kamtfchatka  6c 
TArchipel  orientai. 

Qimtrieme  Partfe  principale, 

OH 

Géographìe  particuKere  de  rÉmpire  de  Ruificr 

.     Elle  ae  coniàenc  qa'ufiè  fòule  reTfHon, 

Divifion  a<auene  de  PEm^pire  co  f<is  Lieotenances 
6r  fes  GaaTemements,  Déòomìnatioa  oc  défigoMioa  dV 
près  certams  tionts  généraux  ufitcs  pour  les  diftrìifls. 

Voici  le  pian  qu'on  s'eft  pcopofé  de.  filÌTre  «fan» 
ia  defbrfption  des  Licutenances  &.  4es>  GoaTe£aement»y 
ijpà  fòroiir  fobjec  des  ^tiapltrea  {ulyaots; 

ij  Etei»^ 
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z)  Etendue  de  frontieres  de  la  Lieutenance  on  du  Con- 
Ternement.  Dimenfion  cn  miles  quarrées  géogra- 
phiqoee.  Diyifioii  en  ProTinces,  Didrids  &  Cer- 
cles  &c. 

a)  Qualité  ou  conditìon  generale  :  montagnes ,  plaines  , 
forèts,  marais,  dcferts,  fols  fertiles  &  fteriles,  cjù 
l'on  détaìllera  en  méme  temps  plus  amplement  les 
princìpales  montagnes  6c  les  plateaux. 

3}  Defcription  plus  circonftanciée  qu'elle  ne  Va.  été 
dans  la  partie  generale,  des  mers  frontieres,  (s'il  y 
en  a,)  de  leurs  propriétés,  golfes,  caps,  iles  &c. 

4)  pefcription  des  eaux  courantes,  tant  des  fleuves  qui 

traverfent  les  Lieutenances  6c  ks  GoiiTernements , 
que  des  rivieres  moins  grandes,  &  des  ruifleaux 
confidérables  qui  ì*y  niélent. 

5)  Bètail    des    lacs    d^eau    douce    Ce  d'eau    falée,    des 

fources,  des  eaux  minérales,  des  bains  &c* 

,6)  Dénoipbrement  4es  villes ,  vilìages ,    bourgs  6c  babi- 
tatiòns:    Le    nombre    d'habitants  &    leur    diveriìté 
.par   raport  aux   nationff,   Ce  le  nombre  de  cbaque 
^rpece. 

7)  Préci$'de   l'iiiftpii^.  ancienne  éc  moderne  des  Goa- 

vernements;  de$  peuples  qui  les  ont  ba^ités  oa 
traverfès,  enfin  des  tombeaux  6c  d'autre?  monu^ 
ments  qui  nous  font  reftés  d^eux. 

8)  Produftiòns    de    cbaque    Gouvernement  en  pierres, 

minéraux  &:  métaux,  celles  des  regnes  vègete^  6s 
aoiiiNil.  Oa  n'en  fera  qu'un  fimple  indice  en  rea<^ 
Toyant  le  ledenr  à  h  p«rtié  phyfique. 

9)  Agri- 
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5I)  Agricultiire,  entretien  dn  bétail,  métiers,  établiffe- 
ments,  fàbriques  &  manufaiftures  ;  commerce  par- 
ticulier  de  chaque  Gouvernement. 

io)  Jurìsdì(fl^ion  eccléfiaftique  &  féculiere,  revenus  &c. 

Il)  £nfin  felon  Foidre  dés  ProTÌnces  ou  Diftrids, 

a)  Leurs  frontieres  fixées. 

b)  Defcription  des  villes,  forterefifes,   couvents,    vii- 

lages,  fontes  de  mines,  pécheries,  ports  6c  autres 
habitations  remarquables  feloa  l'ordre  géogra* 
phique. 

Cinquietne  Partie  principale. 

ou 

Defoription  phyfique  de  TEmpire  &  de  fes 
Frodu£Hons.  • 

partagée  en  deux  lirres. 

Livre    premier. 

Minérographie  &  Mineralogie  de  la  Ruflie  &  de  la 
Sibéne  enrichie  des  gartes  néceflàires  minerò* 
graphiques. 

Introdu&ion, 

Nature  generale  Se  diveriité  des  mootagnes 

de  la  Ruilìe. 

Sedion  premiere, 
Du  Cancafe. 
x)  Sa  qualité  en  general,  fes  difiérentes  eipeces de  mon* 
tagnes,  &  fes  couches. 
JDJhire  ie  1778.  F*  L  d  a)  Los 
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st)  14?»  diHèretites  mities  I  qtt'on  j  a  decouTertes>  Se  d'air- 

treS'  mfnéraux  utiles» 
3}  Ses    (burces   d^eaux  imaéralesy   Se  Tufage  qu'btt  en 

peut  faircr 

^Ttf  &'i 9n  fé  cernie. 
La:    Chaine   de    motttagpes    cpntlnnées   des  monts 
]|f3pac$.r  le»  dìfiereote»  rodie»  qur  les  compofent^  mine» 
lame  Mtiiss.  Se  autre^;  objetsi  remarqoablesw 

Seffi0m  trffìfiemtr^ 

'Les.  mont^nes:  (epcentribnales  dans  renceinte 
^e  fa'ftiidìe.. 

s)  Ee$  diverfès  efpeces^  de.  rocbes  dont  elle»  (bar  cono» 
jpfées,,  lenir  ÌTte  oir  poiitioa  nararelle» 

a)  Lesi.miiTes>  qti'bii.  f  a;  ouTcrrcs>  6t  fc»  tcai^aux:  d'ex* 
pBoitatiJon!  qui  sTf  ci»>UTetit^ 

3j  Canréres  d«:  oucbce:  &  autces  maxécaux  xtàlef^ 
iburces>  &d 

^efflow  fffttrr temei 
%m  ckai«e  ées  montane»  d'OuraF.r 

%)'  tcs;  dlrerfes  rodies  qui  le*  compofenr,.  leur  ^oftiott,, 
&  autresi  objets  q,ui  mérìtent  atcentiòir^ 

»}  Les  graiides>  montsign«s^  en-  coucftes=  horizóntales-  de 
noiiTttftr  ^umiaion  dij  coté  dn  oauchant  &  1'»- 
boadance  de  mines  de  cuivre  qu'ott  y  trouve. 

9];  Le$<  mines'  dasfr  te»  mootagnes  i  filòos  furtout  da 
coté  du:  levafit  da' («me  olEaìne,  Se  tous  les  éta- 
bliljmentsi  mttaìUqìxi^y,  ^  4^pjp»dMrt  d^  Cathé- 
nnenbourg;.. 
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4)  Carriéres  de  marbré  ■&  autres  minéraux  ttès  udles, 
falides,  ioiurccs  d'eàux  mtnérales  d:c.. 

l.es   Cpuches    dans  le  plat  pajs  du  Contìiient 

1)  Lcur  Pofitipn,  Ics  pkteaux  <jii'eHes  fortnent,  ancien- 
nes  traces  de  la  mer,  <&  autres  oMervations  & 
remarques  générales. 

ft)  Les  minéraux  &  les  difFércntes  fortes  de  picrres  &-. 
de  terres  que  ces  couches  contiennent. 

3)  Defcription  du  défert  uni  meridional,  fes  riches  ià- 
liaes,  fes  lacs,  &  différentés  eipeces  de  fel. 

SeEtton  Jixteme. 

La  Chaine  dés  montagnes  Alraiques  &  toutes  celle* 
qui  s'inclincnt  vers  l'Obi  &  i'Irdche. 

x}.L€s  dìflTérentes  roches  qui  les  compofent^lenr  po- 

fitioii  &  aUtrés  objets  curieux. 
a)  Les  riches  mines  oc  minieres  altaìfques. 
d)  Autres  minéraux  remarquables  qui  s'j  trouvenc 

SeSlion  feptieme. 
Les  plaines  entre  les  cbaiues  ouralique  &  altalque. 
x)  Les  monts  dans  les  déferts  d'Ifchimsk,  &  des  Kir- 
guifes.  ■ 

*  à)  Les  métaux  &-lcs  nrinératix^  qu*on   tire  «Jc  ceux 
di  Se  de  ces  plaioes^  abondaiites  en  coudies. 
^)  Les  lacs  falés. 
'  dà  S^M 
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Se&ion  buttieme, 

Les  montagnes  qui  bordent  le  YenUei  &  s'étendeat 
ju$qu*att  -  KoflbgeK 

i)  Les  diTer(ès  fortes  de  montagnes  qai  les  compo- 
(ent,  dirpofition  ìntérieure>  conche»,  objef»  mA« 
morahlM- 

d)  Lea  miniera»  dans  le  diffriél:  de  Krasnoiarsk  d:  «u- 
tres  filocs  fnétalliquès  Tur  le  Yenifei. 

3}  Minéranx,  lacs  falé»,  fources* 


«.-» 


Se6li(fH  neavieme, 

Les  contrée^  montagneofes  an  dell  &  aneonr  da 
Baikal  avec  celtes  de  Werchol^re. 

x}  Nature  generale  de  ces  contrées,  Se   les  différen- 
te$  Cortes  de  roche»,  dpnt  etles  ioat  forméessi. 
'    s)  Les  mines  de  Nertfchinsl:. 

3)  Les  filon$  métallìques  qu'on  explofte  d^as  le  éé> 

(ért  des  Bratsii ,  daas  ks  enYÌrQn&  dn  Barkal  Sc 
ea  remoatant  la  Lena. 

4)  Minéraox  &  détaìls   de  tout  ce  qui  mérite  d'étre 

remarqné  de  ces  montagnes. 

5)  Bains  chauds  y   d:  fonrces  d'e^uz  mloérales ,  faci 

fatés  &c 

Seffion  dixiemr, 

..  '  let  j^ontagne»  qnt  en  .prenant  Icur  dfriedioii  k 
tralrers  de  li  Liena  emre  k  Fodkamcnnaia  &  la  Toungous- 
Ica  ióférkorey   s'aTaoccnt   da   coté  du  coachaot  jusqn^aa 

deflus 
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defliis  da  Yenifei,  doot  ks  coucbe»  s'aprocbent  de  U  mer 
glaciale,  autant  que  nous  eu  avoas  conaoiflance. 

Sefiiftn  ouxienie. 
La  partie  montagóeufe    de    la  Sibèrie  da  coté  da 
ttrsoktt  d'apràs  le  peu  de  coanoiOTaace  qtt'on  ea  a. 

SeSton   douzìeme: 
La   Fresqa^iJe    de    Kamcfebatka  &  les  iie»   fituéet 
Tis  a  vis  du'Japc^  Ss,  de  FAmériqae^  defcription  de»  mi- 
nérauz,    &,  des  métanx,    qui  s'y  troureoCr    auuot  qa'oa 
co  pene  avMc  de  nouvelles. 

SeUfion  t  rei  zie  me, 
Miiséralogie  de  la  Raflìe. 
Elle  coAiprendra  unre  deftripfiott  détatllée  de  la  n»> 
fare  &  de  la  compoffìtton   variée  de»  BiOGftagfie»   meotio* 
ttées  ci  deflius; 

ij  Hydrotogfer 

s)  Halurgie. 

$)  Miaéraux  combudibleSk 

4.)  Mécaux^ 

fi  Fòffilc& 

Livre    feconà, 

Defcrlption  économlque  &  phyfìqpc 
àà  regac  vegetai 

SeBian.premptrer 
tej  djverft»  forres  do»  Med  qu^o-  eafrfre  err  Ras- 
fic^   àktakX  de  Vagncult^re    &  de  foo^  éfiat  dans  ks'  difFé:* 

i  $  jmKe» 
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tentes  profinces  de  PEmpirc,  des  inftroments  da  1al>oti^ 
r^e,  des  manieres  ufitées  tant  bonnes  <\ue  m^uvutfes  putir 
engraiiTer  les  champs;  confeik  pour  les  perfedliotler^  corn- 
ine auffi  pour  prépaser  JSc  pour  conferver  le  bJbd. 

S e£ti on  feco nits 

Végétaux  dont  les  racio^  ou  d'^utres  partìes  fer- 
Tept  à  la  flourriture;  herbes  pptageres,  légumes,  racines, 
4p/c6rtes  ruffe»  de  femence  &  d'herbes,  plantes  qui  ap- 
partìennent  an  genre  des  conccMnbres,  des  mélons  &  des  ar- 
faouiès  aTec  leu»  «rfpeces»  culture  &  préparation:  indice 
general  des  efpeces  univerfellement  utiles  dont  Tufage^ 
n'eft  pas  encore  connu;  plaotes  &  racines  fauTages  propret 
i  la  nourriture. 

SeUion  troifieme,      • 

Vh^itv&Ti  qui  apportent  ìmmédiatement  mi 
arantage  économique. 

x)  Le  lin ,  fes  efpeces ,  (à  culture  Ce  préparation.  - 

s)  Le  chanvre  Sa  d'autres  végétaux ,  dont  on  pourra  ft 
fervir  à  la  place  du  chauTre: 

d)  Le  coton,  fes  efpeces,  préparation  Ce  culture. 

4)  Végétaux  fauvages  dont  la  foie  des  femences  pourra 

devenir  utile. 

5)  Le  houblon.. 

6)  Semences  propres  ì.  exprimer  de  Thuile. 

7)  La  culture  du  tabac. 

i)  Végétaux,   dont  la   cendre  fert  ponr  «^  fétt  de  U 
ibude.         .  ì         .     ,  \.\ 

^     Stmon 
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Se£tion  quatrtetne. 
Végéraux  qui  peuvent  étre  cmployés  dans  les  fabiriques 
dir  (iatis  les  maau&dìiffes. 
»J  Piantes  &  racincs  feounes  à  la  Éeinture,  conffeils  pouf 
fcs  culti  ver  &  pour  Iw  bicff  préparer:  fpécificadoff 
de  celles  qu*on  peut  feitier  aTcc  avantage  dans  di- 
Terfes  concrées:  màrquées  de  rEmpite  ;    indice   do#^ 
pfantes'   exotiq^ies    qu'òn    pourroit    indigéner   à  1* 
Ruffie  par  une  culrutc  fcMgneufe,  comme  le  fafraav 
&  lai  piante  qui  fòurnir  Pìndigo.- 

ff)  Plaotesi  Se  .racines>  bonneS'  à^  la^  tanflerie;> 

IfeUio^ir  cin^teleme. 
Végéraux:  fàiiitaire*  &  iruifiHes  pout  fa»  S'atfté; 
«J  Ffantesi  utffesi  ài  lai  na^édldne ,    otf    qiu?bff  y  potìrroit 
eiiipr»yei)  ;;  remrede^   ({oiiM(liìqjaB«i  ufités^  éa^  R4iflie»> 
wttBicAcé  poiur  fe:  bécailL 
«)?  Végéranx  vén&neux:  (k  Braffèifòfffff,.  tfoiic  ili  ^tf  a^* 
JDut^er  re  dedìa  {fiotfi;  yséveoi»   «oul%$  les^  mépri&si 
dao^seuiési- 

Bbrbes)  ^joi  font:  fcs;  ineittcares;  jptmnt»  ei»  R^ffi» 
A:  tn  Sibéric-v  oui  dònt  aw  pfmrisoir  fommr  étsi-  prar»» 
aiciiieMin-  Patnrage»  pa»  rapoutr  ài  Xaa»  diwffo  atiUtà  éc 
à  ttwee  fot»  de:  bétaai  cj^òvt  f  fòit  pdtw:^ 

flbiire>-&:  atbriffiìauK.  qró  aimMr  fe  ftwwil»  iabliB*-- 
ékWoir»  eousBoit  fcmen  tane  p«i»  fiàcer  ces^  tfeMeinsi, 
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que  pour  en  faire  des  pàturages ,  à  mefure  que  la  popu- 
Ution  s*^ugmcnte, 

.    SeUioM  b Hit  teme. 
Culture  de  la  irign«  &  sncyeiis  de  la  pcrfc^ooer, 

SeSiiott  neuvietne* 
Arbres    qui    portent    des    fruits  en  pommes  ou  à 
ii07aut,  léur  culture,  fruits,  &  graios  fauvagcs. 

Se&ion   dixieme. 
Culture  des  meuriers. 

SeEtion   onzieme, 
Arbres    foreftier$    &    arbrifleaux    qui    croiflTent   ea 
Ruflje:   arbres  exotiques,    qu'on   pourroit   prqpagcr  dans 
TEmpire. 

Se&ioH  douzieme. 
Champignoos  &  mouflès,  leur  utilité  à.  kurs  qiu- 
lltés  nuifibles. 

Se&ion  tretzieme, 

Détail  general  des  végétaux  fpontanées  en  Ruffie; 
défignation  des  contrées  où  ìls  proTiennent,  &  du  fol« 
qu'ils  aiment  préférablement,  leur  dénomination  mfle; 
indice  de  ceux  qui  font  odorìférants  ^  éc  de  ceux  qui  fer- 
Tcnt  d'oroement  aux  jardins,  on  qui  fé  font  remarquer 
par  quelque  autre  qualité ,  fans  répéter  ce  qui  en  a  été  dit 
plus  haut,  &  fans  entrer  dans  des  recherdhes  botaniques. 
C'eft  lei  où  il  fera  bou  de  faire  mention  de  ces  grands  en- 
dos    deiUnés   pour  la  coupé  du  bois,   &    de    détermifier 
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CBfiiitt  tmm  txa&enent  qo*oo  pese,  flis*  <|«'il  ftnc  tnx 
aH)fes,  rélatìTement  à  U  qualité  da  «erccia»  de;  «tt  fo* 
réti,  poar  Tcair  à  leor  deafité  oa  dutété  néceflàife,  1^^  i 
quel  temè  il  cootieot  de  kt  abaCtre^  poor  fo  fOHToIr 
tifcr  fe  meittoK  patti  poffible» 

Livre  •tT^i£^eIQ^e; 

Le  rcgne  TtàmA  &  ks  avanmes  qve  h  i^iffie 
en^euc'rtcatilir. 

Se&i$n  premieri* 
Animaax  domeftiqaM,  Ik  knr  estrcdea. 
i)4«  Chamaa  fic  Tai  Taiiétéa  cbis  Jet  jQalmooqvct ft 

Ica  «Btiea  peopiaf  noaudoi* 
i)  Le  Cheral,  ll/Vne  &  le  Malet. 
a)  Lea  Bétet  à  conie'&lewi  ▼ariétla  cacofe  'ptn  «oo- 
Bfiif»  connine  le  Bufle,  &  la  Tadie MtenTUnt  iterili 
4^  cheral. 

4)  L'eotretien  des  brebii  &  ramélioratioo  de  'feut  .face 

moyennant  des  Iróliers  étrangers. 

5)  Le»  CI)éTf«a  A  liutUité  flo'on  en  .peut  attendre. 
S)  Lea  Renoes. 

7)  Lea  Pourceaox,  ft  levracefpeoea  ea»iH|IKs. 
I)  Lea   anlmaux  1clmncfti<pie8 '^  inokMi»  grailiJeitf  qirf 
iènreot  à  la  nourriture,  comma  ^ /Lapia  !&  et  Co- 
choa  ile  mer. 

StSionJeson^e, 
€rands  Attimaux.4e  c^affei  aiix<)P«l»  apartiennent: 
1)  L*E]an. 
"ili^r  ie  17781.  P.  ^  •  '^  *^ 
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'sYtt[  Cerf.-'  •"        '      -■  ••         •"  • 

3)  Le  Chevreuil., 
-  4)  Le'BòcufTaiytage.'     •■ 
"  •  5)- Le'BoirtiaetiQ;     '•  -     -      ■■•'    ' 

6)  Le  Mouflon.  •   " 

7)  Les  Antilopes. 

8)  'LWirrial' qiiì  porte  IcHlufò. 

;5)  te  Saqglien        ',  -  ,  -   : 

loj  Le&  dififéreaces.eipeces  de  chevaux  fauTages. 

••■"..    \    \  •,  •'     '^ 
.  SeBìon  troijieme.. 

^'    ■  '  Animatiz  carnaders,  &  ceux  qui  font  eftiml»  t 
par  laporc  à  leur  fourrure. 

.'•■•■."■'.      •     « 
f    j)  L*Ojirs  blanc  &  Fours  terreftrc 

,*>,,*)  i,Je,^lo«ton.  '  '     ' 

3)  Le  Blaireau.  ,    ..' 

-li  4)  Le  Loup  . 

5)  Le  Renard  &  fes  Variétés. 

é)  LMfatis.  ^*     ■    '     .     . 

7;  Le  Loup-cervier  &  les  chats  faurages.        '  ' 

S)  Les  Lontres.  ^  .   ** 

<^)  Les^  Martres  -  zibelines ,  *  Su'  left^  fòuines. 

*  .V  iip)iLe.PutQK,  j'Hexiniiie,  &  la  Civette. 

v.;'|,j).'Le:CaftQf..  ;        .."..'..        '.  V     ' 
la)  Le  Lievre  &  Ics  rariétés. 

13)  L'Ecureutl  &.fe8  rariétés. . 

14)  La  Marmoite'^  &  fes  yanéfés. 
vii)  I^é  Désoian  ou  le  Rat  musqué. 
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I 

Se^éiioM  q.uatriéme.  ' 

Animaux  qui  rongent  &  fouìllent  la  terre.  &  qui  font 

du  mal  aux  hommes.  : 

■     '  '         s    -     '»  ■  " 

.    X  )  La  Taape,  &  les  autres  animaux  qui  fouillent  «om- 

.   me  celle -ci  la  terre. 

s)  Le  Hériflbn  &  fes  variétés.  .    ,  , 

3}  ÌM  Sourifi    des  champs^qui   font  de  grand»  dégats 
daos  Ics  champs.  de  dans  lesjardias. 

4) 'Les  efpeces  de  Sóùris    Ttilgaires ,    qui    caufeìit   da 
''   dommagé  dans  les  deméures.  ,    , 

SeSt'òh  ctn'qutéme. 

Animaux  marins  dònt  la  pécheefl  lucrative,  ou  t 
pourra  le  devenir.  . 

lì  La  Morflc.  , 

a)  Lea  Phoques. 

3)  Les  Baleines.  '  ^      - 

4)  Le  Dauphin  Se  fes   variétés.      • 

Seéiion  Jixieme. 
Oifeaiix;  '  ' 

ij.  Oifcaux  de  pròle  commè  l*Aìg?e,\lb  Faucon,  l*Au* 
'    ,.  -  tour,  Ics  Hiboux.    '         '  -  '   ^     *    •   \'  v  ^    I 

2)  Oifeaux  de  la  femille  des .  CDii)éàux. 

3)  Oifeaux  de  la  familb  des.Poules. 

4)  lucs  petits  oifeaux  qa'anmange.&;le)^a)utr<Hf^viyl{|;ce. 
-15  >^Ltì8  f iet,  4w  Alckuett«8a&:io«rstVjiriét^«.;:;.r::\f  '^f. 
^-6)  Les  Hérons  &  leurs  variétés.         .  .^..tiw.;-^    '; 

^^  e  a  7} 
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7)  Les  différentei  (brtes  d*c»ire«iit  jMpiatiqwi. 
•)  OUofmXf  d(una<Uquet. 

Se  Sion  ftp  ti  em  e, 
Poiflbns  &  ?£che,   fàlure  A:  autr^t.  ^c^^afadoni 

de  potflbDS. 
s)  Poiflbfls  d'eaa  dpnce. 
u)  L*fifhirgecui  &  f^  vafiét^;  la  ciotte  de  ppMfM. 
^}  Le  Siqunon,  fet  T^riétés»  ft les autres potilb&sp^fl*- 
gew, 

e)  Poifibot  à  écaitles. 

é)  D'aotres   e(pfiq^.  q^.   vl^ài^^xì^ifimMX    pai    «nx 
menttoaées. 

«)  Pdiflfons  de  mer. 

«)  Poiflbns  de  ptoie. 

h)  La  Monte  &  fes  Tariétés. 

t)  Let  Harengs  &  leurs  variétés. 

é)  PoìAisBs  ptats. 

t)  Les  elpeces  qiii  reftent. 

SiSiùn  bui t lem t. 

R«ptìles   jnalfai&nts. 

Ics  SerptM ,  kt  Lézards,  ks  Crapa^ds  9i  k$  Gicnovillei» 

SeSion  aeuvieme, 

%}  Vtmtmtàw  èu  abeiliei,  lette  «Mice  de  mjdbìib««p 
e|  L'^eattettea  4ee  veci  è  loie  »  Ifc  tei  jsojreae  i^  te 
petfetettcff* 
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3  )  la  CbcheiiUfe; 

4.)  Les  SautereUei  ordkMÙrei»  ft  let  mp^  e^pecii  A» 

ce  geore. 

SÌ  la».  V^m^it^,  iiM9fit<èi  a^l  ^  4tt  94^  A  fil 

(bnt  tc^  (ncomoioidei» 

tf)  Les  Cheontei  &  ks  Scarabéet. 

f)  iM  àBMe%  f^i  0nra^  |  la  vm^f^^  tùmmm 
rEcrevifle,  la  Crabe. 

•  )  Les  inledet  fcmarqnables  à  canfe  de  leiirt  ftfdkév 
&  1e«  infedet  «iks^  «»  ^  peMWK  le  dtf^Nm 


Seàion  iixitme, 
Animaiix  MoUnsqnes  de  Zoophjttt, 

I  )  Le»  U11149QIU  &  les  aatres  aniouQX  marini  nunjp^aÙ^^ 

s)  La  mottie  à  pedes  des  rìvieres. 

3)  Les  Teroiiiiet  teneftres  Ce  aqaadques ,  camarquaUeft 

ks  uoes  par  le  bien.  Ics  autres  par  le  mal»  qu'el*. 

lei  fUMis  fooc. 

Se3ion  onzitmi. 

Ifi^ci^fHoo  géi^éra^  de  t^utei  lei  efpec^  d*ani- 
^i  %.  lijooirem  ^,  àtf^p  y   kiur  demenrè ,   &  levi; 

#iW«ÙK|t»0P  r^ffk  %l«»  ics  di%fP^  ##e<|te*  qaW  p4/r? 

Il  4«|S.  rpioplri.. 


♦  t 


Digitized  by 


Google 


^  H  1;S  13  DIRE.   ' 

Extrait  d'une  Lettre 

•  >    do  Mr.  Habn  Siir  -  Intemiaiii»  d^  Mnes     e 
écrite  à  Mr.  le  VrokQbit  Pàllas. 

^  'De  Barnaoul,  le  13  Novembre  Ì777« 


» 


■t      •  ■  i    .     -,         .  "      >        '.       ■  Il      M        p 


N;. 


lotre  petite  montagne  dite  Serptntine  (Smeyefskaya) 
8*cft  bjen  7épuifée  depuis  votrc  abfence  :  :ccpén<Jaot' èlle 
fournit^'cncÒre  annuellement  affés  de  minerai  pour  la^n- 
tinuation  de  nos  traVaux  des.^deries.  Les  ouvrages 
{batetràibs  de  Séménof  fé  pouflTeot  avec  plus  d*arde\ir  que 
jamais,  &  iburniflent  feuls  autant  de  .mioes  de  pio(tib  qu'il 
en  faut  pour  occuper  continuellement  ùx.  fourheaux. 

L*hyvcr  paffé  a  été  lei  trèsdoux,  àTexception 
de  quelqaes  bourasqués  .&  d*une  grande  abondance  de  netgfll^ 
Le  *  printems  a  auffi  para  de  bonne  heurt  cette;  annéi^ 
Nos  rivieres  ^toient  déja  fans  gla^on?  dès  le  i5-d'Àwil^ 
leurs  débordements  ont  été  petits  &  de  pen  de  duf^e. 
Selon  les  avis  que  j'ai  re9as  de  Smejfefskaya  Gora  il  s'y 
montra  le  21  Septembre  un  nnage  chargé  de  beaucoup 
de  parties  terreftres,  qui  j  caufa  d'épaiffcs  ténebres.  Quel- 
ques  minutes  aprés  ie  fit  fentir  Touragan,  qui  pouflbit  de« 
4  vant 
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,^nt  ^foi  ìe'  nu^é'6^  qui  enipom  les  toits  des  fabriqucs 
qui  fotit  fur  la  Korboluba^  otatre  le  grand  dommage  q,u'il 
caufa  dàns'pltffieurs  habitations.  Cela  fé  pafla  éntre  5  & 
4J  ìieures  du  roktin.  Aptès  7  heiires  de  la  méme  mati- 
née cette  tempéte  viìit  avec  la  méme  forfè  vers  nous  :  ar- 
rivantdu  Sud-Òueft,  elle  renvef fa  la  tuilerie»  &  arracha  tout 
le  ttìit  '&  Ics  chevrons  de  la  fonderie  (*),  fai  fan  t  fur 
fot)  cliemìn  eocbre  '  d Wtres  ravages  foit  ^ux  maifoijis  foit 
dan^  Jés  jarditts. .  Ccpeòdant  graces  aux  foins  de  la  ProV 
Tidencé,  ce  phéhomene  re^outable  n'a  colite  la  vie  ni  la 
•farifté'  à  petfoàne.  11  auroii  pu  «iifément  en  réfultcr  un 
inteiidiev  le  feu  ne  manquaot  pas  dans  la  fonderie  ^,  qui 
ì^o^jt  (t'ailleurs  tout?te  pigine  de  fcorits  ardentes:  on  "prè- 
vint  ce  malheur  par  les  bonnes  mefures  que  Fon  prit  fur 
le  champ  pour  Fempécher.  Tous  les  habitans  des  en- 
droits  par  où  cet  ouragan  a  palle,  fé  plaignent  du  dégàjt 
qu'il  a  fait  aux  maifons  &  aux  foréts. 

Le  2  de  ce  mois  (  Novembre  )'  vers  le  foir  nous 
Comes  les  premiercs  bourasqucs  qui  nous  apporterent  une 
quantité  mediocre  de  ncìge:  elles  fé  terminereni  le  4  à 
neuf  heures  &  dcmie  du  foir  par  un  petit  tremblement 
de  terre,  qui  femblable  ari  roulcment  d'un  chariot,  pafla 
de  rOueft  à  TEft,  &  ne  dura  qu^une  demie  minute:  les 
inaifons  &  les  meubles  en  furcnt  cbranlés.  Nous  n'en 
avions  point  remarqué  depuis  Tannée  17^1  ^  &  cette  an- 
nce  là  ce  fut  auffi  dans  le  mois  de  Novembre  que  la  terre^ 
trcmbla,  &  cela  par  un  mouvement  cylindri^ue,  pendant 
près  de  deux  niinutes. 

De- 

^•)     Cene   fbaderie  a  52    toifcs   de  Tong  Tur  1O5  <fe  large:    clic    cft 
*^     ^       adaptéc   pouf    tafraichii    le   cuivre    de   reiette   &  pour  purificc 
fMttTre. 
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it%  iilMf««to|ltfiit^ti%'fti  i»  4Wkdliib 
il  ^a  r^tit  Mentre  S^^fAéim  G&Ni^  &  M*  '«àvifoiis  # 
t^O^,  ht  iòng  des  -tìiTiiges  de  <ett  8eii4^ ,  <4Hite  «i«nriUié  ììp- 
Wt  'paftni  Ìm  cbenkix  4c  ^  >botto&  fia  iMfaefcfemt  te 
ykvXt  du  ni^  "^«iM  Im  tfbiiUafeic  crMite,  ^  a  trocrvé  ^fM 
'y¥dYew&t  de  >éte  'capittures  <)4i^i]s  ^nroi^fic  «vdét,  -&  ibnt 
"fet  ^tes  rivre^es-t  let  tni^ux ,  A  -let  caaz  dotOMiiCili 
>onft  été  ttmtes  itoipUet  eetie  amie*.  Cit  i«ft -ciroieilc 
'l^éiAéfi^  Hfe  4>efiofi)ac  tfAm  tet  {MMunom,  du*  4e  Ibie-,  AC 
Iméibe  tì^  le  céeur.  Il  n*eii  >iédiiippa  q«e  le*  beffi 
%uz  qoètfes  da  admiiiìdM  è  owm  ^  «omeidcs  <ir«t»ieidcii 
^9c  fiH^atifs ,  eutre  lesqu^s  Heti  ne  pocrrok  kt  fiwvai. 
'batis  khft  fflàiToQ  il  7  eoe  9  radMf  4e  mabdM,  4k  f  « 
j^iénreat* 
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ANATOMIE. 

Nrófifcitentltam:  NB  mpqftre  biforme^  dpntle^  deux 
corp^  ^t  réuiùs  par  derrìere. 


t    ■ 

f^r^ff  de^^i  X77S  le  Séoat  dìri^ediit  .potlfia  à  TAca- 
jfifljù^  .ìW^.  iians  ,k Jlotqccmcmeiit  de  Twfc  &  nommé- 
K^t-.d^QS  ,|c. , Vijj'ag^.|j)i^^ial  ^^^Jtó . Sq^pJova  Gorka, 
lUie  ièzifym^  iétoit,,4Ccquchée  <)^j^n .  cncni^^.  ^coj-e  vivant  a 
filile  .corpsid^n)a|tf)fn£  «^ck^.  rA£|idéfnì<r,«^oanic  tine  in- 
P^ud^ti;  par,,^it,  t9uchant  la  jpn^nkre.  la. .plus  convenabl^ 
^,^a.,p|as,  Ti!aiìèipblable  d«i  ,f;9iiifeT.yer  ^la  y,ic  à  ce  motifirè 
&  de  !e  (bigncr;  on  cn  cas  de  mort,  de  le  preferver  de 
dommage,  afìn  de  le  faìre  parvenir  à  rA'cadémìe.  Ccf^ 
le-ci^re.f;har^a  de  ce  fokì^  &  rioftcu^ipn  fj^ìTe  fm 
pmoj^tc  an  jGouvemejoaHent  de  Twer. 

xjnf  '4  l'Ac^diéjpie  yeu  de. .  .tefns .  ap,rè'sl  , .  .^ j fon,  ja^éljt  ott 
^^7^ .,qtt*il.  .^teit  4e .  cctte  :  fom ;  «te  m<?n()t5^s ,  ft ùmai^ns  tréi 
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'  iKànchéiS   àui{  bien  que  lei  tétei,  les  brai,  A  l«  ptcdi 

écoient  entìeremenc  (tégagés.      11  o'x  avoit  que  les  bàffiu» 

^  qui  tÌD0ent  enfembte  par  la  iQOitié  de  leur  fnrfàce  pofté- 

<rrieiu!ej  cUpuis.ieurs  bords  rupérieurs  jusqu'à  Textréinité  in- 

ifèrieure   dò  Vòs^coccjx  ^   éc  il  n>  avòit  qa'mie  fealè  OiL* 

Tercure.  commane  pour  Pintefiinum  re3um 

L'Académie  conferre  dans  fa  colledion  41  moa» 
ftres  tous  dtf^ents»  &  il  s'eo  trDuve  (?o  dani  celie  4ii 
College  de  Médecine  à  Moscou,  mais  entre  lesquels  il  f 
en  a  qui  fé  rcflemblent.  Farmi  Ie$  uns  &  ks  antre»  on 
,  B'eo  Toit  aucun  de  ceux  qui  font  biformes  donc  les  cor^ 
fpient  réunis  foit  par  les  bafllìns^  foit  daits  une  autre  rè- 
j^ion  de  Pepine  du  dos ,  foit  par  les  occiputs.  H  paroit 
«donc  que  les  trois  ou  quatre  mònftres  de  cettie  formt 
^ont  on  a  les  defcriptions  (fen  Tuppofant  qù'il  ne  1^  feit 
gliffé  aucune  erreur  dans  ces  defcriptions ,  ou  dans  lei 
ìdèés  que  Ics  Anatomiftes  fé  font  faites  de  leur  formation  ) 
(ibnt,  conjointemeut  avec  celui-d,  les  feuls  que  la  nature 
alt  produits  ;  ou  dn  moins  qn'ils  n'ont  jamais  eu  que  bica 
peu  de  femblables. 

Dès  que  Fon  fait  par  robfèrration  des  oeofl  cou- 
Tés  commenc  les  diverfes  parties  du  corps  le  formcntpeti 
à  peu,  &  dés  que  Ton  connoit  la  ftrudure  interne  de  la 
pluparr  des  fortes  de  mònftres  biformes  ordinaires;  iln'eft 
pas  difficile  d*ezpliquer  leur  formation  d*une  maniere  ttès 
(Ùre  &  trés  (blide.  Mais  alors  il  eft  d'autant  plus  in^ 
conceyablé,  comment  il  peut  fé  foi^mer  des  mònftres  de 
cette  claflè,  dont   ie   corps  fé  confondent  par  derriere^- 

i-'eft 
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H  1  S  T  O  I  R  E,  43 

e*dR  ce  qo^oa,  »e  fkiwnU  eif^iur  i  mite  à*fù  Xfoit 
•attoroifé  un  ibi  m^ft. 

H  fiic  àotK  plus  ftenrense  po«r  l*«ottoinie  &  la 
phyfiofofìe  «qM  c«  «loiiAre  moQrftt  à  propotf»  <||]e  s'fl  eùt 
CMtiMié  <k  ^iwe,  éc  qa^oa  a'<àt  ]ws  eo  pe«c-6tre  IW 
cafìM  ^  r^MioaiilcA.  P'oìUettn  la  maniere  dooc  leè 
àtn%  corp»  s'étoipoc  jOiat$  ii*a$roic  p«  produire,  aucoQ 
cimiigeinefit  dan»  lean  opéxatiotf.  lutur^Ueti  ^  ce»  <|eiix 
fiHfli  {far  c*£Coi(iit  des  corps  &melles}  aurofenc  lempli 
diacono  fóparéitiént  leur»  foo^ionf  Yiuie$  comme  de  cou-  ■ 
Mme,  hormis  qu*ellet  fé  feroicoc  (km  doate  commoniqué 
4ei  maJadi^s  4op|  k  iH-incipe  aivoi^  ét^t  éam  Iti  fupi. 

4:  Le  «MHiftre  fut  4onc  enafooiSft,  ft  fon  trontra  «tee 

IjtonscmeiK  4^J['imM  dr  ce*  dmx  «orpi  écoit  ^ie«  dff> 
ftce«te  de  tieUc  de  ^o»<  lei  aecoec  iBouftiet  à  de«x  a>rpi 
on  à  deus  tétes,  &  qne  Ja  cooBormMtion  dee  partiec  r^o- 
niet  »e  reflèmbloic  poior  da  cout  à  la  (IniAure  dèfignrée 
de  txms  ies  iy>ofl0fief  en  general  s  de  fa^oo  que  ù  Fon 
veut  aliftraire  fidée  d'ini  «oaftie  é^  U  cio0fi>n)natioa  fin* 
goliere  «  mais  jréduAìble  %  ceitaine«  regles  «  qtie  Vùn  ren- 
costce  daos   toM    let   tadividtw  ^  de  cetre  clalTe  ;    on  ne 

'  poocra  paf  flnène  «nmpter  panni  les  monflirei  €$t  deox 
corps  jojftca  ]par  bm  iìo^  concrétion, 

Voilà  dooc  la  Iblotioii  4S11  pmbleme  énigmadqiie, 
toachaet  l'idée  que  IVm  doàt  fc  faife  dès  aioaftie»  qni 
confiftent  «a  detix  coifa  ioincs  par  derriere.  Ce  «e  .font 
pat  de  Trait  monùsUf   mais  des  corps  doiéiei,  4fm  te 

f  e  fim- 
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44.  HI  S  T  O  I  R  e: 

fimpie  concrétion  eft  biea  éloignée  de  la  cofiformation 
extraordinaire  de  pardcultere  des  monftres  proprement 
aioii  dits. 

Ott  donnera  une  defcription  déraillée  de  ces  étres 
fibgtiliers  aree  les  %ures  néceflàires  daos  un  traité  qui 
contiendra  la  deftription  anatomique  de  tonte  la  coliedioa 
de  monftres  que  poiTede  l'Académie ,  &  des  piece*  let 
plus  intérefiàiites  de  la  colkdion  de  Moscou. 

C.  F.  WoìS 


•li 


MJ^ 
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aiSTOlRB.  ^ 

METEOROLOGIE. 

Obfervation  d*unc  Aurore  Auftrale. 

▼ae    à    St,    Pétersbourg    le  ^  Fcvricr    1778. 


V 


AIO  henres  ^n  Soir  il  y  ent  d'abord  une  aurore 
►  boreale  *  très  rive  &:^  belle  »  qui  d*ailleurs  n*avoi<l  rìen 
d^extraordiaaire ,  fi  ce  nVfl ,.  qu'elle  étoit  confidérablement 
41è4$n^'^a'poiilt  de  Nord,  ver»  FEft.  Màis  fa  méme 
-titiis  fe^ $t voit" ttn  jntfii  pliéiiDiiiéee  qui-  p«troir  aefi^- 
quable  dai*'  T^oitt'  de  cts  luttentBt  &  intH^am.  fMr 
kur  Théorie.  C'éioit  une  Aurore  Auftrale,  parfàitemenc 
lembla^itf  d  celles  qn^on  toìc  ordiiMHeiieiic  t^rs^e  Nord» 
It  piacóe  judement  ab  'poiot  de  Stid.  ,  ;  1* 

•  ì 
Un  are  lumineux,  entrecoipé  par;dei'n4i^S)-.09> 
touroit  un  efpace  plus  obfcur  que  le  refte  du  Ciel ,  6c 
lao^it  de  bas  ea  faMt  jusqu^  une  hantétir'  4*e»viron  60 
degrék ,  dei  cohauMs  radiaotea  &  àei  jeM.  humnUtl^ft  ^t 
'ib  dÌfffpoi»tkt  ien  liant  par  ime  e^peGe^  de  Gulgitràrioni»  coi^ 
nid' s^ùi  éioien't  «gités-  piar  k*  ymt-  qnìtl  failbttf  «tòiik  .    j 

J'ai  irù  ce   phénomene  enviromiiM  Jteurei/j^jMÌMf: 
il  deviar  plus  foible  enfuite  &  après  quelques  efiforts  pour 
<f|rr«Éb«llAer  ift''di{^r<dWbÉèn»ntt     ' 

1.  ..wl  fa  -     *|5&. 
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44  HISTOIEX 

Mr.  Gri/dow  a  dcja  obCerwé  ici  une  lumiere  «a- 
ftrale  le  *;  Novembre  1*75  f>  mail  elle  écoìt  ttmt  k  6it 
fixe  6c  immobile,  &.  ne  Uoifoic  poHi(  de  gerfoe*.  U  ea 
a  donne  une  defcription  ^étaillée  dans  le  IV'  Tome  de» 
nomreaiis  Commentairet. 

Hyvcr  de  1777  ^  ^77^^ 

Cet  b/rer  fìic  un  des  pio»  doax'qn'cn  ait  refléati 
il  St.  Pétenbonrg. 

I.  U  neigea  ponr  ia  premiere  ioii^le  7  Odobi* 
i77t  ^  poor  la  deroiere  ftns  le  19  AttìI  1779.  L*ii^ 
terraUe  eatre  ce*  4leinL  cerroei  eft  de  X94  jonnu 

'±,  fi  gela  poor  la  premiere  (òie  le  f  Odo^, 
Therm.  151'^)  &  poqr  la  derniei?  fois  le  7  Mai,  Theno. 
152^.  Cet  intervalle  eotre  la  premiere  èc  la  demiere 
gelée  eft  de  ai«  joure* 

3.  La  Néra  fiit  prìie  pendant  143  joan;  depuit 
le  %é  Novembre  oà  elle  le  «oavrtt  des  -giace»  da  tadoga 
par  un  froid  de-id;^,  jueqn*an  x8-Avrìl  au  foir,  oà 
elle  débacla  par  une  temperatnre  de  149^.  Les  Glafoos 
du  Ladoga  pariireor  le  ip  AvriI,  &  U  Néva  lei  diaria 
JQsqa'au  a  de  Mai. 

4.  Depuit  le  8  Odoke  jusqu^au  7  Mai  foifatt» 
le  plus  grand  froid  ii*a  itt  obfervé  quc  de  its''  le  ao  4c  a« 

laovief 
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HISTOIRE.  47 

JaoTier  n&tin.  Le  nioindre  firoid  à  midi  a  été  de  X2i^ 
le  25  Avril:  ce  qui  donne  une  Tariacion  totale  de  6^ 
degrés  de  Delisle.  Les  jours  font  marqués  fulTant  le 
DQftveau  ftile. 

5.  Le  firoid  mofen  ^u  matin  Se  au  foir  a  été  trou- 
Té  dò  iss\     Le  froid  moyen  à  midi  de  151^ 

6.  Le  froid  àu  matin  6i  au  foir  a  été. 

/  ■•  »  - 

•7  joufs  «ntre  r8o'&  ipo'**,  cn  Janyier  &  Fevrier  (*) , 
ad  jours  entre  170  &  igo,  cn  Novembre  —  Mars  (**) 
44  jours  entre  160  &  170  ,  en  Novembre  —  Avril 
^3  jours  encre  150  &  160 y  en.Odobre  —  Mai 
3$  jours  entre  140  de  150,    en    Odobre    —  Decembre, 

Mars  —  Mai  :  enfin 
4  jours  entre  130  &  140  en  AvriL 

7.  Le  fròid  à  midi  a  été  obfervé. 

7  jours  entre  130  &   lao***  en  Avril  &  Mai  (***) 

15  jours  entre  140  &  130  en  OAobre,  NoT^mbre,  Mars, 

Avril  &  Mai  (*♦**} 
Ss  jours  entre  150  &  140  en  Odobre  —  Mai 
tfp  jours  entre  i<So  &  150  en  0<^obre  —  Mars 
it6  jours  entre  170  &  xtfo  en  Novembre  —  Mars 

IO  jours 

(•)  le  ao.  21.  52.  9tf.  28  Janv-  *  1«  »»•  **  FcTtier. 
f**)  le  27  No7.  30.  31  Dee  7.  8.  12.  it.   r8.  19.  23.  24-  aj.'  27 
Jtov.  2.  tf.  low  13.  14.  15  Févf.  la.  xy.  18.  i^  aa  ai.  22 
Mttn. 
.   (•^)  le  22.  23.  34.  ajf.  2ff.  27  Avril  &  le  I   Mai. 
(^*»*)  k  1.  2.  3.  4.  y.  ff.  27  Oa  J  Nbv.  28  Mar»,  14.  tf.  itf.  l?» 
t8.  SI.  a8.  30  Avril  ft  le  2.  3.  4.  s*  7  Mai* 
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*  jour  ^nrre  i*,o  &   iSo  le  ao  Jaavier. 

8.  Véut  da  Barometre  depnis  le  8  OtSiobre  jti$« 
qii*aa  7  Mai.fuivant:  ^ 

la  plus  grande  éléyatiòn  a  8.  83  le  ii  ^Fevncr 

la  plus  petite  élévatioir     a7.  o^  le  a^  du  màcRt  mois 

]a  Tariation  totale  -     *      z.So  ou  i.^  ppucds 

le  milien     -        -       -     27.93 

la  hauteur  moyenne     -     a81  ep- e.  à^^l   ^8*^^  pòuceS' 

de  Pari». 
Le  Barometre  s*eft  trouvé  137  jours  ach  defibs  dì»  a^^^ 
ioa   jours  au  deflfus  de  as,    éc  78   jours  -aii'  ^dflifM.  iàL 
a8iB  pouces  de  Paria.  ^  . .; 

9.  les  vents  fórts,  tóujotirs  pendant  ^e  tfìétne  Ìo^ 
tcnralle  de  aia  joursi.  d'hyver,  fpufflereipt. 

8Joursd4)JVie)ri/ le  $0^.4.  a^*  aójan.  11.  17*  ai  Mars, 

&.Ie  13  Av^il  .     "'" 

i  Jours  dùN-E  le*  3^0  Dee.  17  jfaiiT,.  ip.^^O.^^rS,.  1*4.^  ^ 

.  , ,  Avr.  &  le  3,  6  Mai  ' 

5  jours  derEfl  le  27  Dee.  as  JànY,..i8  FeTr:  4  TOars  «t 

■  ",      k  1I9  AvriL 
»9  jqurs  du  S  -  È  lé  3 1  Où,  *^4'^rft>r.-'  &.  Ì6:  i^.   2r$.  -  ^é 

-PeCi^JLtev.&  l*'„/.'l:  .a!^_^.cy"*'^ 

7  jours  du  Sui  le.  *s.  Q^sPaI^v^  r  fltiì??-  .i^.J^j;^^'^^ 

ra  jóurs-du-^'-Cki^lé  4^.-i-7Ì  <S3-»€)^a  4*1  isk-Nm^l  a  Dèe. 
aq,Fcyr..^8.  aa..  a©-  .3».  Ma»'  &.   I9,  1 
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H  I  S  T  0  I  ft  E. 


A9 


II  jour  s  de  l'.Oncft  le  1 1.  22.  s8  04^.  7.  15  Nbr.  sp  Jany. 

.3'    13  Févr.  7.  25  Mars  &  le   x   Avril 
iijours  duN-0«.  le  13.  21  Od.  i.  20.  22.  413  Dee.  3 
Janv.  1  Féyf.  i«  Mar*  &  le  7.  20  Avril 

10.  Les  vents  trés  fhrts  regnerenC. 

«  joùrs  du  N  -  E  le  4  &  5  Mai 
j    joiir  de  l'Eft    le  19  Février 
3  jonrs  du  Sud  le  30  Od.   23  Féyr.  &  le   22  Ayri! 
10  jours  duS-Ou.  le  27  Od.    5.   6  Nov.    15  Dee.  30 
Janv.  j^-f.  2.5  Févr.  24. Mars  &  le  16.  .li 
Avril 
4.  jours  de  rOiicft  le  14  Dee.  27.  31  Jahy.  &  le  13  Mars. 

11.  f-es  aiitres  variations ,  de  rAthmofpliere  de- 
puis  le  8  Ódobre  jusqu^au  7  Mai  fuivant,  font  anriotées 
dans  la  table  ci-jointe 


Athmorphere. 


jours   entieremcDt  fereini> 
jours  entierement  cou^verts' 
Broaiilards     • 

mediocre     -     • 

abondanre 

mediocre 

aboudante 


Ncigc 


ttfioìre  de  1778.  P.  /• 


|;ba. 

X 

Nov. 

,0 

Dee. 

2 

J.ry. 

5 

Fvr. 
6 

Mars 

■    71 

Ai'T. 

IO 

6 

13 

22 

II 

16 

■  II. 

<S 

0 

2' 

5 

.    8 

0 

2  ■ 

7 

IO 

X 

6. 

0 

0 

5 

■  7 

.    0 

2 

0. 

0 

,0 

0 

0 

5 

8 

9 

II 

.7 

.12 

4 

0 

2 

0 

3 

3, 

I 

n 

Mai  Somme 


É^at 
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Ecat  da  Barometre  pour  chaque  mds  des  années 

1773  —  1777. 


Lapluf  gnodc 
Élévatioa 

Laplas  petite 

St^TMilHI 

U 

Le  Barometre  a 

<t^ 

hauto» 

au  delTus  de 

w^ 

ìm    fooui. 

te    PoKcs. 

tMjeaoe 

17,  90   1  18,  00  1 

a8,  IO 

Janvier. 

, 

177* 

AO.  2S,  di 

13.  ^7,47^ 

a»,  13 

asjoon 

lajoorfl 

ipJQon 

nn 

tf.  a8t35 

la.  a6,98 

a7,8a 

15 

xo 

7 

177+ 

3.  a«,  «41 

19.  i6, 98 

a7»78 

IO 

4 

3 

1775 

45.  ap,  Il 

9.  *7.ao 

48,19 

17 

14 

ai 

X77<5, 

tf.  »8,75 

«4.  «7,  52 

a8ta$ 

16 

13 

19 

J1777, 

z6.  a8,  Stf 

tf.  a7,38 

«8,33 

18 

17 

15 

Févricr. 

«77» 

15.  2S,4»  a7-    a7fXO 

a7,93 

15 

XX 

8 

3 

IO.  as,  7» 

ftS.  a7.77 

18,34 

17 

atf 

atf 

4 

4.  aS»45 

6,  a7,30 

17,8+ 

XI 

9 

tf 

5 

«7.  a8,  83 

5.  *7,»a 

»7,9P 

«7 

»4 

xf 

< 

1.  a8,  a8 

tf.  a7, 16 

I7f78 

la 

tf 

a 

7 

^.  a8,  88la8.  a7,  xa 

18,  ao 

ao 

>8 

l5 

Mars. 

• 

177» 

8.  28,^1 

atf.  «7,  SI 

a8,io 

18 

aa 

xtf 

^ 

4.  «8,55 

17.  a7,07 
V  *.  «7»  53 

18, 07 

aa 

19 

17 

4 

*3.  «8,  78 

a8,  ao 

15 

ai 

'9 

5 

7.  «8,58 

*5-  ^'b^^ 

17,88 

i6 

xl 

8 

6 

S«%  A8,aJ|, 

rf^^»4» 

17»  9* 

x8 

Stl 

8 

7 

»5-;^|i^ 

rV^7.54 

\^%9^ 

^9 

»5 

S 
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y         Le  Binmetre  a  été  ^ 
I  aa  dcffut  dt 

||»7, 90  I  «tf  OO  i  «8,  IO 


r 


AaBét.H  k    Tbacti^ 


EÌéntìmi 


La 

luMMew 


AvtiL 


1774 

«773 
1774 

X775 
177^ 
1777 


14. 
«5. 

AI» 

5. 


»8,7* 

*S.44 

««♦73 


1$.  «7»3S 
30.  «7.po 
«5»  «7,  7<f 
«*•  «7,44 
13.  •7,  33 
«7.  »7,45 


*7,«tf 

zijoars 

tfjoyrs 

•Ìf37 

30 

ft$ 

a«,«7 

«9 

*5 

»#»«« 

«4 

az 

ti,  03 

19 

«3 

a3,ctf 

ftt 

13 

%6         I 


«3 
17 
IO 
S3 


Mtf. 


»77* P4-'  *«»37 

3  «3.  a»»  ^3 
4:!  11.  a3,7o 


5|  a.  ft8,53 
7  li.  *8, 41 


8.  •7f  55 

»8,05 

A* 

7.  47,  83 

a8,ift 

AS 

17.  17,70 

*8,*7 

^9 

A8 

17.  «7,  33 

a  3, 07 

ao 

82.    97,46 

%SyC6 

AO 

19.  »7,59 

ft8,ii 

AZ 

«4 
a6 

»7 
»4 
15 


Juiii. 


«77*1 
3 
4 
5 
6 

Ti 


13.   a  8, 43 

ip.  a8,5a 

A.  AS»39 

3*  28,39 

zo.  A8«38 

5.  *8,  a7 


28.  A7,'tf3 

4-  J»7. 48 

za,  A7,d8 

«4*  Jt7, 48 
a5^  ^,4Sa 

a  8.  ft7f^7 


*7,95 
*8v03 
a«,o7 

*8»09 

^»«4 
,a3,0^ 


ZA 

7 

«7 

»4 

AA 

»4 

AO 

15 

AO 

14 

▼ 

k7 

8 

$^ 
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Année 


La  plus  graiide 
I     Elcvatiofi  •  ' 

le    Pouces, 


La' plus  petite' 
Elcvatìon  " 


La     1 
hauteuP'T 


Le  Barométré-  a  été 
.  au  ddfus  é$l 


moyennc        ,  , 

le    K?aces.  [|  jJ!>7i  9^    |  .»&><yo  j^St  tQ 


Juillét. 


I1772 

'7731 
1774 
1775 
i77<5 
1777 


23.  28,  23 

20.  28,  39 

27.  28,54 

»3.  a8,4à 

2(J.    28,35 


8.   27,46 

27,  8Ì> 

tSJrfUrs 

l,4Jouis 

15.  1Ì7.  7^ 

28,  04 

{ìS  • 

i<J  - 

18.  27^82 

28,07 

?7 

21  ' 

17.  ^7,<Jft 
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28,07 
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^i  *      . 

28.    27,4tf 
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J3    r 

-.7        .1 

ir 

19 
18 

12 
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Aòùt. 


1772 

3 

4 

5 
6 

7 


5.    28,22 

i5.   28,32 
20.   2 8, '59 

•9.   28,^6^; 

.7.   a8,'38 


15.   275  if  5 

I.  '27, '8t) 

4.   87,  (SS 

25.   27,88 

22.   27,58 


*i.  28,5a  37.'  27,71 


U7/a8 

13    ■ 

1.  P'-- 

2^8,  05 

28   .- 

22 

2«,   15 

•27 

21  ■ 

28,  2p 
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30 

28,  02 

'23        ■ 
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I2»,  07, 

25 

21  ■ 

5 

IO 

17 
28 
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15 
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1x772 
3 

5 

7 


15.  aS,'33 

30.  28,48 

25.  28,57 

Itf.  28,' 57 

25.    28,  2Ì> 

28.  28,5:^ 


4.  *7»  52 

28,01 

21    ■■ 

Itf 

13.  27,67 

28,  od 

20 

Itf 

9.  ■27,-75- 

28,  28 

28    '      ' 

.27 

,- 

21.   27;'88 

28,24 

30   - 

27 

r 

(f.  27,  57 

28,  00 

•22    * 

17 

21.    27,31 

a-7>9^ 

|l» 

13 

8- 

25 
21 

IO 


Odo 
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La  plus  grande] La  plus  petitt 
£lcvatKn   *       Elévarion 


le    -PoBces. 


le    Pou€«» 


La 

hauteur 
inoycnne 


Le  Barometrè  a  été 
au  dettai  de 

\^Z%gQ.\    2  8,  OO  I    28,  IO 
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I-Je  Thermometre  cft  à  mercurc  &  Vécheìie  éitìtééCeìótt 
la  métbode  de  DeUsìe  :  o  efl:  le  terme  de  l'eau  bouillanté 
&   150  celui  de  la  congélation  naturelle.  "       '- • 

La  x**'  Colomne  après  celle  des  années  contìent 
les  moindres  élévations  du  Thermometre,  qui  répondent 
aax  jours  les  plus  froids  en  hyver,  &  les  molns  chauds 
en  été. 

La  %^  Colomne  marque  les  firoìds  mojens  pour 
cbaque  mois  des  flx  années.  Ce  froìd  moyen  fé  frou?e 
en  divifant  la  fomme  de  toutes  les  hAiteurs  du  Thermo- 
metre obrervées  le  matiu  &  le  foir  par  le  nombre  des 
obferYations. 

Les  deus  Colomnes  fìiÌTantes ,  c*eft  à  dire'  \sl  ^  Oc 
la  4-',  indiquent  le  nombre  de  jours  anxqucls  le  Ther- 
mometre e(Ì  defcendu  au  defTous  du  170'  degré  &  aa 
deflbns  du  terme  de  la  congélation  naturelle  150. 

La  s*  Colomne  donne  à  connoitre  les  plus  gran* 
des  élévations  du  mercure  dans  le  tuyau  du  Thermome- 
tre pour  tous  les  mois  des  fix  années ,  ce  qui  répond 
àQZ  jours  les  plus  chauds  en  été ,  &  lei  moins  fioids  eo 
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La  6*  Colomne  marque  la  ctiateur  moyeooe,  qui 
ed  la  fomme  des^  hauteurs  du  Thermometre  obferTées  à 
midi,  divifée  par  le  nombre  des  jours  da  mois. 

Les  deux  dernieres  Colomnes  indiquent  le  nombre 
des  jours  auxquels.le  Thermotnetre  ed  monte  au  defluii 
do.  polnt  de  congélation  150  Sa  au  deflUs  d'une  chateur 
de  130  degrés. 
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lei  tontes  les  colomnes  après  celle  des  années  mar* 
qnent  le  nombre  de  jours  aqxquek  le  Tcnt  on  la  confti* 
tution  de  Fathinolphere  indiquée  au  deflìis  a  ea  lieu. 
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«K.  "H  I  B  T  D  I  RE, 

'  M  Q  R  X  S 


<i— »W*«i«<i** 


L'Acadénató    Imperiale  «des  Science»  a  perde  frers  la  fin 
de  Pannée   précédente  deax  de  fes  Membrcs  eacteunes  u*- 
nivertélkment  regrenés  &  trfe  digne»  de  l'ètrcT 

ji/^fr;  de  Hallrr ^'Ch^ys^et^  de  POrdre  royal  Sué- 
doisr  de  l'Étoile  polaircy  Seigncur  de  Goomoens-Ie-Jux 
ec  IcfErfagties  ^  Préfideot  perpétnct  de  la  $ocièié-  Boyale 
4e  ÌQattfngiKiT  <Slc  Membre  xltr  Cfiafeil  S^aTcretin  tde  la:  ^«-' 
publiqirc  de  BerRt^  Mcmlve  <des  prìffcfjsaie»  Ac&^éitifes  de 
l'Europe: 

Kc|^  atr  lifoniBre  <fe!9  Acadéitiic>en$  et«frn^  «n 
^7)7^(fy  le  isrp  D^cenà&ner  dati»  iMiTefm&Re  Ibleavbefle  ipàr  tà^ 
^eile  FAcadémie  Imperlale  des  Sciencesi  eéléBra  le  pre^ 
4Bfer  labile  ^emi^feciikire  -àe  fa  (òadtAiKmt 

Bécèdé-  le  i*^  Décemlire  1777  v^  Sr,  > 

"Charles  de  Lifrné;  CBetalìeir  d'e  fOrcfre  royal  Sué- 
dois^  de  l'Étoile  polarre^  Premier  Médecin'  du  Roi  de 
Suede  &  FrofeiTeur  de  Bofanique  ^  de  Médecine  à  Up- 
faky  Metnbre  de»  principale»  Acadéraie»  de  TEurope  : 

Re^ìi  aui  nombre  de»  Académicien»  externes  en 
1754.  le  12  Juillet: 

Decèdè  le  30  DécemBre  1777  t.  Sr. 

Leucs  jioms^  Xèul&  rienneor  lieu  d'Eloge»  6c  leurs 
écrjt»  hittt  mieux  que  le  bronze  &  l'airain  braveront 
Finjure  des  àges. 


auvit^ 
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OUVRAGES,  MACHINES 

ET 

INVENTIONS 

préfentées  ou  communiquées  à  rAcadémie  pendant 
le  cours  du  premier  Sfémeftre  de  TAnnée  1778- 


Maas    faiTembrée  dn  Lundi  8  JanTier,.  le  Secréuice  de 
Conferences  a  communiqué  la  lettre  de  Me.  Amadeus 
Emanuel  de  Haller   qui   netìfie   la   moct   de    ioa  iliuilre 
pere.  (*}.  ' 

Le  Vendredi  12  Janvier^  le  Secrétaire  a  lu  un 
Rapport  de  Mr.  ydbrig  (**)  qui  envoie  une  herbe  mé- 
dìcrnate  que  tef  Calmouques  nomfoent  S^rgénd  &  qu'ils 
emploient  avec  fuccés  contre  les  douleurs  de  rhumatisme. 

ht  xsjanvier,  le  Secrétaire- a  préièncé  ài  la  parti 
de  Mr.  Jean  BernoulH,  Afttonome  roy al- à  Berli»,  le 
froffieme  Cahier  de  fes  muveJUs  Ritéraires  di  àwtrs  paU. 

Mr.  le  Prof. /fftf/f^  di  comxmxrùqyxè'.  Expojitìon  £unf 
expérience   noùvelle  &  très  eurìeufe  que  Mr.  Achard,  Ac/T' 

i  a  démicìen 

(^)  Vòyésci  deffuj  pag^  dtf' 

^)  Hiloire   de  rAcadémie  A.  1777,  denSer  S^mdke»  >  l'Articte 
Medicine,  pa^^  45. 
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€s  H  I  s  T  o  I R  e: 

éémkien  de  Berlin ,  a  fatte  far  la  formation  artìficteìle  des 
eriftaux  de  roche  y  extraite  d'une  lettre  que  ce  chymifle 
habile  &  laborieux  avoit  adreflfée  à  S.  E.  Mr.  le  Piince 
Dimitti  de  Galìtzìnj  Envoyé  extraordlnaire  de  la  Cour 
Imperiale  de  Ruflìe  auprès  de  Leurs  Hautes  Puiflances  les 
États  Généraux  de  Hollande.  Mr.  le  Dìredeur  ayant 
fouhaité  que  cette  Expérlence  fut  répetée  à  l'Académie, 
Mr.  le  Prof.  Krap  en  a  été  chargé,  &  Mr.  rAdjoiat 
Georgi  nommé  pour  rafGller.  (*) 

Le  ip  Janvier,.Mr.  le  Prof.  Pallas  a  lu  une  let- 
tre vde  Mr.  ifabn,  Sur-Intendant  des  Mines  à  Barnaoulp 
qui  communiqoè  les  détails  dNin  onragan  Cuìtì  d'un  trem- 
blement  de  terre ,  qu'on  a  eifuyé  à  Barnaoul  le  2  Nor. 
^7T7)  &qui  fait  encore  part  de  quelques  obfervatìons  Tur 
une  cootagion  de  beftiaux,  &  fur  l'écat  prélent  des  mi- 
nes dans  cette  contrée-la.  {**) 

Les  Séances  fuirantes  ont  tontes  été  uniqnement 
occupées  par  les  lednres  des  mémoires  préfentés  par  Mes- 
iieurs  les  Académiciens. 

Le  p  Février,  Mr.  le  Prof.  Lepecbin  a  remis  de 
la  part  de  S.  E.  rArcbéveque  de  Pécersbonrg  &  Novo- 
gprod,  Gabriel,  quelques  exemplaires  d'une  Difièrtation 
latine  intitulée  Tentamen  medicum  de  generalioribus  in  fexu 
foemneo  a  graviditate  oriundis  mutationibus  &c.  prò  grada 

Do39^ 


(*)  Ces  expéntmx$  tfoat  pas  téttffi,  quoiqoe  Mr.  le  ftof.  Kraffì  ut 
fcrapoleufemeiit  fuivi  tous  le»  procèdei  prelctlt»  p«  riofàueux 
AcMémiden  de  Berlin. 

(^  Voyex  ci«deffit»  pa^  ^8. 
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Do&oratut  a  Mìnas  Ifayev^  PorebowO'VfeìkO'novO'gradO' 
tuffo  Lugd,  Bat,  12  Jpr.  i777>  pour  étrc  diftribués  à 
Mrs,  Ics  Académiciens  Médecins. 

le   méme  a  communiqué    une    lettre    de    Mr. 

Spìeìmann  de  Strasbourg  qui  contient  diVerfes  nourelles 
litcéraires. 

Le  la  Pévrier,  Mr.  le  Prof.  Vallas  a  rcmis  pour 
le  jardin  botanlque  un  paquet  de  dififérentes  femences, 
qui  lui  avoicnt  été  cnvoyécs  de  Mofcou  par  Mr.  Proco* 
pief  Démidof, 

Le  ±6  FéTrier,  le  Secrétaire  a  In  un  rappòrt  de 
Mr.  Jàbrig  qui  enyoie  à  PAcadémie  une  tradudion  alle; 
mande  de  quelques  écrlts  tongouts. 

Mr.  PAdjoint  Georgi  a  remis  un  catalogne  impti-' 
me  de  médailles  6c  monnoyes,  dont  la  rente  deyoit  iè 
faire  à  Hambourg  aux  plus  offirans. 

Le  5  Mars,  Mr.  le  Prof.  Gitldenftàdt  a  lu  la  let- 
tre de  notification  de  la  mort  du  trés  célèbre  Cheralier' 
de  lÀnné,  addrefifée  à  PAcadémie  par  idi*  Cbaries  de  Un* 
né  fon  fils.  (♦) 

Mr.  le  Prof  Vattas  a  communiqué  une  copie  des 
obferrations  faites  par  Mr.  le  Conièiller  de  CoUèges  Lereb 
fur  les  inondations  arrirées  à  St.  Pétersbourg  par  la  crue 
des  eaux  de  la  NéTa  depuìs  1741  jusqu^en  1777. 

i  3  Me. 

(^  Yoyez  d-defius  pa^  C4^ 
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•  ■  Mrr  le  Prof.  Kraffi  a  fait  part  d*nn«  lettre  écrite 
de-  Berlin-  fi*r  une  nouvelle  efpece  de  faiticrcs  ppopres  à 
garantir  de  la  foudre  les  toìts  des  batimens. 

.  Jjs  ^  Mais,  Le  Secrétaire  a  préfenté:  Vnterfuchung 
voarum  geìmpfte  Blattern  gelìnder  uhd  ficherer  fini  als  die 
naturlichen  :  aus  dem  engìifchen  des  D.  John  Mudge,  von 
dem  Verfajfer  des  Untar ruhts  gegtn  die  Kìndi^r- Blattern, 
nebjl  einem  Anbange  &c.  8vo.  Ouvrage  envoyé  à  l'Aca— 
de  mie  par  le  Tradu^fleur  Mr,  ÌVolff,  Do<fteur  en  Médeciae 
à  Danzig. 

■ il  a  lu  une  lettre  de  Mr.  de    Magellan,    Gen- 

tilHom-me:  Portugais  écabli  à  Londre»,  qui  commtfntque  di- 
TTetffes  ttowYeKes  Kttéràire». 

— —  — —  Mr.  le  Prof.  Dallas  a  comniuni<)ué  un  pian  de 
fyatfkm^ìotL  poor  des  Glob» ,  tevtèflce  &  célefte^  de  15 
pouctaSL  de.  diantrtrs.»    qoe  les   Sitors^  Jtffenys  òt  Kauwmi\ 
à  Londres  ont  entrepris.  de  fiice. 

lié  1 2i .  Vhaiy  Mr.  le  FtofT  Gùbbsn/Fàdf  a  pr éfenté 
Ir  cacalogu&  àa  Cabinet .  d^Hiftoire  natureile  que  poflèdotù 
le  défòtib  Kégociant  Saturgus.  à  Konigsberg  est  Ftufle.»  àL 
que  les  héritiers  fouhaitoient  de  vendre  en  entifir.i 

"Lt,  1^  Mars,,  le  Secrétaire  a  lu  des  lettres,  de 
]5^r,.de  Màgeììan  de  Londre»,  fur  les  Verres  ardens,.  de  Mr.. 
Schàffer  de  Ratisbonbe  fùr  (ès  expériences  nouvelles  aTec 
rEleAróphore,  &  de  Mrs.  Vteufchén  &  Haas  de  Bàie  Tur 
k  Typométrie  des  Carter  géographiques ,  &  ipécialement 
^r  la  Carte-  impiiméc  de-  la  Sicile. 

"^"   :  .  -  •    te 
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Xc  ag  Mars,  Mr.  le  DireAear  b  remls  de  la  part 
^e  l'Académie  ìnf)pén<de  6c  royde  des  Sciences  &  betUte 
lettres  de  Braxdles:  Mim^ìre  pr-  les  4iixerfes.  vi^ibndei  in^ 
ventées  jusqiia  préfent  pour  garantir  les  édtfices  d^ìncendìe^ 
far  Mf.  TAbbé  Msùìt,  Chanmt.  A  Sruxillri  de  imprime" 
rie  Acaéémique^  Ce&  intéreflant  ouviftige  a  èté.  accompagaè 
d*uoe  lettre  de  Sr  E,  Mr.  le  Prince  Dtmitri  de  ^Gtotìtziu^ 
£n¥oyé  exrraordjnaire  A  la  H^y^t  «dselSièe  à  Mri  te  Oi*' 
redeur,  qui  fùr  cela'  a  pris  Is  réfolution  de  faire  ifìé&jDet 
un  eittrait  détaillé  de  FouTrage  daivs  Ics  Alinanachs  de 
l'année  prochaine ,  &  conrtruirc  utje'  maifonette  de  .boip 
fuiyant:  la  méthode  du  Lord  Vicomte  Mahon,  pour  fai*c 
lur  eHe  publiquement  Pexpòrience  de'  Hncotnbuftibilìté; 

te  so  Mats,  Mr.  fo  ProC  Pallai 's^é&hté  de  la 
part  àc  Mr.  de  B(fi^ ,  Coiifeilfer  dés^  mines  de  mt>tintjiy>ep 
de  nmpératriee-'RSiej  le  troifiewve;  ìroftime  d6s  ^mèmeircB 
'à'ope  Socié.té  4e»  S^mn^s  étàUic  ew  Bohème  ^ut  Mt,  ^ 
de  Sorrf  ptìUìQ  foxis  le  titre:  Jbhmdkngm  iihef- i^ti^^r 
Ge/eflfcBaft  iw  Bóhmew  zum  Druck-  befordert  voft  Ignatz 
^drkf  vom:Sprir. 

Le  r(f  Avril,  Mr;  Eufer  Te  pere^  g  ùtìt (^iroirqiik 
S.  "F^  Mr.  de  Crufey  ConfeiUer  d!Etat  a<aiiel  &  Mèd^c'ifi 
du  Corps  de  Sa  Majefté  Imperiale'  lui'  a  envoyé'  touf  Pap* 
iparcil  de  barres-  &  autres^  picces  >d'acier  tiwmpéj-^que  l'À- 
cadiòmie  avoir  connmandé  à  f^-  fabriq^  pour  .un*  eouf]^- 
compier  d''expérien<:es  fur  le  magùétisme;.  qu'il  a  d&i 
commencè  à  ep  aimanrer  plufieurs-  pieces; .  &  que .  quei{-- . 
ques  ùnes  en  Tont  acquis  utic, force  niag:aécique  ferpXyiè,- 
ricure  à:  celle  qu'on  a  été  en'  état  de;  donner  jjusquM 
riiux  barres^  d'acier; 

Ltf 
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'  Le  Secrétaire  a  préfeaté  de  la  part  de  Mrs.  les 
Aftronomes  de  Miiarti  les  années  i775-7<f-77  &  78  de 
leurs  éphémerides  aftronomiques  imprimées  in  8?o. 

•Mr.  le  ProH  Pallas  a  communiqué  uDe  lettre,  par 
laquelle  Mr.  Hertel^  Candidat  en  Théologie  à  Lubec,  offre 
en  yente  une  colleAion  très  compiette  d'ìn(è<lles  &  d^au- 
tres  animaux,  qui  avoit  appartenu  au  defunc  Apoticaire 
Edler» 

Mr.  EuUr  le  pere  a  fait  remettre  un  imprimé  Tur 
Tatt  de  peindre  que  lui  avoit  adrefTé  le  Comte  de  Kosnay' 
Cagus  d'Orange,  pour  le  communiquer  à  PAcadémie. 

Le  «7  Avfil,  le  Secrétaire  a  remis  avec  un  rap- 
port  de  Mr.  Jàbrigy  une  tradudion  allemande  que  celui-ci 
a  faite  d'un  écrit  moungal  fur  la  ÌKhronologie  des  pre- 
miers  Patriarches  dans  les  royaumes  indiens  depuis  la  prò- 
pagatioQ  du  paganisme. 

Le  4  Mai  ^  Mr.  le  Prof.  PaJIas  a  remis  pour  le 
jardia  botanique  une  deuxieme  colledlion  contenant  400 
paquets  de  femences  de  plantes  diverfes ,  que  Mr.  PrO' 
topief  Demidof  lui  avoit  envoyée  de  Moscou. 

Le  7  Mai,  le  Secrétaire  a  préfehté  de  la  part  de 
la  Société  de  littérature  rufle  établie  à  Moscou,  le  4""  vo- 
lume de  fes  mémoires,  quMIe  publie  fous  le  titre  :  Onbim'b 
mpyAOB'b  BOAfcRaro  poccìMCKaro  co6paRlii  nps  llMnepamop- 
ckomI)  MockobckomI)  yHHBepcRmemi. 
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<^ —  fl  a  la  une  kttre  de  Mr.  Kratztt^ehy  Dojct 
de  la  fàciilcé  de  Médeciue  à  Copenhague  ,  qui  contiene 
diverfes^  réflelUoiis  Tur  quelques  objets  de  Phyfiqtie  &  d^ 
Geometrie. 

enfuite  une    lettre  TdreiTée  à  TAcadémite  pat 

Mr.  Bahin  dt  Chumpìin  de  ìa  Blandirne  qui  envoie  le 
Profpedus  &  un  échantillon  d^un  houvel  oiivra^e  pério* 
dique  qui  paroitra  à  Paris  tous  lés  15  jòurs  à  compteì 
du  mois  d'Avril; 

--—  enfin  Ie;P«o(pedos  d'Un  nouveaii  Sederne  de 
Pb^^ue  univerfetle  p.ar  Mr.  Ignazio  Gàpne  di  -Cqfel  Mm* 
ferrai  Of  que  les  fì-éres  Raimondi  vont  publìer  i  Naples:    ' 

Le  IX  Mai,  le  Secrétaire  a  prélènté  de  lìi  paride 
Jbfr.  Vreufebeuy  Diac^e-  à  Carlsriih,  une  brochure  aàematf- 
de  intitolée  Giundrift  dir  tyfumfirifchen  Qefehiehte^  iiApr^' 
mée  à  Bàie. 

Le  25  Mai,  le  Secrétaire  a  lu  une  notification  dii 
HaUt  Sénat  dirigeant ,  conceraant^  un.  mon(b-fi  biforme  vi- 
Tant ,  dont  la  femm«  d'un  pai&a  ed  accoucltàe  dans'  k 
GouTcrnement  de  Tweff.  (*) 

Le  II  Juin,  Mr.  k  Prof.  Lepecbin  a  prélènté  8c 
diftribué  aux  Académiciens  une  difTertation  inaugurak  de 
SpirflU  érdente  ex  laQe  hubulOt  que  Mr.  Mioìas  OferetZ' 
hùvski,  éleTe  de  PAcadéink  a  fouteuue  à  Strasbourg  pour 
étre  jretetà  du  Grade  de  Dodteur. 

(*)    ^of**  ci-dcAis  l'ÀrtkU  Jmàomìt  fi%  ^i. 

m^h^ie  177».  J*.  i»  k  !• 
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7Ì4.  H  1  S.  T  O  I  R  E. 

•  Le  15  Juin  ,  le  Secrétaire  a  préfemé  de  la  part 
de  Mr.  Lazare  Spallanzani,  Profèfleur  d'hlftoire  n^turelk 
a  Pavie  fts  Opuscules  de  pbjtfique  animale  ^  vegetale  tra- 
duits  de  ritalien  par  Mr.  Jean  Senebìer  cn  deux  vola» 
ines  in  8vo.  «> . 

"^  *       ■  enfuite  un   Avis   imprimé   fur   la  publication 

du  Gataloguc  ^i\  fameux  Cabinet  imperiai -roy al    de  me- 
dailles  aatiques,  qui  fera  imprimé  à  Vienne  par  Souscription. 

Mr.  le  Confeiller  d'Etat  a^uel  de  Stehlìn  a 
remis  le  programme  de  Prix  de  la  Sociécé  hoUandoife  des 
Sciences  de  Harlem  pour  Tannée  1778. 

Le  iS  Juin,  le  Secrétaire  a  remis:  Àn  expenmen" 
tal  inquiry  imo  tbe  catife  of  thè  cbanges  of  ùoìours  m  opa- 
le and  coloured  i^odies  ,  ,,que  TAuteur  Mr.  Edward  Huffìy 
Ùelaval  Esq.  lui  avoit  adrèlTé  poùr  étre  ^réfenté  de  fa 
part  à  l'Académie. 

Le  22  Juin  )  le  Secrétaire  a  préfenté  de  la  part 
de  Mr.  le  Colonel  Lorgna,  louvrage  que  celui-ci  a  pu- 
blié  à  Verone  fous  le  tit(e:  Memorie,  itùoriM  fdfanq^ 
torrenti. 
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CORPORIBVS    REGVLARIftVà^ 

PER  DOCT^NÀM  SI»HAB4{ICAM  DÈrtRMÌ>r^ 
VM  SIMVL  NOVA   METHÓDYS,   GLOBOS   SIVÉ 
COELÈST£S  SIVE  TCRRESXB^S  CHASitA 
0B»VCEND1>  TRADITVR,       / 

Att.d^re  .        " 

L.  EVLEK^Q, 


f 


tOrpas  regolare  Toeatnr  Po|)rìB4rum  «.iropinn 
<)u(M)iMr:  hedris-  plani»  vc^ìartlNtt  et  ìmer  U-. 
aei|UKHbDk  iitcluìun»)  •  et-cuius  omniP%.ji8Sii^. 
folidi  A  «oddcm-'^ft^s  friaois  fortnaattr.'  H«<irM  #I8<> 
eruót  vel  ttfkoguiu'aeqixilaten,  Ytl  quìidrals»,  vd  pDi|t!^'*i 
na  regularia,  vd  edam  hexàgona;  od  «ngnlos  i^i^m.  ibU^ 
dos  conftitoendos  Tel  temae  hedrae,  Tel  quatuor,  vel  quin- 
qoe,  Tel  c«i«n  iGeH  cDocurruiit, 

f^  tk;     In  fingslift  hedrif  p^aeter  numenv^n  iMec^m' 
cniosque».  qui  itti:iffi  .in  computum  -veoire  debet  qii^Q(tt|^ 

A  ft  fingìi- 


\ 
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fiagulorom  laterum,  quae  fitrzXi  kayt  perimeter  cniif«r  * 
qite  hedrae'  &t  p  n  x.  Deinde  quia  qt|ael;bet  hedra  eft  pò- 
lygonum    r^ulare ,  "ponatur    radius    ciriculi    cir'cumftripd  ^ 
zzzff  hincque  reperitur  area  cuìusque  hedrae 

^InxV  (jjf  —  lxx), 
Denique  vocettir  radius  fphaèrae  ipil  polfedro  circum- 
fcrìpéae  "i:  f,  erftque'  y  (r  r  — >  J'  )  perpendiculum  ex  'Cen- 
tro, (phaerae  in  quamlibet  hedram  deiniilum ,  'cuius  pars 
tertìa  in  arcam  hedrae  duda  et  per  riumerum  omnnim  - 
hedrarppi  multiplìcata  dabit  foliditacem  totius  polyedri  Tea 
corpofls' regularis.  Ita  fi  numerus  omnium  '  hedrarum  Tue- 
rit  z=.  N,  erit  fùp^rficies'  polyedri  z=  i  N  «  Jf  V  {yy  —  ^  jc  jc), 
tota  autem  VoMitas  ■=:  iili  nxV  {yy —  ^x  x){rr—j^y), 
Hinc  fi  fuerit  fuperficies  rr  S,  evit'  haec  foliditas 

=  iSV{rr-.jtxy     -    .         - 

§.  3>  Concipìatur  igitur  corpori  regulari  fphaera 
drcumfcrìpta ,  cuius  radiam  ;Vocauimus  znr,  et  omoes 
anguli  folidi  reperientur  in  fuperficie  fphaèrae,  qui  fi  àr- 
cubus  circulorum  maximorum  iungantur,  cuilibet  hedrae 
,  in  'lup€»rficie  fptùerae  "  refpondebit  '  polygonum  fphaericum 
regolare  totidem  laternm  «  ;  hocquel  modo, tota  fuperficies 
^hàérae  ) -quae'  eft-::::;^'^  r  r,' diuidetiii:  ia.  tot  huiusmodi 
jJdJygofili^  i»egulanà  fphaéi-ica . quot  Itabeotur  h^ we-»  qua* 
inm  nuitierus  <am  fit  =  N,  ■area.iiouiitsqub  ^oifum.  Polygo- 
nomm-'fphaericorum  erit  rr-.'^^f-T'.     /  ..  ,,,    ..  .. 


'?'■*'    :>■:'.. 'l'I    ;.  ,-    ,   •-..     :.;    ;./    -r.;    :,/ 


$.  4.     Quando  ergo-  tériwe  hedrae  plàftae.'  ad  ,an^ 

gulos   folidos  conftiruendos  conciirrunt ,    tum  in  fupcrficic 

ì^aèrica"ei!iafm  tèrrtàé-h^d^àb  fp!i*aérf(fti4  ili  fir^uJ^s  angu- 

fis"'f9li3rs 'ebnùcrtiènt*,  ^^-^ndè  patet  ili  ^his :|)òlfgonis  fphàe-r 

<^  '  -  -^  rìcis 
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ricis  fitigulps  angulos  fore  rriaogf.  Sin  autem "  qiiatcrnae 
h^draé  planac  in  angulis  folidis  cpncorrant,  in  hedrìs  fphae-' 
ricis  pmnes  anguli  debent  effe  re<fli  feu  pò  graduum.  Àt 
fi  quihac  faedrae  pfanae  concurrant,  ih.  hedrìs  fphàericis' 
finguli  anguli  erunt  72  gr.  Deoique  fi  adeb  icx  bedrae 
planac  conueniant ,  in  polygonis  fphaericis  finguli^  anguli 
crunt  6o!gn  .Uiterìus  enin»  pt^ogrcdi  ip(a  rei  natura  pxo- 
hiber. 

§.  5,  ^  His  praeriìiflìs  omnes  cafus,  qui  quièem  oc- 
currere  pbflunt,  feorfim  euoluamus.  Ac  primo  quidem  fint 
omnes  hedrac  triangularcs  ,  quarum  ve!  temae ,  vel  qua- 
ternae  ,  vel  quinae  ,  vel  fenae  in  fingulis  angulis  folidis 
concurrere  pòflimt  :  fecnndo  prò  hedri»  quàdrungularibiMl 
vel  ternae,  vel  etiam  quaternae  concurrere  poterunt  :  prò 
pentagonis  autem  plures  quam  tres  pccurrere  non  poflb 
manifèfium  ed,  quod  muko  magis  prò  bexagoni^  valer. 

Cafùs    Priinus* 
Pro  hediis  triangularibus^  quarum  tenlae  in  angulis 

folidis  occurruiir* 

§.  6.  Hic  igitur  eft  »r:;3,  fitquc  in  fuperfideTab.  T 
Iphaeric^  triangulum;  rphaericum  ABC  cuique  hedraeFig.  i. 
planae  rerpondens  ,  et  quia  eiiis  finguli  anguli  A,  B,  C 
debent  ,efle  rr  i  ao*  eorum  fumma'  ifit  360°  .3:  a  tt  , 
vnde  eins' area  colligitur  r±  ir  r  f,'  qwae  cnm  edam  fit 
—  i?p;  erit  N  :f  4.  Hinc  patet  quatuor  tantum  hedras  requir» 
ad  hoc  córpiw  regulare  formandum)  \ndc  etijim  iftud  cor- 
pus legularr  Tetra^rpji .  appellator.  Quia  ergo  omnium 
aAgttlorum  planorumnumerus  eft  zizm,  terni  autem  in 
£uigulis  angulis  folidis  concurrant ,  '  angulorum  folidorum 
numerus  quoque  eritrr:^. 

A3  §-7. 
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§,  7.  lam  quia  in  triangula  fphaerìco  ABCdao- 
tur  omnes  anguli  A  z::  B  =:  C  rz  120  gr.  inde  etiam  latera 
definiri  poterant  per  regulas  trlgonometriae  fphaericae.  '  Si 
«nim  terni  angnli  fuerint  a,  p  et  y,  et  latera  ipfis  oppo- 
fita  a^  b  et  ^,  erit 

€t  quia  omnes  anguli  funt  inter  fé  aequales,  erit 

COI.  O  —        ^  j^,         —  j  -oy.  a  • 

Qnoniam  igitnr  noftro  cafu  eli  a  =1: 120  gr.  erit  cof.  a  zr—  J, 
ideoque  cof. «rz  —  i;  Tndc  intelligitur,  fingula  latera  AB 
rzACzzBC  efle  quadrante  maìora,  ita  Tt  exceffus  cn- 
iusque  fupra  90  gr.  finus  iìt  zr^,  ynde  iam  voum  latus 
erit  z:  109°.  28';  quare  cum  latus  hedrae  planae  x  fit  fub- 
tumd  arcus  AB  erit  ^zzfin. i/i.     Eft  Tero 

hinc  ergo  colligtmus  latus  cuiusque  hedrae  ^rzza  rV^. 

^.8.  Vt  autfm  fimul  etiam  radium  circnH  he- 
drae planae  circumfcripti  y  inuedigemus,  condderemus  cen- 
trum  hedrae  noftrae  iphaerìcae,  quod  fit  in  O,  ex  quo, 
4udis  arcubus  O  A  et  O  B,  in  latus  A  B  demittamus  per* 
^ndiculun;i  O  F,  latus  B  A  in  P  bifècans ,  eritque 

^  =z  fin.  A  P  et  -2.  zr  fin.  O  A, 

Quod  fi  ergo  in  genere  ponamus  angulum  P  A  O  zz  a  et 
angulum  A  O  P  zz  la,  ob  angulum  A  P  O  return)  erit 

cof.  A  P  zz^  et  cof.  O  A  z=  cot.  a.  cot.  g. 
Noftro  autemcafu  eft  etzzéogr.  et  l»z=tfo  gr.   hinc 

fio,  a  =:  fin,  6  =  ^,*  j  cof  a  zz  cof  C  rz  [  et  cot.  a  =  y*»  > 

tnde 
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*ftìdc  coUìgitur  cor.AP=:A  et  conOA±=»,  hincqtie 
Ctt.Al?  — y|  =  JL  ctfìn.OA  =  ?:J-*=:f .  Pro  ùoftro 
igìtur  caftt  obtinetur  latus  hédràe  xzzirVl  «'  radia» 
«ifcnli  »drcuinlcri£ti  jr  =  •■^^**   . 

.  Jj  j?.  :-ÌBx  hh  ^a  4F  ce,ir  4BucntiÌj  Taioribaifeijui- 

fM>  itettiltdftQt  «rpjbaoraé,  cùiiif  xadiuf  r.r^  ìnlcrìpto,  feqnea- 
tM  oawàicimur  .d£tenninatioiie^  aóas>  fioAiil  Id  fra^ònibùs 
4ecinalibus  adlù^gamus  r  [    .[  "  • 

V^.  RAdins  cifcuU  Bedrae: 

'       circuiiarcripti  3:*r:^    :=:o,5>4A8op.  r 

m.  Àrea  cuiasque  Àedrae        =77       =^*>'54-7<^r.  rr 


IV.  Soperffciefr  tetraedri  =vt      ==  4»<yi  8804.  rr 

V.  Soèaitai  tciratfdii:  =^^Jfz  :     =  «>*5  J3  aoo,  r». 

GMls  5ecund«]8b 

Tto  hedris:  tnangulia^bùs,,  quariuit  ^uatémae  in  an* 
gulis  folidìs  cottcìuTont..       . 

$.  lov  Hicetga  ed  itetuìir  jvzrd,  iitque  in  fo* 
perficie  Tphaerica  tmngutum  ipEiaericam  A  B  C  '  cuique 
hebrae  lefpondens,.  et  quia  qtiatuorcdtiiutxgpntur)  quilibet  aii« 
golus  erit  quarta;  pars  totiu&  peripheriaev ,  ideoque  =  -7, 
TDde  fumma  triuixi  angulònim  erit  170  gr^  ^=^  ^.  Huin» 
igitur  trianguli  fphaerici  area  eritzr^-,  quae  in  tota  fu- 
pei£cie  fphaerae  oAies  continetur ,  ita  ut  hoc  Polfedmin 
cobftet  odo  haedris  triaogularibus,  ideoque  fiat  N  =1 8  ì  ^n- 

de 
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.  de .  tkm  Odaedroa  yocajpi  folet.    Quia  ergo  quinerus  «ingu- 

,loruni  planoriim  eft  24,  quorum  qu aterni  bccurrunt  io  fihgulis 

aDguÌi$  folidCs,  numerus  aoguloritm  folidorum  eric'zt:<^.  ' 

§.  II.  Sit  nunc  iterum  O  centrum  triangnli  (phae- 
jrici,  ex  quo  ia  latus .  A  B  demitcatur  perpendiculum  OP, 
Tt  obtineatut  — -  =  fin.  AlP  ft  =2^  =:  Un.  Ó  A.  Quìa  nunc  in 
triangulo  A  O  P  eft  a  =  45  gr.  St  t  :=:  60  gr.  ctìt 
fin.  a  =  coC  a:z^:z  et  cor.  a  i±  i  ;  tum  vero  crit  vt  ante 
'fin.  ezr  i^;  cof.  g  =  i  &  cot.  6=  ^';  ynde  ex  formU- 
lis  fuperioribus  colli^itur  cof.  A  P  =z  ^^  =  ~ì  ideoqóc 
fin.  A  P  z:  y*.  -  j^  ;  porro  cof.  O  A  =  còt.  a  cot; |3  r  y  i,  hincque 
ùp.  OA  —  V\=2,,  idcoquc  a:  =  rV  a  '&  yzzzrV^'y 
ex  quibus    Taloribus  colligimus  V  {y  J  —  l  x  x)  =  J^ 

et  y  (  r  f  - j'jr)  =  i;-.  ■  r  * 

•'       -  ^»  iftr-Ex  his   autcm  Yaloribu$  prò  odaedra  fe- 
quentes  nafcuntur  determinationes  : 

I.  Latus  hedfde  ;.     '     cu  r. Va  zi  1,414414.  r 

,  IL,  Radius  circuii  =:  r  yyz=:  o,8i<549<y.  r 

III.  Area  hedrae  .    :=:   ^JO^    —  o,855oa5,  r  r 

.     IV.  Super^cics;  ^  —^rrV^zz  6,92^20:^,  r  r 

V.  Solidità*.   5o««dri._.   ^.     _  1,333333-^' 

Cafùs    Tertius. 

Pro  hedris  triangularibus ,  quaninv  quinae  in  angtìlis 

folidis  concurunt. 

.  §.   1^.     Hic   ergo  iterum  eft  n  zi  3,.  ac  in  trian- 

gulo fphaerico  ABC  fingali  anguli  erunt  — -- rr^a  gr. 

vnde 
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Yndc  famma  angulornm  z=  ftitf  t:::  iS,  Hinc  arcft  triau- 
guli  fphaetiri  erit  zs  ifr,  ^nae  caffi  fitvicies  minor  quam 
tota  fuperficies  fphaerae ,  hoc  polyedron  condabic  ex 
Tigioti  hedris,  ita  vt  fit  N  =  ao ,  Tndc  hoc  corpus  Icofie- 
dron  appeUari  folet.  Quia  porro  omnino  60  annuii  plani 
adibnt,  quoruftì  qnini  in  aognlum  folidum  coè'unt,  numerus 
angulorum  folidorum  erit -=  12. 

$.14.  lam  in  triangulo  fphaerae  redlangolo  JV  O  P 
erit  angulus  a.  =:  35  gr..  manente  5  =  60  gr.  Cum 
igitur  conftet  efle 

cofv  «nt  fin  y4.gf.  =  ti±J.  etit 

fin.  a^ztHEiir^  hinquc 

cot.  <t=       vs  +  .     __ ♦  __ 


tmn  Tcro  Tt  ante  erit 

cof.  e  ±=  i  &  cot.  g  =  JL. 

Hinc  igitùr  Set 

cof.  A  P  ::^  vo^^rrtt;»  '^ndc  coUigitur 
fin.  A  f  =  ^-1^'-^  =  i^is^  =  ini*  idco««c 
iift.  A  ^  =:^^dJi  =  JL,  rndefit 
jr  =  *..^^;.7>:^  =r  cjlf^^*.    BeioieTero.cumfit 
cof.  b  A  r=  2:^9^  ^rit 
■fiàus  O  A  ~  y^t'T*.^^^  ^  i 
hinc  y  izr  r/t-^-iV») 

J3a  Mad.  Imp,St\Tom.  U,  P,  l  B  §.  15. 
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$.  15.    Cum  igìtur  fit 

1    ^   —  rV(io— W5)      ^-ic    I    ^    ^_rrrs— Vs) 

qaod  rubtradam  ab 

yj==:  tll!R=r.illl  relinquit 

(iz=_lL)  r  r;  ficque  erit  y  (j'j/ -  •  ;r  A*)  =  L!:%nVi), 

Deinde  vero  erit 

rr  -  j  j  z=  fL±.L!li3  r  r  idcoquc 

hinc  ìgitur  fìet 


rrV  (5—  I) 

y  's 


f  itf.     Hinc  igitur  prò   Icòfaedio  fei^ucates  nan- 
ciTcimur  determinationes: 

1.  Latus  hedrae       =  ^vj^EZF  z='  1,051452.  r 
.      n.  Radius  cireuK      =r  ^^^T  =:  ò,<Jp7o<fa.  r 

ra.  Area  hedrae       =  m,^!^  =  0,47*7*7.  r  r 
-     IV.  Superficies  =:,  .^-d^rrV^I  ;:=.  p,57^5^a.  ^  ^ 

V.  SoKditar  =r  irisÌL2±il£)  =  a,53tfi5Ó  r» 

,  Pro  harnqi  formularum  euòlutionc  numerica  notile 

-4C01.  i8gr.=:4fin.7agr.  et  5-V5=:4y«fin  ig  et^ 
praeterea  prò  hcdris  trkngularibus  fcmper  eflc /  =  JL. 


CaToi 
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Cafus  Quartus. 

Pro  hédris  triangulajibus,  quarum  fex  in  angulis 
folidis  concurrunt 

$.  17.  Quia  faic  fex  anguli  plani  coticarrunt,  in 
hedrìs  fphaericift  finguli  anguli  erunt  'JlM:  zz.  60  gr. ,  qup- 
rum  fumma  in  quolibet  triangulo  cuoi  fìt  iso^r.  =  ir, 
area  horum  triangulorum  euanefcit  cf  numerus  hedraruni  ^ 
fiet  infinitus.  Scillcet  tota  fuperficies  Tphaerìca  in  infinita 
trìangula  diuifa  concipi  poteft,  ita  Tt  ipfa  fphaera  hoc  cor* 
pns  regulare  exhìbeat,  cuius  fuperficies  eft 

•  =r  4 ir  rrzr  ift,  5tf537otfou r r , 

folidkas  vero  zr  J  -ir  r*  ==:  4, 1 887poflo.  r*  ;  vndc  intelligitur, 
iphaeram  inerito  inter  corpora  regularia  numerari.  Ma- 
nifeftum  autem  eft  fimill  mo^o  fuperficiem  fphaerae  etiam 
in  innumera  quadrata,  rei  etiam  bexogona  regularia,  dini« 
Um  concipi  poife. 

Cafus  Quintus. 

Pro  hedrìs  quadratis,  quarum  temae  in  angulis 
folidis  concurrunt. 

*  $.18.     Hic    igitur    eft    »,=:4    et  cuilibet  hedrafr  Taj,.  I. 

quadratae  planae  in  fuperficie  iphaerica  refpondet  quadri-  Fig.  2. 
lineum  fphaericum  A  B  C  D  ,  cuius  finguli  anguli  erunt 
=  1 20  gr.  =  !7  )  quohiam  tres  tales  arguii  totam  peripheriam 
compiere  debent.  Hinc  fumma  quatuor  angulóruni'  erit  =  'f , 
vnde,  ablatis  a  ir,  remancnt  *?,  ita  vt  area  futura  fit  zi^^rr, 
qirae  in  tota  fuperficie  (phàerac  fexies  conrinetur\,  ita  vt 
hoc    polyedrum    ex  fex   hedris   plahis  quadratis  formetur,  ^ 

Tnde  etiam  Hexaedron  vocatur,  quae  denominati»  cum  cu- 
bo congruit.  Quia  igitur  in  iis  dantur  24  anguli  plani,  eo- 

B  a  rum- 


-'  ^'  ^  Digitizedby  Google 


i4tl    )  w  (   *>«^ 

rumqne  terni  in  fingulU  fng«Ii9  Ìolt4i$  concnrnmt,  finme« 
«08  «^lonin»  folidormo  eat  ^  (« 

f  ip.  Sit  nnnc  pnnAnm  Ò  centram  cninsqne 
hedrae  fpbaericae  A  B  C  P,  vnde  ad  Tnyni  aogiilQni  ^ 
dudò  arcu  Ó  A  et  demitTo  in  latus  A  B  perpeodicalb 
OP^  in  triangulo  OAP  dcbct  effe 

fin.  A  P  ;=;*£r  et.  fin.  A  O  =  J. 
Qqiji  urne  anguJkui 

cof.  azr  J,  c«t.«z^^;     - 

fitt.  Sir  cof.t=:^  et  ctot.€i=  I. 
Bine  igitur  ex  regulis  iopra  datis  coHig^intis 

c.of.AP=:|^:=y;e< 

cof.  A  O  =1  cot.  a.  cot.  6  =r  ~. 
Hinc  ergo  porro  nt 

fin.  AP=:^  =  ^«  fin.AO=:y|  =  -Z., 
Tùde  habebimas 

i^cqae  colligetur 

f  20.  Ex  bis  ergo  valoribiu  prò  Hexa^dtQ  (^ii 
CQbP  fe^aentes  adipìfcimur  i^alores: 

I.  Lato»  l^edrae      =:i^    =r  »,i547oò.r 
n,  Radltts  circuii    =!^  z=:  o,litf4$tf»r 

UL  Arca 
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ni.  Area  lMdr»è      ^ztzr.  :;;:;  1,553393^  rr 

IV.  Superficiet         z:z^rrz=:  8^00000.  rr 

V.  Soliditas  =  ^  =  i,539<Joo  r» 

Cafus   Sextus. 

Pro  hedris  peiitagonìs,  quafuin  teniae  in  àngulis 
folìdis  concnmint 

§.  fti.  Hic  igitur  cft  «  =  5, 'et  iuì^i  s^gvi^i  \i^» 
drae  fphaerìcae  pent4^gefHi«.  iteruip  eruQt  i^q  gr.=:  ^ytt 

taiiam  quinque  angulomm    fumma  erìt  i^,  Tode,  abUtis 

3  ir/rcmànet  ^,'  Hinc  area  crijt  iji^,  qnae  in  toU  fupcrfi- 

de  rpaerae  duodecìes  continctur,  ficque  hoc  corpus  for* 
inabitur  ex  duodecim  hedrìs  pentagoois,  Tdde  etiam  Dò« 
decaedron  appellar!  Iblet,  et  quia  «mninó  daotur5.  izzzóo 
anguli  plani ,  eorumqùe  temi  in  angulis  .(blidis  co^'unc>  na- 
wattsm  -aog^rinn  iòtidorum  erìt  =r  20. 

f.  22.  Si  hic  Tt  hadenus  conftitnator  triangulum 
fphaericutn  jredangulnm  O  A  P,  ent  ang<A))i«.  «:=  éQ  gr. 
et  1^  =:  36  gr.  Tnde  habetur 

'  -   iin.  it  =  ^,  cot.  «z=^,  :  . 

•     •  fii;  f  =:  tEHB^  cof.  (  =  tiJìLi  et 

hincqae  cotUgimos  ,.... 

cof.  A  P  =  ^  =  ti±i,  et 

-nde  Jt>: 

B  a  un. 


^ 
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fin.    A  P  =^f^-  =  £: ,  ideoqué 

X   r^   "  V»-Vs    —   rV«^  tVi   r(Vs  -  Q 

,.  .         •»"  v .         —  TI — > 

▼bi  notetur  effe  V  s  >-  i  =  4  fin.  18  gr. 
tum  rero  Wit 

fin.  O  A  rr  ^-^HIZI  =  2  ideoqae 
V  ~  j^v  'o-  «iTT  '  .        .        ^ 

tM  notetur  eff^  V  (io  1  aV  5)  =  +  fin.  «<?  gc  Ex  his 
autcm  colligitnr 

'      '^ify  -  i  xx)  z=z  '•^■^^'^«  .      ■ 

(vM  notaffe  iuuabit  effe  ^(ló+lVs)  =4cof.  isgr.)  et 


tum  autem.  cric 


-      ^"^Uf  .- ixx)  zztinill 

nationes:  "f^ipto    fequentes    inueninms  detenni- 

.  I.  Latns^faedrae    — ^^»-«-  ^ 

lì  p  j-        .               T!I_^  .— o.7i3<^44r 

11.  Kadius  circuii  ziz  rv»»— »vs  

,„   A                               .  ^  "*  "  —  o,<So7©tf a  f 

III.  Area  hedrae    :z:rr  i^Vro  ai/7            «   ^ 

IV.  Superficies     '  ^zart-Vt  V  .^     ^.v" 

V.  Soliduas  — i£l(s+V5)  »^   1-   *wrr 

~?yi; —  =a,785i^4.r'    . 

prò  vltimo  valore  notetur  effe  5  +  ^5 =4^5  fin.54.gr. 

ra  reeulti!^  J""  ''^''"'  "^«^.^«"i"*  <!mn^ae  illa  corpo- 
r^  regulana,    quorum  inueftigatio  vulgo  laborem  àon  pt 

;     I  rum 
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rom  itiòleihim,  atque  ùnprunis  figuras  maxime  intrkataSt 
requirere  folet^  quorum  naturam  hic  tam  facile  et  prppe* 
modum  fine  figurìs  ex  th'eoria  fphaerica  deduximus ,  vnde 
fimul  patet  ìpù.  fphaerae  fextum  lòcum  merito  concedi. 
Quo  autem  ea  facllius  Inter  fé  comparare  liceat  òmnet 
eorum  determinationes  hic  iun<flim  coDfpedui  exponamus: 


Corpus  re- 
gulare. 


Tetracdrou. 

Oftaedron. 

Jcoriedroh. 

Hexaedron. 

Dodecaedron 

Sphaera. 


Latus  cu- 
iusque 
hedrae. 


i»532p9r|o 

1,4142!; 

1,0514.6^ 

o,7i364fo 
OjOoooor 


Radiiis 
circi,  cir- 
cumfcripti 


AreaTDÌus 
hedrae. 


,P42àir 

o,5o7o5r 

o,8i<S50r 

,6o7o6r 


j,i5+70^r 


Superficie: 
tota. 


4,61  SSorr  0,5,1 3  aor 
6,9SLSa.orri 


o,47873»*rj  Pi5  745+''y 
i,33333''''|  8,ooooorf 
o,875i2rr,  10,5 1 452rf  2,7  85 1 6r 


i,ooooor  b,oOQOon]i2,5j(f537r/]4,i88  7or 


Solidità) 
corporis. 


)39333r 
a,535i5r* 
i,5^95or* 


$.  15.  Hinc  igitur,  patet  Dodecaè'dron  prae  reli- 
liquis  tam  maximam  fuperficiem  ^uam  ibliditatem  habere, 
Tnde  merito  (ufplcari  lidet,  totam  fphaerae  fuperficiem 
cf>mmodi(rime  duòdecim  pentagonis  planìs  obduci  pofi*e. 
Etfi  enim  fupeifie^  fphaerica  sullo  modo.-  figuri»  pia- 
fils,  nifi  fint  quam  minimae,  exaifle  repraefentari  po- 
ted  :  tameh  nouimus,  fphaeras  per  lacinias  chai-taceas, 
quae  in  polis  coeant,  fatis  accurate  obduci  folere,  dura 
fcil^et  qharta  aliquantillum  ili  medio  fé.  expandi,  patjtur, 
ita  yt  quampiam .  gibbofitatem  recipiat  conTexitati  fphae- 
rae conuenientem.  Talem  igitur  efie<!ìum  multo  magia  in 
pèntagonis  chartaceis  exfpedare  licebit,  hicque  modus  vul- 
gari  looge  antefàrlendus  Videturvf.ideo  quod  hic.iiusqaaài  pia* 
res  tcibtts  aìiguli  plani  fint  iungendi ,  '  cum  more  folito  ad 

.  minimum 
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miniilinni  doùieckn   ladìiiaè  in  polis  coacurrarè  dcèeanf  i 
ié  q«od  pkhiiìiqae  fine  infigni  vitio  vix  pràeRtirè  licet. 

^.  Atf.  Opérae  igitur  pretium  erit  iniieftigarc,  qaanl 
«cade  dttodeciin  Illa  pentagona^  in  qnae  fuperficies  globi  ab 
infcripto  Dodecaedro  diuiditur^  fìguria  planiti  obduci  qneaut) 
Hunc  in  finem  primo  omnes  dimenfiones  ynius  pentagoni 
fphaerici  accurate  determinemus  >  Tbi  quidem  '  fufiiciet  yni- 
cuni  fèiiltortm  A  Ò  B  còtdiderafle,  exidente  fciiiéet  cen- 
tro talis  pentagoni  in  pondo  O,  et  radio  ijphaerae  ma- 
sente  perpetiio  =  r-.  Hie  igitur  deroififo  perpendicnlo  O  P 
èftiht  àttgìili  <tzi  <>o*  et  j3  tt  ^tf',  arca  Yèto  talis  pen- 
lajgrtni  fijpra  tft  ihtieAtà  4li  r=  i,o+7i5>75.  m  tantanl 
igituf  etiani  àréfùn  figura  plana  Uducènda  reclpere  d€' 
fcebit. 

i  Ì>T.  NufiC  iftdire  folftò  irìa'ngulùm  fphàérfcum 
A  O  P  euolnamus ,  ope  formularam  cof.  A  P  c=i  ^-|  et 
CoC  O  A  r±  cot.  a.  cot.  j3 

j  /.cof.  8 rz:  9,907957^        ad.  L  cot.  1»  =  10,13873^0 
iubtr.  A  fin.  a  r=  9,937530^     «dde /.  cot.  a  =:   9r<Ji4a94 


/.cbC  ÀPrr  9,9^04176 
"ergo  APn  20*.  54'.  i'9^' 
fiveÀPzz  75259" 

_     r         >• t     ,  ,  .  ... 

^— *—  "^^ — — — — —  y 

•d./.  A  Pr±  4,87^558+ 
addfc  r=4,ff8557+9 


/.fcor.OA=    9,^001764 
bine  O  A  =37*.  44'.  3$' 
fine  O  A=  "  134558" 

ad.?.  O  A±  5)<48^%95 
adde      -  4)<855'745> 


9>5<J4i  333 
Afcsi  AP±!  óiatf4$^tfo.f 


9>8i4484f 
Arcns  OA:io,<S5&3$5<^-«' 
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f.  98.    Eo-dem  snodo  edam   cog^^fmi^  i|ii9B||^ 
tatem  arcus  O  P  ex  formula 
■•        cof.  O  P  =  ^.  n  fcquituy 

a  /.  cof.  et  rr  9.i^9S9Joo  ad  /.  O  P  =  5,057*0^4  : 

fiibtr.   /.  fin.  p  =  p,7<59afi87  adde      4»^8!J57+y 

/.cof.OP=  p,pap75i3  9,7+3i'7<Sa 

ergo  0  P  =  3 »*.  4S':  3"      Arcus  O P = o,55.3574!9i*\ 
fiucOP  =  114.X83  fec.  , 

$.  2p.  Confideremus  nunc  pari  modo  pentagonnm  Tali.  L' 
regulare  planum,  feu  potias  tantum  eius  partem  quintam,  ^'S*  ^ 
yni  lateri  reipondentem  a  ohi  cuius  latus  ut  ahi  cen* 
trum  circuii  circumfcripti  o^  eiusque  radius  00,  qui,  qui% 
tanqnam  incognitus  fpedari  debet,  pònatur  0  a  zz  Zy  ac 
demtflò  ex  0  in  ktus  a  6  perpendiculo  0  py  ob  àngulum 
aopzr.  %6 gr.  erit  ap zr a. fin.  3^ gr.  et #p rz «  cof.  ^6 gr. 
idenque  apzz  0,5877853.»  «t  ^^  =  0,80^0170. «;  area 
▼ero  qriaOj^uIi  aop  erit  tz 0,1377^71. «« 

$•  Sc>.  Quia  autem  in  hac  figura  angulus  0  m  p 
ed  tantum  54  gr.  dum  in  (phaera  erat  60  gr. ,  eo  angulus 
fphaerìcus  neutiquam  obtegi  poterit,  fed  nimis  parnus  eft 
6  gradibus.  Ad  hunc  ergo  defetftum  fupplendum  lateri  a  h 
adinngatur  fegmentum  circulare  aitby  cuius  arcus  cum  chorda 
faciat  angulum  paitzzLógr.  vt  fiat  angulus  oaitzzóo  gr. 
angulo  fi:ilicet  O  A  P  obtegendo  aptus.  Huius  arcus  cen- 
trum  fit  in  v,  dudaque  reda  v  a  :=z  v  ity  oh  angulum 
vawrzpo,  erit  angulus  a v  it zn  6  gr,\  quare  fi  ponamus 
«fl=  V,  erit  ^  rr:  fin.  6gr.  ideoque 

4Sa  Acad.  Imp.  Sf,  Tom,  U,  P.  /.  C  X^^àc 
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t«de  fit  V  =:  J,tfft3ft078.«  et  /.  J  =  o,749984ÌfT 
Cum  igitur  arcus  a  tt  contineac  6  gr.  =  ^^  eius  qaantitai 
crit  tf  ir  =r  5"  V  =r  0,5888543.  »,.  qui  fi  ducaCor  in  \  V, 
prodìbit  area  fet^foris.  «  v  ir  z=  iy6$s6$^.  z*.  Hinc  aufòratur 
ac^  trianguli  vj»«iz:iap.vpzi:|vfiii.6gr.ccof.tfgr,:r:^*<j 
fin.  i2gr.  n:  1,6+3565.2',  ec^fctnanebit  area  femi-feg- 
tntntì  'K-ap  zz:  0,0x20862%  quae  addita  ad  aream  trìan» 
gufi;  df^àir:  o,a37';67.  a«  productc  aream  trifinei 

0  fl!  TT  izn  0,249853.  22: 
quae  decies  fumta  dabit  aream  totius  ^gurae  plance  quan 
quaefimus  r  2,49863  tz.   Denique  cum  fit 
V  p  :n  V  cof.  6  gr.   z;    5,592403,    haec  linea  a  v  ir  r:  v" 
ftibìhidià  relinqnet  fagittam  ^  ir  —  0,030804,  irnde  fit  re- 
Ite»  ir  :r  0,839821.  « 

5.  31,  Omneà  igitur,  lias  dctermlnatiofles ,  qua» 
tam  prò  figura  fphaerica  qnam  prò  figura  plana  InncninàUSy 
i($  repraefenteinus,  tc  vtio  obtutn  perdpi  queanr 


Pro  Pentagono  plano. 
0  a  -=.  z 

a  Tt  -  0,5888543.  JR 
<r  ir  r:  0,8398210.  z 
tota  area=  2,49863.22 


Prò  Pentagono  ;i|>ha6CÌco 

O  A   =  0,6523555.  r 
«   A   P   rr  0,36=4.8660.  r 

O..  P    p  0,5535749-  r  * 
lb»a  arcai  1,04715^75, rr 

,  $.  3s<^     Ve  nunc  hae  duae  figurae  fatn  exaÀe  int- 

ter  ié  congru^re  queant,  duro  icilicet  cliarta  circa  roediom 
e  aliquaotillum  expànditur,  quod  humcdlatione  fitcillime 
obtinetur,  manifeftnm  é^,  extremitates,  vbi  tali»  expanfio 
focum  non  habet,  e^ade  inter  fé  conuenire  debere,  ita  Tt 
éàt  ff-n  zi:  AV  fiu^  0,58886432  z:;;  o,$54866o.  r,  vndc 
co^igitur 

«—  °-^iS.'Sv  =  Vip<Jop6.r  et  ?^  -  5^,7921^45 

t!.  ./  ^.'  *  •   ■         .  toc 
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Prt)  Pentagono  fphacrico 
A  O  =  o^-5»t355^r 
A  P  =  0,3648^1 2.r 

O    P  ==  o,:5357+9.'- 
tota  atea  =:  i,047ip75.rr 


boc  igitar  valore  fubfiituto  prae^edeótes  .de(enni^aticiie$  ad 
fequences  vatórcs  reddcencur: 

Pro  Peiitagòfto  plàiol.    ■; 

•  o  ;:;:  0461^^0^7.  r 

/i/TT  =:  0,354861 2.  r 

0  Tt^  0,5 175 824.  r 

tota  arca  :i  0,9  5^  &p  |\.rf  ; .  I 

Vnd*  apparet  per  expatifion^m,  (ihartae  redam  0  a  incrc* 
mentum  capere  debere  ■=.  o,  0327459, r,  quod  eft  fere  TÌce- 
fima  pars  totius  longitudinis*,  jut  vero  reAao  ir  capere  debet 
incrementum  o, 0359925.  f,  quòd  valet  circiter  partem  decì- 
inam  quartana;  denCqUè  totùis.  fpperfidei  incrementum 
crit  zz:  o,ò88oo8o,  quae  eft  pars  fere  vndecima:  tantam 
aotem  expanfionem  chartam  recìpere  poflé  experientia 
fatis  dedarat,  bine  itaque  f^ucns  problema  commodo 
fefóluere  poterimus.      •  «       . 

Problema. 

Superficiem    dati    globi    per    duodecàm  ^tegona 
plana  quam  fieri  poteft  exadiflime  obduccce.   .]    t'       ;  a 

Solatio. 

Sit  radius  globi  dati  =r»  ^%  i»  plano  defcrÀbatui:' 

circnlils  radio  z  zz  o;<^i96097.r,  cui  infcribatur  pentagonum 

regulare,    fnper  /cuius    finguli»  lateribus   adiungantur  feg- 

^fflntA  cirotilaria  aiih  radio  .  ' 

'      '-     =  «  =  5»<^a32078.«  =  3»+84"4-''  '     '•  ' 

tam  .huiusniodi  duociecirii  pentagona*  acciitaiicrex  chtìtaw» 

f4ndaiitur,   iisqùe  ternis'  ad  angulos  fcontun^iid|s'fup€rfi- 

eie»  globi  iàCifr  "forfede  obtegi  potecit.  ■_,,.,        .    ,.  .. 


»•/. 
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DILVCIDÀTIONÈS 

SVPER   METHODO  ELEGANTISSIMA, 

QVA  ILLVSTRIS  UE  LA  GRANGE 

VSVS  EST 

In  dÌtègì^Anda  aeqvat ione  diffè^entiah 

4.»     __    du 

yx  -^  vv* 

Audore 
t.   EFLERO. 


Fftquam  dia  et  multnm  ia  perfcrtitanda  aeqnadooe 
dÙTerentiali  ^  ==  ^  defudafr^in ,  atque  imprimis  in 
ttiet^odam  ttiré&awiy  quae  via  facili  ac  plana  ad  eius 
integrale  perdiiceret, .  neqoicquam  inquifiuiflem  ;  penitos 
obftupui,  cum  mihi  nunciaretur,,  in  Totumine  quarto  Mh- 
fcillaneorum  ^  Taurinenfium  ab  llluftri  de  la  Grange  talcm 
ìheibodam  efle  exfk)fitam,  cuio»  ope  prò  cafu,  quo 

;  '    XzrA  +  B.r  +  Cjr*  -f  Djt»  +  E**  et 

-     '  Y±i A  +'B>  +  Cyy  +  Hy  +  Er 
propofitae  a^quatfonis  jdiffereptìalis  Bpc  integrale  àl^riÉ^ 
«BsiriniQpe  ^àdèo  completimi  ireliciniihò  fìicceOìi  eìicuic 

Tbi  A  denotat  qnantiiàti^  CQOfiantEto  «^(iS9i;|aa$  fer  ii^ 
tegrattonem  ipgwfliiiw>  - . 
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f.  2.  Iftud  autèitì  egre^fum  innèntum  co  magit 
film  admiratus,  quod  equidem  femper  putaueram,  talem 
methodum  in  iuueftigandò  idocfeó  fa^re,  qtio  aeqaatio 
propofita  integrabili^  re.dderetur^  q[uaeri  oportcfè,  cu m  vul- 
go òiiinis  inéthodas  integrandi  Yel  ih  reparà'tiotie  Yariabi- 
Lum,  Tel  in  idoneo  multiplicatore  contineri  vide^^tur,  et« 
iamfi  certis  cafibus  quoque  ipTà  diSercntìatfo  àd/integral$ 
pér<)acere  qiieac,  quemadmodum  talh  a  iii'e  i'pfo  quam  al» 
aliis  per  plurinria  esempla  étl  óftènlìiiii.  Ad  liane  àutéin 
tertiam  yiam  illa  ipfa  mechodus  Grangianà  ntc  it/èrri  poP 
fé  Tidetur. 

^.  3.  Qnanqnani  antem  facile  ed  ìnuentis  aliqnid 
addere,  tamen  in  re  tatn  àrdua  plnriAiùm  idtererit,  habb 
methodum  ab  IHuftri  Ak  Grange  adhibitam  dtcéraltius  per- 
iptudsSt  atque  ad  Yftmi  auaiyticam  magis  àccbmmòdaire.^ 
fiquidem  totom  negptiam  motto  fàcilins  ac  fimplìdns 'et« 
pedìri  poflè  Tidetur;  q'uamobram,  quae  de  hoc  argameiir 
to,  quod  merito  maxìmi  momenti  ed  c^nftBdom,  fum 
meditatus,  hic  data  opera  fufius  fum  expofiturus. 

%.  4.  Qnoniam  auteiti  hoc  integl-ate  ab  niuflri 
/s  Gnrffgf  iuuentum,  ab  iis  formis  qaas  ipfe  oliin  dcd«* 
ram,*  plurlAnm  £fcr6pat,  ac  (ìmplictràte  non  mediocriter 
antecellit,  ante  omnia  tìfum  ed  fcitari ,  quontodo  ae* 
quattoni  ^iffierentiali  fatii»faciat.  Hunc  in  finem  peno 
fcren.  gr.  VX-t-VlfruV,  Tt  habeam 

:  ji  ==  V  (i^  .4-  D  (X  -+-^)  -+-  E  (jr  -4-^)* J, 
«nam  aeqnatìonem   ita  di£fbrentiare  oportèc,    Vt  coliftànè 
#l»itfftyia  i&  Ibi  «jfiTerentìaii  excedsc.    ^Sfiatt»>%it^r  ^var; 
dlrads  tòt 

va  *r=^ 
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V-' 


.       tJ^  =  A  -4-  D  V  -\-y)  -i-  E  {*  -+- j'>%  qnac  dif*. 
fèrendata  dat. 

f  5-  Quo  nunc  calculus  planior  reddatur,  feorfim 
partès  vel  per  </jf^Tcl  per  <//  affe<flas  ìnucftigemus.  Pro 
elemento  igitur  dx^  H  y  yt  conftans  fpcAetur,  erit 

'»»'—'   -Tyx"  » 

Tndc  flogulae  partes  ita  fé  habebunt: 

Tbi  notetur  effe  V  z:  V  X  4-  V  Y,  hincque 

VVVX— (X-^Y)  VX+aXVY 
Tndc  hic  duplici»  generis  termini  occurrunt,  dum  vel  per 
yx  Tel  per  V  Y  funt  afEtCth   Duo  autem  termini  adfunt 
y  Y  affeAi,  qui  funt 

qui  ergo  iundim  fumti  dabunt 

qxut  forma  ob       •  , 

XrzAH-BjT  +  Cjrar  +  Djr'  +  E**,  bincque 
X'z=B-i-a  CjrH-3  Dxjr4-4  Ejt»,  dabit 

-aC  (jrx  Hr.  jrj)  -D  (jr'+34fjr>y -.4È*'Ì 
«Tenniiil  ^amtem  per  V  x  affe<2i  funt  ^  ' 

pt|r  (X-  (»-/)  ^.  (X+ìf)HD(*-/)'  -  .E  (x+,ì  l»^M 

Cam 


•  * 
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Cam  igitur  ut 

faSa  fubftiti»tioiie  ifte  poftremu»  fa<ftor  crit 

-4,A  -  B  ix-hsy)  -  a C  (jr jr  +  jr jr) 
-D(3JfJ'^-4-r)  -4'Ejry 
quae  forma  a  praccedevte  hoc  tantom  dìTcrepat,  quod  Ge^ 
lerae  x  et  J  fune  permutatae, 

§.  d.     Quod  fi  ergo  breif.,  gr.  poilatntf* 

M=:4A  -hB  (aJC+J')  -haC  (jc*+^J') 
-4- D  (Jf' +  3  Jr  :i^  J-)  -H  +  E  .V»  jr 

N=:4A-4-B  (jr+3j)  -^  ^C  (yy  •{■  xjr) 
H-  D  (;''  +  3  Jf  j;^)  -h  4  £  ^J'* 
hinc  pars  elemento  dx  affc<lla  ita  erit  expreflk: 

§.  7,    Simili  modo 

partes    elemento  d  jr  affisdae  erunt 

Haec  iam  forma  ob 

V:i:yX-vyYetVVyY=r(X+Y)yY+*YyX 
continebit  fequentes  terminos  per  VX  affedo», 

,:^ji  (Y'  (^r-^)  +4T0 
quae  forma  ex  priore  praecedenti»  calcali  oricpr,  £  litterae 
Jf  et  j  permucentur,  fimulque  £gna>  ynde  patet  hanc  ex« 
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prefljonem  pracbere  valorem  -+•  N.  Reliqvi  autem  ter- 
mini per  y  Y  effedli  erunt 

Haec  forma  iterum  ex  permutatione  litcerarutn  et  iigno* 
rum  ex  forma  praecedentis  calculi  oritur,  quae  et^o  cum 
effet  —  N,'haec  crit  -hM.  Hoc  igitur  modo  partes  dc- 
mentum   dj  continentes  enii;it 

$.8.     Coniungendis  igitur  bis    membris   acquatto 
difiTerentialis  ex  forma  Grangiana  orta  erit 

quae  per  fador^m  comunem.  diuifa  praebet  ip(am  aequa- 
tionem  diff^rent^ajem  propofitam  -~-  ■=.  -i^;  vnde  fi» 
mul  patet  aequationem  integralem  exhibitam  rei^e  fé  ha- 
bere,  atque  adeo  yalorem  litterae  ÙL  arbitrio  nofiro  peni* 
tus  relinqui. 

$.  9.  Antequam  autem  methodum  Grangìarmm  ad 
ipfam  aequationem  difierentialem  ^  •=.  -^^  in  omni 
extenfione  acceptam  applicemus,  a  cafu  fipipliciore  ia- 
choemus,  quo  aequatio  adeo  rationalis  proponitur  haec: 

d  » —  iy 

Analyfìs. 
Pro  integratione  aequatìonis  difFerentialis. 

à  +  ibx+exx  aHhtTjHhcyJ* 

§.  IO.     Ponamus  br.  gr.  «-f- a  ^jir-H-f  Jifjr  =  X  et 
#-H  a  ^j'  4-  ^^^  =  Y,    \t  fieri  debeat  ^  =  4^^,  quae 

form»- 
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formulae  ciiin  intcr  le  debeoot  eflè  «ei^aales,  ytraque  per 
idem  elemearam  d  t  dciigoetar,    ita  Tt  Daucifcamur  has 
duas  fbrmalas:  Jy  =  X  et  Ja^  =Y. 
Qnod  fi  ergo  iam  iUtuamus 

*-j'  =  ^,erit  Jl  z=:X-Y  —  ìihq-\-cq{X'\'y) 
Tnde  per  q  dìuidendo  erit  ±jj  -zzith-^c  (x  -+-^j. 

f  X I.     Nunc  primas  fprmnla$  diffcrcntìemus,  fiim- 
to  elemento  dt  conftaace,  et  fado 

d\  —  lL^ dx  tt  dX  —  X^dy 
orientar  hae  duae  aeqnationes  : 

àix     Y'   l'I-     <<<»>     VI 

qaae  ìnnicem  additae  prad>ent 

Qjqare  oim  iìt 

X'=:  a  *  H-  a  rjr  et  Y'  =  a  *  -i-  tLcy  erit 
ir  (^  -<-  41^)  =  +*-f-a^  (*-H^). 

%.  13.  Qnoniam  igitur  hic  poftremus.  valor  duplo 
roaior  ed  praecedcnte  -^^  hoc  modo  deduci  famai  ad 
hanc  aeqnationem  : 

àà*     «      <t*<y    __:•   «if  •' 

Zi"    "^     Ay      —   "T"* 

qnaè  integrata  dat   Idx^ldy  =  a/^  +  cònft,   Iiinc»  ' 
qoe  in  numeris  erit 

dxdyzzCqqdt',  iti  -Tt  iit  Cs^^^ 
Qoare  cnm  iìt 

'     ^  2=  X  et  If  Y,  aeqtutio  int^[ralis  ctit 

^^^  =r  C,  qaae  ergo  nott  iòlam  «ft  a^^braioi, 
fed  étlam  completa.'  ;.i- .    . 

AàdJcad.Imp.Sc.Tom,IlP.l  D  f  19. 
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-     -  §.  13.     Si  igittir  -  pTopo£itk  fuètit  haèc  aequatio  dtf-  ' 
ferentialls: 


cius  integrale  completum  ita  erit  '  e3J4>reflum  : 

(x-j,).  —■        — ^ 

quae,  vtrinque  addendo  b  b  —  a  Cy  induet  liane  formam: 

•  a-^iab^x-^-y).^*ocxy^bbix-\.y\*^itaxy{x-^y\'i-ecxxyy  —  *  * 

ficque,  extrada  radice,  integrale  banc  formam  habebit; 

quae    fine    dubio    eft    fimplic^flìma,  ..quandoqiiideni  tam  y 
per  X  quam  x  per  y  faciilirtie  exprimi  poteft ,  cum  fit 

V  —  (A— ?>)»— 'g    et   ^  -^  «-t-C  A-4-i')> 

f.  14.  Calculum,  qjao  hic  vfi  fumus,  perpiendfcsti 
facile  patebit,  in  liis  fofmis  X  et'Y/  lion'vltra  quadrata 
progredì  licere.  Si  cmm  ipfr  X"  iniìiper  tribuai|iu$  termi- 
num  dx^  et  ipfi  Y  terminum  4y ,   prò  priore  forma  prodit 

".       lEry^^^lf.^i^r^yHHxx  +  xyk-fy)--!}^',. 

prò  altera  autem  forma  eft-  '  •        • 

Quare  fi  lune  dupjiuiv  praecedentis  auf&ramus^  colligitur^ 

àxat^  Aydt         qat    —  •*  V**       -»  /   »       '      .  .    . 

qnam  aequaìicoieiA  .ooii  ainplivi$>xnte{raì:e  lic«it... . 


$.  if»  Facik  'audeizr  oftencU  poteft  ^'t^em  aequa- 
tiniiém  dtfFer^Qtifdeiiiv  ùa  qua  vltra  quadr^tiun  proc'editar, 
nullo  amplius   modo  algebraice  integrar!  po£&.  ^  Si  eniq;i . 


Digitized  by 


Google 


-r»»l));»7;( 

^tniMitfi.  int^ffnkti  pjairdin  iifegnitlinip»  piaruoi  axci»_cir€iir 
lares  iuuoluere ,  ìdeoque  quandcates  transceod^tes.diuech 
fos,  quae  nullo  modo  Inter  fé  còmparari  poiTunt.  Huius> 
jlipdi  TcUicet  cpmpAyft^ipttfi».,  us  .«Aotuitt:  (ìafibia  ICRcum  ha^ 
bere  pofTuntj  quando  ytrinqve  Vctiufi  |^nfsìs.  tantum' %)IMir 

titatès  transcendetltes  occHrrunt.  - 

■-'■-...,■ 

Analyfis. 
Prò  integratione  aequationis  .^ 

^* L_ "ày  —  Q^ 

§.  x6.  Quod  fi  Hic  vt  ante  pobamus  .' 
-r-rrà*  .,r  =  rf f ,  ftatui  debefait ^z-rrk^rt^  =—  ^ ^ •*■ 
at  vero  fi  catculum  fimìli  modo  quo  ante- kiftittièr^  3rftl&- 
jmiS)  nihil  piane  proficimus.  P£ifi()viani  autem  omnes  idi^ 
cultates  probe  perpendifTem ,  tandem  in. artificiiijn  incidi, 
quo  hunc  cafum  expedire  licuit,  ita'  vt  bine  non  ccmtem- 
nendum  inereroentum  methodo  Grang^ae  attuHfle  mihi 
iridear.  .      ' 

$.  17.  Quoniam  igitur  has  duas  habeo  aequa- 
tioaes:  J^zrX  et  ^rr- Y,  bine  fittrao,  iftaro  n^tt^ig 
aquationem:  ' 

at  •' 

lam  facio  jrjTrw,  Tt  habeam 

Tndc  pòùto 

;   .jir~>i=g  erit  JJf  =  ^(rtf-fl),  . 

—     -       "  'Da        *  qnac 
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^6  le^iMtiò^  per  ìpu^a  àbàìùt  4ad«qticr  ia  r  ftàéaét 
<j~^||^nrrf»  faocque  modo  nadi  fifem»  di£SBfe&ti«]e 
logarìthmicum. 

^.  t|.    DdA  vero  aeqaaitkHiet  principales  Tt  tote 
-«Ul^eatidffliis, -et  o^tiaobitnas 

JtJi  —  -^    **   I7i5  —  —  *  » 
quae  inuicem  additae  danc  • 

quare  fi  hinc  doplum  praecedentis  aequatimiis  fì^alu* 
mas,  remanebic 

Tndt  per  et  multiplicando  et  integrando  oaocirciiniir 

Cam  iginir  fit  dx^nXdt  et  i// =  ~ Y 1/ ^7 a^aA^o in» 
tegralis  noftra  erit  — -iIj^  =  C. 

f  19.  Per  hanc  ergo  analjfin  dedali  famos  ad 
haoc  aequationem  integralem  aeqaacionù  piopofitae: 

^nae  aequatk>,>6  vtrìnqiie^  Tnicaf  robtrahatar,  redocitar  ad 
hanc  formam: 

••bix-t-yy'*-0e(x.t,y)'^4ÌÒ*y^9Ìt»v(x-4'Vì r» 

-    {Q—exy'Ji      •——-*- i« — U. 

f  20.  lUaftreioas  liane  int^ratioaett  exeniplo» 
ponendo  «=1,  h=zo  tt  f=zi,  ita y t propofiu fit bae* 
aeqnatio  diffèrentialis:  -Jj.  4- _^^  ~  o  ,  cuius  integrale 
nottimot    efle    A  tang.  jr -+- A  tang./ ~  A  tang.  ;2dt2.  -  e, 

ficqne 


Digitized  by 


Google 


fioqée  imiimB»  eflb  J^^^C,    At  rew  ttoftfi  foÙn^ 
ma  formala  dar  prò  hoc  cafa 

qnod  ^regk  connenic. 

$.  ti.  '  Cooikterefflut  ctiini  cjrfhm ,   quo  n  ri:  i  y 
k=zl  et  ^=1,  ita  Tt  propooaciir  haec  aeqmtiO; 

cnios  integrale  eil 

Tnde  feqttitur  fore 

ideoqoe  etiaiii  j^^±A±Lf^— C.    At  vero  forma  integra* 
lii  inuenta  prò  hoc  cafn  dabit 

^aae  in  fadores  refoluta  aat 

\l^»yiÌ        '''  —  ^« 

Frior   reto   aeqnatio 

»t*-*-r   ~C   innerft  praebet  «■*— «-^-«l  c=  C, 

ec  Tnitate  fabtrada  ,^y^^^  =:  C ,  atque  haec  in  praece- 

dentem  dufta  dat  '-^^  =  C. 

f  33.  Videamos  igttur,  Ttram  haec  pofterioret 
aeqtiationes  inter  Te  conneniant,  et  qnia  eonftantes  Ttrin- 
qne  iotèr  Te  difcrepare  pofliint,  ambas  aeqaationes  ita  re^ 
feramits  : 

*-^»»   -^ «  et  '•*•'"*"'  =  fl; 

D   3  TSdC 
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-^1   .)  30, e    |lig<- 

vn^c  cum  fit  V~^^'^t.  euide^s.  c(]b 
quo   pulcherrimiis    confenfus .  int^r  aqfibas  formulas  ducef. 
Ex  bis  cxemplis  intelligìtur  aequatìojaeiti  generalem  fupra 
inuentam  hoc  nwdò' pei  ^^(SfoMS' rfepraefentari  poff^ 

{7h'^clX'-hy)]\a(x^y)'^thxy).  .    .     .^     ..       \/.     '.      *^ 

Ceterum   con/ldefatio   hariim  formufaHmì  hané  iàiucundas 
fpeculatioftw  ftp pcditare  pocetit.      •  ^ 

§.  23.     Sequenti  auteìn  modo  forina   illa   integra^ 
lis  inuenta: 

(a  —  cxyì*  '        .       , 

ftatim    ad    formami    fimpliciffimam  reduci   poteftj  fi  enim 
eius  fa(ftores  (latuamuf 

Tt  effe  debeat  P  Q  ir  r,  èrit  :  ' 

aV  -  r  Qzr  !l^*-^^i^zz:  2  ^  vnde  fit  Qzr  ^^^=^*, 
Acque  quantitati  condanti  aequàri  débet  haec  forma:  i^^'riii?. 
ex  quo  patet,  eciam  ipfam  quantitàtèm  F  conftanti  acquari 
debere,  itavt  iam  aequatio  noftraintegraUs  fit 

Alia  folutió  fàcillima  eiusdem  aequatìonis 

i* I dr —  o 

a-t-xbx  +  c  X  x'  *      u-+-»e>-hcj.jy    —  ^* 

$.  24.  Poftrema  redndione  probe  perpenfà,  com- 
perui ,  ftàdm  ab  iuitio  ad  formam  integralis  fimpliciffimam 
perueniri  pòffCr  atque  adeo  non  necefle  effe  ad  differentia- 
lia  fecunda  afcenderc.     Si   cnim  vt  ante  ponamus  x  +  > 


Digitized  by 


Google 


)  31  (     ^^ 

» 

^Pi  '^—^  —  9  et  xy=zu,  ex  foFmulis 

fiatim  deducimus 

$.  25.     Porro  reto  erit 

▼fide  fit  czz^a~  9  ^^*  ^"*"*  °^  ^^"^  ^^"<^  ftatim  colligi- 
mijs  hanc  aequationem  :  j|;J^  rz  ^-j^-,  cuius  integratìo  prac- 
bet  l(&  b  ^ep)zzj{fu  —  a)^ IC;  \nde  deducìtur 
hacc  acquario  algebraica  :  *~^^  ^=^  Q»  quae,  reftituris  literis 
x  et  ^,  dat  *^^^^lt^^  =  C  ,  quae  eft  forma  fimpUciflìma 
aeqoationis  ìntegralis  defìderatae.  Hic  imprimis  ^  notata 
dignutn  occurrit ,  quod  cafum  prìmum  hac  ratìone  refol- 
Terc  non  licet. 

$.  ±6.  Ex  forma  -  autem  integrali  inuenta  facile 
aliae  dertuaatinr,  rriuti  :fi  addamus  ^,  orietur  haec  forma^ 
,{x^.y^+*bx^  __  Q  ^    qjjgg   p^P  praecedentem  diuifa  denuo 

nouam  formam  fuppeditat,  fcilicet:  ~i^^l^±?i.  —  C,  quae 
formae  quomodo  fatisiàcìant  operae  pfetium  erit  oftendiflè. 
Et  quidem  poftrema  forma,  differentiata,  erit 

—  3abldx+iy):~*bb{ydx-i'xdy)  —  tbe  (yydx^-xxdy) 

qnae  in  ordinem  redada  praebet 

Haec  per  2  b  diuifa  et  feparata  djfit     -  ■        - 
1* i ,^2- —  =:  o  '  . 

qoae  eft  ipfa  propofita*  '       -        .      ' 


Digitized  by 


Google 


^»{    )  sa  (    H*- 

Analyfis. 
Pro  integratione  aequationìs 

à*       ^ dy 

$.  %^.  Introduco  noaò  elemento  dt^  deioceps 
prò  condanti  habendo,  orinntur  bae  duae  aequationes: 

Jf-yXetj2  =  VY, 
ihì    licerìs   X  et  Y    ralores   initio  aflignatos    tribuamns. 
Videbitnus  autem,  prò  methodo,  qua  hic  vtemur,  terminos- 
litteris  D  et  E  afTedos  omitti  debere.     Sumtis  ergo  qua- 
dratìs  erk  * 

$.  .18.  Nunc  i0as  formula»  dififereoticmus,  poiìto- 
que,  ft  fieri  UAtt^dXzizX' dx  et  dY=zY'd^  nancifce- 
mur  has  aequationes: 

ac  pofito  X -^j—p  fiet  ^ rr X' -t- T.    Cam  iam fit 

Y'=:B-4-aCj'-4-3Dj'j'-H4Ej'  erit 
X'  4-  V  =:  a  B  -f-  a  C/>  4-  3  D  (:t  Jr  4-jj') 

quae  aequatio  manìfefto  integrationem  admittet,  fi  fuerit 
et  D  z=  o  et  E  =z  o ,  qnemadmodum  aflimifimus.  MuM- 
pl|caa4o  igitur  per  dp  et  ìst^rando  nancHciaMu:  * 

t^—A^%Bp-^Cpp 
et  radicem  extrahendo 

ì^  =  y(A4-aB^4-C>>p).     . 

Cam 
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Cam  igitnr  fit  ^  =  V  X  -♦-  V  Y,  acquario  intègraits ,  quara 
fofflos  adepti,   erit  ' 

yx-f-yY=y(AH-aB  (x+/)^.c  (x+M 

qoae  adeo  ed  algebraìca;  Tbi  notetur  efle 

X=:A  +  Bjf  +  Caf jr  et  Y=A4-B/  +  Cj'j'. 

f  ftp.  Sumamus  igitnr  quadrata,  et  noftra  te- 
qnatio  integrafis  erit 

ftA  +B(4r+j')  4-  Cix'+r)  -^  aVXV 
=*A  +  a  B  (jr  ^-j')  H-  C  (*4-/)%  fiue 
ftA  -B(x+/)  -ftCx^  -f.  ftVXYr^A, 

qnae  penitus  ab  irrationalitate  liberata^  polito  A  —  ft  A  =  F 
praebebit 

4XY=r  +  AA4-  +  AB(jr+:r)  +  +AC(*4f4-J'i) 
+  +BBjr^  +  4BC*j'  (jr-t^j')  -H+CGjtjrjrjr 

=:  r*4- ft  r  B (jp +y)  4- +  r  Cxjr  +  BB (x+j»)» 
+  4BCjrj'(Af+j')+4CC4rjr/jr 
fine 

(4AA-  r»)  +  aB(2  A-r)  (jr  4-^)4. 4P  B-rrG)jfjr 
^_    4-'4AC(xx4-^»  -  B'  (Jir4-J')*  =0. 

§.  30.  Quod  fi  iam  haoc  aequatiónem  rationalem 
Cam  formula  canonica  y  qua  olim  fum  yfus  ad  hoiùimodi 
iotegratìones  expedieodas,  comparemus,  quae  erat 

doni  fciiicet  loco  (x-^-j)*  icribamits  (xx-^jj)  +  ft  xy, 
teperiemui  ffere 

«=:4AA-r*;P=:BtftA-r);v=4AC-B»; 
'^zrBB-ftrC. 

étìaAcadlmp,Sc,Tom.lLf^L  E  f.  3i« 
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,       .     f.  31.    Alio  Ter»  iniiiper  nodo  eantfem  aeqojttii»^ 
netti  diéerentìatem  propoiiram  integrare  poterimH&\  intro^, 
ducendo,  litcram  f^zx—jt^  tum  enim.  fitasbebima» 
•ft^  z=  X'-V.    Ar  Tero  eric 

.\..»-X'=;2Cf-è-aDe  (x-^jj 
Tbi  iterum  pater  (làtoi  debeve  tam  D=:  o  qvam  E  =r.o^ 
Tt  integration  multipticaiido  ptr  dqt  fìiccedat.     Hoc  anten» 
Botato  crit  integrale  -^  =r  Coaà  ^^C^f^  àdcoqne 

.  ■   « 

i  ^«.    Cmn  igitìfE  fit  4f  =y  X  -  y  Y,  Boe 
integrale  it^  erit  expceflum; 

vx-yY=>^(^-t- Cf^j 

l^pa^  Ae^MiiP  ruinti».qo^a|Ì8:alMt  ia.  kific: 

4A  +  B(r^.j^  +C  (^jrHhjtj^)  -  a  r  X  1 
=r^  H^C(jr  — j'JP  fìufr 

aA+.B  ^+/)  -f-  itCJxjf --ftyXV=A 
■nrdc  (Tt   :    . 

'  •  ftVXYrr«A.-iS4-Ffjr-fjrJ-F-  aCxjr.. 

yfn  fi  pónatur   «  A  -  a  rz  —  r   at<iualw  ab  a&  »- 
^esta  psóffii»  non.  difiurcpac; 


i.. 


f.  33r.     Quod  Ij  mirenr  propoiita  f&«(ref 


=.€* t iJL 


jocegr^fia  ante  kiuenur  ad  hmn&  caTum  vefetescw^.  f  aaw 
ilo  loeo:  V  Y  fcribatUF  —  V  Y^  Tadc  p^Mict  p»a  ììmk;  cafii 
^attcrkhdoc  aiequatioiicii^r 

▼«1 


*--iì 
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•r     i 


$.  34.    Ific  fioguUrìs  caAis  occufrìt^   ^tndo  (br^ 
nolae  A  +Bjr  H-  Cjtx  fiiat  quadrata.     Sk  entm 

:X  =(«-+-**)•  et  Y=:(«  4- Ì^)«  idcpquc 

A=:«*,  Bz=a4*,  C  =  ^^; 

tmn  emm  prìor  forma  integralis  crit 

*(jr-j)  ~y(A  +  4«*(*+/)  ^**(*+/» 

tetcùqae  quadrai» 

—  4  *  *  jrjr  =:  A -+- f  «  *  JÉ»  4-j5,  idcoqòc  ■ 

A  z=  tf  (x -I-i')  -4- *  x^  '  ^_      -. 

CUOI 'aeqtiatkNiis  dififerentìale  ed  ...<.•• 

^  *  (^  -I-  */)  -fr  éy  \a^è  x)  =z  0. 
$m  mtem  altera  formula  vtatur,  èrit 

nàt  quadrati»  famtts ,    polìtoque  A  —  4  «  «  =  F-*  prodìt 
1t  ante  F  =  «  (^  +/)  H-  *  Jf  J» 


',^nalyfi 


i 


'■'  "■"'   Beò  mtcgranda  acqiiatìonc 

An —   iy  r 

■U  fi  A  I*  35« 
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)  8«  ( 

f.  35.    Introdadta  Jteniiii  efemento  dtf  yt' ut  ' 

id^oqne  lbmtì&  qoadcatì» 

ftatoamuft  x  -^rfzizp  et  jr  -j^rzf ,  ef  qnU  hiac  prodi! 
dx*  "  if  =:  dpdfy  erit 
4jfA  =  X- Y  =B(x-/)  -hC(*«->7 
>-i-D(4r»-j');-i-E(4r*-jr»j; 

$.  3^*     Quoniam  igitQr  efl 

jr  =  ^±i  et  y=:É=i 

Ids  Talorìbufr  iotrodndìs.  fcperìe^r 

Tnde  per  f  diuidendo  orìtuc  .    "^ 

f  3T>    None  ctìam  fòrmula»  quadrafias  primo  eit- 
hibita*.  diffèrenderoas,  et  (tatnenda  Tt  aote^    . 

dX=:X'dx  et  tf  XzrY^^/  hahdmnas 

i|^  =  »  et  344Ì  ==^  YV  JUnc^  addendo. 

.il^  szX'-fV.    Cam  Tero  iit 

X^=iB+aCjr*f3D4rjr4.4Ejr*  et 

y=B4ft.Cjr4ratD/J'  +  ^Ey 

«il  X'+Y;=:  »J4  «C^-tWC^lr+jfHEf  (>4>+3f  a 


.<    :^ 


Digitized  by 


Google 


ìu  Tt  fubfUtnto  hoc  valore  fiat    . 

a  qua    aeqnatiooe    fi   priorem    'A'iJ'  fiibtrahamus ,  rema- 
aebit  fe^ueos:  .  [ 

f.    38.      Haec   iam  aequatio  per  f  f  dioifa  prts^ 
dilCit  iftam: 

^{'^-4^=!D+E?,  , 

^oae  duda  in  a  </^  mafii^fto  fic  imegrafailxi:  psodit  enioi 
ex  qua  radice  cxtratfia  colligitur:  ,       ..  i^ 

Cam  fgkur  poiuerimt»  ,   .. 

^=:*+jret  if=:jr-jr,  erit.Ocr  VX  +  VY, 
?nde  refuttat  haec  aequatk>  integralis  algebraica :  ■  -» 

qaae  efll  ìpfài  forma  ab  iUuiIri  la  GraHgé  inuèota.' 

$.  3^.    EnehnoMS  tltech»  hafic  foninpn^>  ac  fmiH 
^  qn^dratis  erit     .  {  .   u 

,         ^£^g/^^£}L  =  A  ^  D  (*  ^jO  -K  E  {»+/)•. 

Eft^fi?*»  .     *•     • 

Tilde  fi  anferttnns  , 

P  (Jr 4-/)  +  E  (*  4-/»  {.tf  - jr)* 
icnuuiekit 

E  i  4«» 
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quo  rab(litiito  aequatìo  intcgcalis  erìt 

U^SF   — "^y       '   ~^ 

f  40»  Hacc  ae^natio  aiiqaanto  concìnnior  red^ 
potcft  fubtrahendo  irtrinquc  C  et  ftatneiido  a  —  C  =  T:  ha- 
h^itur  enim  hoc  fado 

{«  ->7     ' "^ r 

Tnde  dedncimut 

ayXY=:r(r~^)«-»A-B(ir+^)~4Cjr^ 

fitte  ponendo 

aequado  noftra  erit 

'    «  y  X  Y  =  r  (jr  -  j)"  -.  V ,  quae  fuincit  quadratit 
abk  in  hanc: 

4  X  Y  =  r*  {x  -/)♦  -  4  r  V  (*  ^yY  -f-  V  V  fine 

.,--     4XY-VV=:r*(;r-/)*-arV(x-/)« 

$.41.    FaAa  nane  fubftitiitione  erìt . 

4XY=:4A«  -4-4 AB(Ar +^)-j-4AC  (jr*+//) 
^^4A  O  (y'+J'')  -I-4AE  (Jr*4-r)  +4B  B*/ 
-H4B  C  */  (jr+/)  H-4B  Bxy  (xjr-h//)    . 
-h>BfiJifjr<4p' +/')+  j^CCxxyf    ■ 
'^^CT>xxjy{^X'\'jf)'^^ClS.xxjyixx+jf) 
H-4DD*«y  +4DÉ^V'  (x+^)   .      -.  ... 
-♦-4EE**vrf- 
At  Tero  porro  coUigicur  fere 

'  •  ■  ^  ^fl*^^  •^'«•^  ®  (*  V>) -^  S  ?\*C  */ 
H-4AD*^(jf+j'}-f-«AKjrjr/7-t-BB(*+^)- 

4.4B 
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-t- +  B  E  (x  4-^)  JT  jf  j»  jf -H  4  0  C  jp  JT  j' / 

-hD  DjTjfjrjf  ix-^j^*  -ir  4l>E  x'jf*  (J»+J»> 
-i-4E  E**jr 

•  $.  42;  Qno4  ir  laif^  pofferiorcm  fòrmurain  ar  pr{i- 
orc  fabtraliamus  et  fiogulos  termino»  ordine  analégpi  d»- 
poflaoMf,  reperfemos 

4Xy-VV=:4ACf»-j)'H^4AD(jr-|^jr)(jr-jif 
4  A  E  (or  +  j')»  (x  -^)'  -  B'  (X  ^  j>* 
»BDxjr(jc-^)«  Hr4BExj'(x-irj'>(jr-jr)» 
-+-  4  C  E  xx/j-  (x  -j')'  -  D  0 X xjj  ^  -jif 

^itte  czpr«ifio  fildocém  h^het  conmn&em  (x^^f)",  per 
qaem  crgp  fi.  draìdamu»  peruenictùat  ad  lume  «eqnàti»' 
«en  conciHnioreiiYr 

4. A  C  +  4  A  D  (x+ y) -+^4  A  E  ^ -f  jf)*  -  Bff 
-f  aBpx/+4BEx^(;r+j')+C4CE-DBlj|AXjrf 

=  r  f  f;^-^)* -4r  A- a  rB(x-f^)-4r  Cxjr 
-arDx/(^-f/} -4rExx/j?, 

f,  42f.  Traasféramirs  nnmr  oinnes  fórmuios  aé 
paèrteiB  fiaklraia  ee  loco  {x+jY  ftrìbamu»  (xx4*J!7)-f  ^Jrji» 
turo  t«ro  (xx-^j*/)  —  «x/  foro  fr— /jl*",  %ao  fadtefalis 
•rituff  aoqtratio  meae  .caooaica»  refpondens; 

.   C4AC+4AD(x+^)+4AE>*^-j!'*>fa^l)ùCI'+4BExj^^ 
0  =  J-BB^arC ^'^ji-rr  tr*+j*}+8AExjr+a?rDjg<,*Ht^)-DDxxrr 
C^4rA  ,    ,  -taf'xjr     '  44rExxjy 

+4.rC4cr 

f.  441 
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§;  44.  Hioc  ergo  prò  acq«ationc  canonica  litc- 
rac  graecac  et,  p,  y,  S^etc.  per  latinas  A,B,  C,  D,  E, 
vna  cum  conftantc  F  fcquenti  modo  dctcrminantur: 

a  =  4AC-t-4^:A«BB 

Q  =  aAD  -l-rB 

v=:4AE-rr 

i  in  BD  -H4AE-t-r-  -f-aTC 
.     •  =  aBE  -4-rD 

\  z=  4CE  -H4rE-DD 
ita  Tt  aequatk)  canonica,  qua  oliai  fum  tTus,  iit 

f  4J.  Haec  autei»  acquati©  intcgralis  adj»tìo- 
«éUtatem  perdura  latin»  patct  quam  aequatio  propofiu 
dìfferentialis  -|.  -  -If  =  o :   fimul  enim  complcditnr 

integrale  huius:  -H  -^  7^  =  ""'  ^"^'''  **'^  '^'^"''^'' 
compleftitur  duos  fadorcs ,  quorum  alteruter  altenitri  &- 
tisfacit.  Et  gencfi  autem  patet  hanc  acquationcm  effe 
produdum  ex  bis  faftoribus:  A  {x-j^Y  -V+aVAi, 
et  A  [x-jY  -V-aVXY. 

f  4éf.  Supra  iam  obfcruauimus,  eittsdem  acquatìo- 
iis  diifcrentialis  integrale  hoc  quoque  modo  exhiberi  poflej 

MVY+wvx  -  c  (vide  i  8.  et  praec.)  "e^ftcntc 
•^  '■        M=:4  A  4-B  (3  Jr +j)  -4-  a  C  (* *  +  */) 

N=4At^B(3^  +  *)  -+-ftCj'(*+J') 
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ibi  notaflè  iuuabit  effe 

M  +  N  =8  A  +4B(jif+j')  +aC(jr+j')* 

M-.N  =  2B(jr-j')  -t-ftC(Ar+J')  (jc-jr) 
+  D  (jc  -j')  (jr*  +  4  jf /  +  jr») 

loterim  tamen  haud  facile  inteUigitur,  quomodo  hiec  for- 
ma cum  ante  inuenta  confentiat,  dum  tamen  de  confen- 
fvt  certi  effe  poflumus. 

§.  47.  Ex  iiSf  quoe  haélenus  funt  aliata,  fatls  li- 
qnet,  eandem  aeqnationem  integrale.m  innumeris  modis 
cxhìberi  pofle,  prout  conftans  arbitraria  alio  atque  alio 
modo  repraefèntatur  ;  Tnde  plarimum  intererit  ccrtam  le** 
geni  ftabllire ,  fecundum  quam  quouis  cafu  conftantem  il- 
km  arbitrarìam  exprimere  Telimus.  Hunc  in  finem  i(U 
r^la  obferuetur:  yt  perpetuo  integralia  ita  capiantur» 
Tt  pofìto  ^  =  o  ^tx^ky  hincque  fecondam  legem  com* 
poiìtionis  X  =  K,  exiftente 

KZZ-+-  A  +  B  k  -f-C  kk  +Dife*  +  Eib* 
Hacenim  lege  obferuata  omnia  integralia  «  vtcunque  diuer- 
fa  videantur ,    ad  perfedum  confenfum    pérduci    poterunt. 
Hoc    igitur    modo  quae  hadenus    inHcnimus    fequentibut 
Theorematibus  comple<ftamur. 

Theorema  I. 

$.  48.     Si  haec  aequatio  differentìalis 

é*-: <*  y  —  o. 

ita  integretur,  Tt  pofito  j^o  fiat  xzik^  integrale  ita  (b 
habebit: 

srzy r~* 

J£ta  Jcad.  Imp,  Se,  Tom.  IT.  P.  /.  P  TlieoJ 
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Theorema  II. 

$.  49.     Si  haec  aequatio  dìfiferentialis  : 
i»         -t-         <^y         —  o 

ita  integretur,  Tt  poifito  j'zio  fiat  xr:^,    integrale  fupra 
triplici  modo  ed  inuentum;  erit  enim: 

•**         e  *>  —  *  a         ' 

•  cxy  —  a  -  * 

ITT        &•»•<?  (*+J)       —   h  +  ek 

Theorema  III. 

^  50.     Si  haec  aeqnatio  difièrentialis  : 
ita  iategmur,  »t  pofito  jf  =  o  fiat  *;:*,  integrai  erit 

-BJk,+  ay  A  (A+Bik  +  CJbit),  fiue 
]3(£-^jP_j^)_aCjrj'  naVACA  +  Bife-f-CiEt 
-ay(,A  +  B*  +  C*.v)  (A  +  Bj'-t-Cj'/) 

Corollarium. 

§.  $t.      Hinc.er|;o  patet,  fi.  aeqnatio  differentialis 
propofita,  fuerit  iftar  ' 

vIaTbx+cxx)  —  TTahkbì+cJJI  —  '^> 
eaque  integretur  ita,  Tt  pofita^  =  o  fiat  xnkf  Integrafi 

B(k-x-y)  ^  t  C xjzi  zV {A  +  B X -\-Cxx) 
y(A  +  Bj'+Cjtjr)  -arA(A  +  B4  +  Ciby. 
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)43  (:    .3^w 
Theorcma  IV- 

f'  51.     Si  po£to  br.  «r. 

X  =  A  +  B  Jt  +  C  jr  jp  +  D  Jf  •  +  E  jr* 

K=:A  +  B;fe  + Cife;fe+D;t» +Eib^ 
haec  proponetnr  aeqiiàtlo  differéntialis  :    é!^  —  i>.'  -  o , 

qait  ita  intcgrari  debeat^  vt  polito  >'  i:  o  fiat  x  =  kj  ciu» 
iot^rale  ita  erit  expreflum: 

«A  +  B*+«VAIC 

Sin  autem  aeqaatio  propofita  fuerk 

Jl  -H'J^  =:  o,  cins  integrale  crit 

(»  _.^,. -^-r— J ^ i-J 

— rs — • 

Corollafium  L 

$•  53'    Quod  fi  hic  ponam'us  Diro  etEzo,  ca« 
fiu  oritnr  Theoremacis  tertii,  prò  aequatione 

ix dy      _»   Q 

Va*4-Bk-4>C»«  V'AH'B^  +  Cjy  --•^> 

CI1ÌH8  ei|x>  integrale  b|nc  erit 

y  4-B te  4->)  +  «  C  «  jy"  •♦•  1  y  fÀ  4-Ba!  4-  C  «  »)  (A  +B  j>4- Cy^  ' »■ 

•      :  l*—yf  "" 

«A  +  Bfc+tV  A  iA  + B*  + C  *  A) 

rr » 

qaae  forma  fi  cnm  fuperìorì  coinparetUF,formiiIae  icràtio* 
oales  eliffiióari  pòtértmt.   Quoniam  eoim  ex  priore  eft 

ftyXY=aVA(A+#ÌH-C/kife>--B(iè-x-;f)  +  aCjr/ 

Fa  erit 
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•*ÌC    )44( 
erit  hoc  integrale  póftreuum 

ak-ht  (*x+'y  —  fc)-*-*Cae3>-HVA(A-HBt»t-C<tlt    — 

STT^ 

Tnde  ftatim  deduci  poteft  aequatio  canonica 

CoroUarium  II. 

f  54.     Ponamus  nunc  effe  Aro  et  B  —  o ,  vt  fit 
Xz:xx{C-^Dx'{-Exx)  et  Yz^yy  (C+Dj'+Ej'j') 
et  Kzikk  (C+Dk  +  Ekk) 
aequatio  dififerentialis  «integranda  fiet 

d* ±2> -   0, 

cuius  ergo  integrale  erit 

«y(»  e  •4-P(i«'f-y)-4-»BX'>)-«-»«»V.(C+l)»-4-Ea!*)(C-f-Dy-f-Eyy)  —  ^ 

atque  hic  conftantem  A  per  k  definire  non  licebit  :  pò- 
firio  enim  y  z:  o  incpngruum  iam  inaoliiit.  Interim  ta- 
men  et  haec  integratiò  maxime  cft  memoratu  digna. 

CoroUarium  III. 

f  55-  ^'^  fi  autcm  in  hac  poftrema  integration 
%t  loco  jr  €t^  fcribamus  ^  «  ^  pnftJO  àequa^  diflfe- 
lentiaiis  erit  * 

V(Cjry  +  D>4>SÌ  **  v{C*»-f  D«+B)  » 

tnm  vero  integrale  fequentcm  induet  formam: 

'        _*t.l.^.»-t.«Vlt(Cfcfc'».0*-«vB>, 

Si 
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HKS    )45  (    I*- 

Si  igitnr  hic  loco  literarum  E,D,C,  fcrìbamus  A.  R  ^ 
prodibit  aequjttio  ditiTerendalis   fupra  trattata 

d  X  dx  ..^ 

CUÌU9  ergo  integrale  erit       ' 

— — ir=^T^    -—. — ^  - 

B>-f-,A-t-tVA(A-t-B>-t-C>» 

Fi  » 

qaae  egregie  cónuenit  cum  ea  in  CoroU.  L  data. . 

Corollarium  IV. 

$.  $6»  Cont^mplemur  nunc  etiam  cafiim,  qno 
formula  A  '\-B  x  -{-  C  x x  -i-D  x'  +  E x*  fit  quadratami 
quod  fit  (a  +  ix  +  cxx)*9  ita  vt  iam  habeamas 

tnm  vero 

yX=a'^bX'\'CXXy  VY:=:a-\-by'\-cyy, 
yK:^a-\-bk-i-ckk 
itane  aequatio  differentiali»  prò  priore  cafu  erit 

dx dy  =   o  ,' 

a-t-bx-t-ex»  a-t-by-+-eyy  '- 

coius  ergo  integrale  erit 

{zaa-i-xab{x'^y)'\'^ibb-\'iac)xj'^2bcxjf(x-\'y) 
^2ccxxyy't'^{a-\-bx-{'exx)ia'{-by+fjfjf)): 

qnat  redncitur  ad 

..^nh(^^y^^lbb-4~a6)*y-*'he»y(x^y)-4-ee*xyy    -— 

"T/ *^  Q!**®^  ^  **"^  Ttrinque  addamus  ?  *  *i 
ptodibit 

F  a  Tnde 
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-4^     )  4^  (     §H*^ 

Tndfr  extrava  radice  obtìnetnr  forma  intcgraUs  in  theore* 
mate  primo  x^^nata. 

§.  57.     Sin  aotem  hoc  modo  alcerum  cafum  ae* 

qaatipni^ 

.    i»^         4. I2 —  o 

a-t-bx-i-cx  X      ■      aHrby-i-cyy 

euoluere  yelìmus,  peruenimus  ad  hanc  aequationem: 

*a.e'^tab(X'+-yy^t:bb'+-»ae)xy-^tbcrxyXx-t-y)-^teoxxy3f  ■ 

ix  -  y)* 


quae  euoluta  praebet  A=:— aar,  haecque  aequatio  mani'* 
^fto  eft  ahimàa. ,  et  nìhil  circa  integrale  qiraefitum  decla- 
rat  I  ciùos.  rationem  maximi^  momenti  eric  perfcrutarL 

Infigne  Pitradòxon. 

$.  $8*    Cam  httias  acquatioois  di£Eeren(ialis 

yx    ^  y  Y    — 
integrale  in  genere  imicntum  fie 

Cafu  autem,  quo  ftatultnr 

acquario  %  abfucda  inde  oriatnr,  quaeritur  enódatio  huios 
infignis  difficultatis  ac  praecipue  modns,  bine  Terum  inte* 
gralis  Talorem  inueftigandl. 

Enodatio.  Paradoxi. 

$.  59.  Quemadmodum  fcilicet  in  Analyfi  eiuHitO? 
di  fbrmulae  occurrere  folenr,  quàc  certis  cafibus  indeter* 
minatae  atque  adcp  nihil  piane  ilgni^care   videntur  :   ita 

hic 
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bic  fimile  qnid  Tfu  Tenit,  fed  longe  alio  modo»  coni  ins 
qae  ad  fraÀipnem,  cuius  niunerator  et  deacminator  fimnl 
eaanefcunt,  ncque  ad  di£fereiitiain  ìnter  duo  infinita  per- 
T«niatur,  quod  exemplara  co  magis  «ft  notatu  digoum, 
q.i}od  sott  memini,  fimilem  cafum  mitù  Tnqaam  fé  obm* 
ÙSé.  Ifiud  ilngnlare  phaenomenon  fé  nimiroa  cxerìt^ 
quando  ambae  formuiae  X  et  Y  euaduat  quadrata,  ad 
quod  ergo  refoluendnm  ad  fimile  sM^tlfidum  recurri  opor- 
tet,  quo  formuiae  X  et  Y  non  ipiis  quadratis  aeqoale»  ièd 
ab  iis  infinite  parum  difcrepare  aflumuatar, 

f.  60,    Statnamus  igitur 

Xz=(tf+^Jr+rjt4r)'+a  et  Y^z.^a-^-by+fy^Y-^-tn, 

ita  Tt  prò  litteris  maiuscnlis  A,  B,  C»  D,  E,  fiatA=«/i+«t 
Bz=:2ab,  C=:Si  ae-\-bbj  Dzzzbfy  E^iff^  vbi  « 
denotat  quantitatem  infinite  paruam,  deinceps  nihilo  aeqna* 
lem  ponendam.    Uinc  ergo  fi  br.  gr.  ponamus 

a-i~bx-^cxx=zK  et  a^by'{'fjjrz=.S  erit 

yX  =  R-*-^etyY  =  S-^;i. 

f  6t,    Nmic  igitur  Confiddremnt  ibitoimi  ìiit^gi^ 
Us  primo  inoentam,  quae  erae 

1%=^  =  V  (A -h  D  (* -^»  ^^  g  f.y -hjr)*) 

prò  qua  igitur  habebimos 

yx-yY=:R-s-t^^. 

Qpià  Tero  hic  orit 

K-Stbix-JÌ+elxx-fjì  Set  ^=à+r(x-^JÌ, 

At  pofito  hr.  giv  #P4-/=^  crit  f— =^'i-''^>  ▼■<'« 
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aequatio  noftra  crit 

$.  6z.  Sumantur  none  Ttrinqne  quadrata  et  ae- 
quatio noftra  fequentem  induet  formam:  bb—^{b-^cp)*z:A^ 
Alteriores  fcUicet  poteftates  ipfius  a  hic  vbique  praeter- 
mittuQtur.  Hic  ergo  ratio  noftri  Paradoxi  iranifefto  in 
oculos  inddit ,  quia  polito  a  =  o  oritur  ^  ^  =:  A  ;  vnde , 
vt  A  maneat  conftans  arbitraria,  euidens  eft,  differentiam 
inter  b  b  et  a  etiam  infinite  paruam  ftatui  debere  ;  quam 
obrem  ponamus  A^zib b  —  aFj  ac  obtinebitur  ifta  acqua- 
rio penitus  determinata  (àifel£i!=:r,  fiue  ' 

{b-^c{X'hy)Y=^r{a-\'bx-\'Cxx)(a-hbj''^cj'y) 
quae  forma  non  multum  difcrepat  a  formula Tupra  inuenta. 

f.  63.  Haec  quidem  forma  magis  eft  complicata 
quam  folutiones  $$  24  et  feqq.  inuentae:  Sequcoti  autem 
artificio  ad  formam  fimpliciflìmam  redìgi  poter it.  Cum 
haec  fraAio  ^^j^,  debeat,  efle  qnantitas  conftans,  fit 
ea  z=  F ,  vt  effe  debeat  F(rp4-*)'zi:RS,  et  quemad- 
inodam  hic  pofuimus  x-^yzz.pi  ponamos  porro  xj=.Uf 
fietque  : 

KS:=:aa-^abp-hac(pp^2u)'{'bbU'{'bcpU'\-fcuu 

atque  aeqnatio  iam  fecundum  poteftates  ipfius  p  difpofit» 
eric 

Vicp-^bYzuzacpp-^obp-^àa 

'^bepu-hbbu  * 

—  zacu 
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tp-^à,  ae  rcperictnr  ^  ^^  *  *^ 

F  (  #/ -i- i)  —  «^ -f- ^  H  ^  £r~c  lOf 

l^itd^ot  nane  porrà  ppr  f>H-^  qi»^  fieti  pt^^ 

f.  <'4«     Hac  forma  innenta,   il  ÀaCDàmni 

tim»  igittif  ma  cipreffio' acquari  dfebcat  quantfratf  con£ 
«Miri ,  ctìidèn»  eft  -ipram  qtiamitatem  V  conftamem  ettk 
debcrc,  ita  vt  iam  noftrum  integrale  rtdadmn  M  isibmt 
lonnam: 

Snbtrahamus  Ttrinque  -f*  * 

'pit  fortfia  per  priorem  diuilà  producit  haftc:  ' 

^ae  Ibrmae  conueniiUit  cam  fnpra  exhìBitift. 

Thcofettìa  V- 

'■  f^  '^S^  Si  in  geoère  hàec  ratio  deiìgnaosdi  àdhi^ 
anturi  Tt  fit  E5:iA-f-fi«-4^Caft-|-Da»4-E,«%  at^^an 
vaitr  bollii»  formolae  ioitgratis  /^ ,  ita  fumtti»  vt  ftuaQCfr- 
«if  pofit»  «=;<r,  éefignetiir  htìt  chara^erelltx;  tain,  rt 
«*  flH«':±l|:jr%  11:^»  fieceiife  «ft  tt  iiiter  quantttatJBi 
^  X,  j  ifta  relatìo  flkbfiflat:  .  / 

iOi  icìikimp.  'Si\  Toàia  P.r.  '     t»      ■         «  A+ 
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^*-.       ^  -'    0'        'J.       tJi    "^ 
C11Ì1I»   ratio   ci    fupcriolibns  eli  niàmf™.'    Cuin  cairn  .J. 

dcndtct  quàntitatem.  conflaìiiein  eiir  '     -       -^  v  ■.  .     ■:  . 

culus  integrale  modo  ante  T^dinfiu^  ita  expri'mir 

Qnare  cura.  cfT^  4^eat  nrjrH^ITijBrsirtl;,  i^àDLfeftBin 
.di  jpofitj©,  ^zziO  fiem  dèhere  II  :  or  :=  II  r  ife  •  ideoque  jr  zzik 
^n(le ,  c(]j^0fius .  iwiejQiAiu .  A  .e9dem  procTus  modo  definì^ 
tur»  -iti  eft  eaiibita.  .  .  » 

CoroIIg^ium   I.  * 

f .  d<f.  Hitic  fi  fòf  mute  If  :  «  cx|)rimat^  arcnm  cth 
iusplam  iìncae  curnae  "abrciflae  fìue  arppticatae  Z  re(ponr> 
dentenr,  in  hac  carua:*eaitte&  arctts  codem  node-.inter  fé 
comparare  hcthìty  f\\ì<\  arcu&.  circuiài-ès  mter  fe  comparajk; 
tur»  quandoq'ui^ém,  propofìtis  dnobas  arcutnis.  n  :  x  et  H  :jf^ 
tertius  arais  II  :  k  femper  exhib^rf  potexit  ,  vcl  fummae 
Tel  difièrentiae  èórtKfi  arcuàm  aeqdai^        -  '        ."^ 

Còróltarium'IL 

-'::'';  'f^6i.  Ita  fi  in  .  hac  ibrma  n  :  J^=:.B:  Jf-f-H  :/ 
ftlttìntni?  jr.cr:  Xr  pi:o<Jihit  UM^ziOrìli  jr  ; ,  ficqtte .  arco*  se* 
•pnikvv  dfipto  aTterìus  aeqnabs.  At  Tcrò^  fi  in  iioftra  fer* 
Ma,  fadamus>-=;y,  tam  aumerateF  quaia.  deAomiiìatop>ia 
«iiliiium.iffo€im6>  yt  WiH^aa  «ìks  .Tcnim.  vajlpcem  «Qamvtf» 
Ttamur  aequatione  primum  ($^  3S«).inaeaur  ; 

■-■.■■■    4 


Digitized  by 


Google 


)  5)1  f    ^jtS»- 

et  km  in  membro^  £fliftfò  fp&^etur  f  Vt  confiaos;  ipfi  jr 
fa»  Talarem  tribuamii»  infinite  i^ariim  Viifcrepant^,  fiuc, 
qood  eodci»  redtt, ,  loco  aumcratojis  ^  àenominkiops  fié^ 
pxm  JifTertìitialia  fobiljfuaotux,  fuaita  fqla  a-  cariatili,  hoc^ 
qut  modo  prò  cafù  ^zrjr  membnim  fiaiftrum  cuadit -^, 

Uimt»  quadratis  habebitur:      '        . 

«ùftente  A  ti:  aoie  ^tiiii^.^Ai.  ,- 

Corollarkim  IH.        . . .: 

f.  <J8^  Vcnim  line  his  atnbagibns  daplicatto'  ar^ 
CTS  ex  altera  fórma  U:  k^zTì:  x  —  Uy  deduci  poteft,  po- 
nendo^:!:*, /ìqnidem  Une  fit  Uzx —  2U:,,k^  prò  quo 
«igò  cafu-  xelatio  «nter  jr  et  i  hac  aequationc  es^rimetur  ; 

—  "- — ^r— — 

facile  «item  patet  quoraodo  faine  ad  tr^lication^  qua- 
dru{^oatìonem  et  quamlibet  mufeiplicationein'arcnuinr  pràr 
iredi  <kl>eat,  quod  argumentam  olim  lìiiìus  fam  cradatuf . . 

\  -      -       .  TheorejtKi  VI.'     : 

§.  <Jp.  Si  in  formis  tuprà  itiuentis  ponatur  tam 
B=r^  -quam ^  =r -© ,  "¥t  «t  X rt  A H^ e*" *•  -^  E x*'  et 
Y  ~  A-t- Cj'j'  -f-  Ej'*  et  K  zz:  A  -i-  C  ib  ife  4-  E  ife*;  .tu» 
fi  ifta  aequatio  J|-h^.c=Q  itaintegrotur,  vtp(^to/=0 

hi 'jef::£ihiMm^i\h9tio  integraci  etiti  .- 

^, (*-.^)» .-TTr^*    _     -•- 

"*';^  Gn  Co: 
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CtrroMarium  I. 

^.  70.  Hic  notar!    meretur,    idum  cafam  kdhuc 

lAio  modo  ex  forma    generali  deduci  pofle ,  fi  fcilicet  fu* 

matuff  A=ro  et  E  =0,    tiyn  enim  prodit  ifta  aequatio 
diti^rentialis  : 


d  te 


4.  __^-_-_-.  :=  o 


cuius  ergo  integrale  erit 

=:  |-|  :=:  -y,  Tbi  falor  cenOàatis  ^draodum  fi«i* 
plex  euafit.  Nunc  in  his  formilis  loco  jr  et  j'  fcrìbamus 
XX  tt  y  y,.  at  "vero  ^loco  :liteiaram  ^ÌB  et  D  fcribamns  A 
St'E»i  4ctq-we  aequatio  iiifferentiaJis 

djx  I  à  y        Q 

«uìqs  etgp  '  integrale  etiam  hoc  modo  exprimctor 

Corollarlum  IL 

:9.'7x<  -Ecce' ergo  hac  ratione 'peraenimu&,  ad  ali* 
ton  inttgralis.  formam  non  minus  notabilfim  ;  priora ,  i^iJf) 
adeo  nanci  ex  eatum.corobiiDdtiooe'  focmula  ra4Ì€.^is,'Kt?C-Y 
diminari  poterit,  quandoquidem  ex  pofteriore  fit 

IFaVXY-:*i2^2i3f  -.;AÈ-^22L-a  Cxf 

^i^vralof-inv-priofe/fiibAitutas  jConfliKic  t^^l^oc  f^u^^ 
tiofiem  rationaiem: 

•  ft A- 4-<  « X>xy  +  tE x^xy 
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<|aae  porro  reduda  er  ^ar  {r  —  j^'   diuIHi  xenocacnr   ad 
haoc  formara: 

.    :  -  AF      ~"    •w^j'    ■    -      /      •"«>• 
iiue  ad  Balie': 

V  :     "J^  (**+jK/  -  ikife)  -E  jrjfj'j  H-  ti^i^^S  =  of 
quae  egregie  connenit  cum.  ae^uaripne  canonica,  c^pa  olìra^ 
fana-  irfus:  fcil.. 

fi  miidcm  cft 

Gaf  oJ  Ila  ri  ugi  IJt 

f  7,4.,  ,^€thoi4o:  p?)fferìor!?r,q\ia'  Ijic  .yfi  i%JW|8\^dfr . 
lune  ^eguatioBcnr  integràndam ,  ,a!fquatip^  nqul^q  jgei^eraliijic; 
tta^W  ppterit,.  ybi  m  .fòrm^lis  riidicaV»bp  .Pt>t^^res\?frr 
quc'  ad  fextàm  dimehfìòaem  aflurgunt..    'Kaitu^ucr^  tfip.v. 
tum  ftatuamus  Azze,  vt  fir  aeguatip» 

eias  integrale  eft 

Bf3c->-'y)-«-»C«'v.4^P*jyte-ì»'y)«4^«:g*«Ny 

■^  -         •  («  —  j)*  ^  .     .         * 

<|(pd  :fi  ifró  iiic  Jqc.o  ^,et  jc  ferihamqs  jf  x  et  ^'^j.  ae>- 
onatio  difierentialis  fiet 

cnins  ergo  integrale  erit 

«  — ^^  -.    -    rTT/    ..'.^jc«^^^57-    ^ —     .  ,      -"  '^  •*•  ' 
Kunc   antem  ofiendamus ,   quomodo  ope  methodii  IX^iA^^ 
àt  la  Grangf  làm  i$(t^rale  impetrali  qu^atr    ' 

Q  i  Analf; 
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■         Ànalyfis. 

Pro  inùegr^Ltiane  aequatìoais  ^ilfer«ttiali« 

Jl  +  f}  =:o,€XÌftentcXrB4-Cjrjr+Djf*+E**.. 

f.  73.    Pofito  igittir 
fùncqne  fumtis  quadratìs  >   \ 

Hinc  formentur  faae   acquadones: 

lahi 'ìti&ódiicaiiCiur  duae  nouae  variàbiles  p  et'q  "vt  ut 
*x^yj'=^^f>'  et  xx'-yy-=z^qi'  t:L  quo  fit  xdx+yjjt' 
zrt  dp^  hindque   x  x  dx\  -^  Jjdj*  z=i  dp  dq-^  quam  ob-* 
rtih  '  habebiinus' 

^uaè  acquario  diùidatur  per  JC  ir —»=  ^^,'  pxodibitquc. 

q«ac.ibrma,  TalorìbiM  prò  X  crY  fubftittìtft,.'dabit 

o  :-$.  tf4i    ^niic- potrò  aeqoationes  |^-cf  J^  diffe- 
lentiatae  dabunt  .   :  .  : 

'^'-=:1U'  et  "^-fy.  =■  Y'. 
Ex  prio»  'U^JjM^:x  X^ ,  xni  ^addabr  "-^  ^  'i  X,  yt 
iBdcat-  '-■'    ■^"  ■-'/'  "■■        •'    '-''-'   '  '-•'  '    '-•■■'^    '  ■  '^ 

:^  "-  <'  ^  Simili 
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Simili moiTocirt  i^^  =^  jtY'-^My,  quae  dsft^acqi^JH 

tioncs  fiunj^m  ^sjdditafe  AtbamÉ  J.    -    ■  _ 

^  =  ii^  =  :^^.rjr^:^j,.lX  +  Y). 

Subfytntts^  antem  yalorìbas  et  fada  fubflitatìone    i^pé^ 
Uterknm  p  et  ^  répèrftu^  ",'-'".•;    '    "/-   -  : 

De^e  ob 

■^  -    X*^X—-2  e X X  4-  4  D  Jc^ •*■  <J  E  jr*  et  - 
j'Y'  =  ftCjrjr-4-4Dj^H-<JEy  erit 
•   *X'+rYÌ34C>4-'8D^4-yf)-xaEpO>^+3^fJ 
ex  quibus  conìimdis  fit 

.     .     -«  f*  7fr-     Ab  hac  foniiu!a  fubtrahatnr  (bpra  innent» 
l^  quater  fuiiiea,  ac  remanebit 

'  Kbnc  Ttrtoque  maltipìicetnr  per  ^  et  prodibit 

cìiiWjIntcgralft  fponfe  fe  ofl5br.t  itaexpreffuni, .  . 

idcoqne  (pLtrada  radice 

>  4,  7^,'    Chi»  hhik;  fit 
£Ufar  fiMktftì^  baec  aekjnatk): 

quae 
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<^^'  ftm^s-  cftlàdratil  risdrìètftiflr  a4  IfÙ^'  fennìMitì 

jr  jc  X -♦- jr  jf  Y  =  B  (jf  *  H^.j' f)  Hr  C(a»» +;rt 
Jiincque  peruenietur  ad  faanc  aequationem 

.  ^  ^7<    Smnaninii  nnot  Tt  fdpia  c^n^temi  A  iu 
■vi  pofito 

j-zzo  fiat  x  =  k  et  X^K  =  B'^Ckk  +  Dk*Ek!' 

€t  acquario  integrali»  ìndncit  hanc  formam: 

^T»      *    ^'^^^  aliquanto  fiimplicior  eUadit  fi  vtria- 
que  fubtraharpiK  C  :  crit  ^  enim 

<qua9  l^gf^if  coaùenh  cum  Integrali  fupra  ^72.  exhibicó. 

^.78*.  Hic  tkìuÈ  floVattt .  d'i'èntis  fé  ofifert ,  4uih  fi  r  6, 
tum  autem  aequàki^  dììSbr'iYiUyiS'  fra  le  itabekit: 

.1«_ h  ^^-^r..^  -    ■'±:  ^ 


cuins  «rgoMoté^ty^Tcr  pè^  cdnlTàntétn  A  %xpTef|iBiSi  erìt 

(«  ■«■  —  i  Vi*"  ^ 

JHo£  atftétiT'éafìft  lflft|lrallo  non  irir  dfet^rUhioAfi  poteft,  Tt 
pnfito^zro  fiat  ir=L;jt^  i|tiùl  ìMlegraler  poftopfòiii  ipAift- 
Ìnr%kac  cài*  'iriMéfflft»;  «bi^  ià]U£irirà^  agitai  obremt 

alio 
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)  57  (    l?S^ 

alio  modo  Integrationem  dcterminari   conueniec   velati  n 
■pofito  ^^=1^  fiat  :ir=:a/tnm  autem  erit  ifta  conftans 

A  C(c*-»-ftn-»-Pg*fe*(aa'».j6)-HEtf*»*?:«atVAB 

^  — i^r=7b)*^ ' 

cxiftente 

A  =  C  +  Dtf«  +  E«*  et  B  —  C  +  D^^  +  E**. 


Conci  ufio. 

f.  7p.  Qui  procefliim  Analyfeos  hic  vfitatae  com- 
parare voluerit  cum  methodo,  qna  Illuftris  lì.  de  la  Gran- 
ge Tfus  cft  in  Mifcellan.  Tour.  Tom.  IV,  facile  perfpiciet, 
eam  multo  ^cilius  ad  Icopum  defideratum  perducere  at« 
f\XLt  multo  commodins  ad  quosuis  cafus  applicar!  pofle. 
Introduxerat  autem  Vir.  111.  in  calculum  formulam  y-» 
cnius  loco  hic  iìmplici  elemento  dt  fumus  vfi,  ac  dein- 
ceps  quantitatem  T  tanquam  fun^ionem  literarum  p  et  f 
fpedauit,  quae  poiìtio  fatis  difficiles  calculos  poftulauit, 
dum  noftra  methodo  longe  concinnius  easdem  iotegratio- 
aes  inneftigare  licnit.  Quanquam  autem  nullum  eft  da- 
biom,  quin  ifta  Analyfeos  (pecies  infìgne  incrementum 
polliceatur,  tamen  nondum  patet,  quemadmodum  ad  a- 
lias  integrationes  ea  accommodari  queat ,  praeter  hos 
ipfos  cafus,  quos  hic  tradauimui  et  quos  olim  ex  aequa* 
tione  canonica  deriuaueram,  ' 


àaaAcad.  Imp.  *$V,  Tom.  IL  P.  /. 
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DE  REDUCTIONE  FORMULARÙM 

INTEGRALIUM  AD  RECTIF  ICAT10NE1\J 

ELLIPSEOS  ET  HyPERBOLAE.^ 

Aurore 
A.  L  E  XB  L  L. 


Ex  co  tempore  qwo  Illuftris  Newponus  formnlas  dJffc*» 
rentiales,  quarum  integratio  per  quadraturam  tiricnfi 
Tel  hfperbolae  aeqnilaterae  abfoluitirr,'  contempla- 
tQS  ed;  primus  qui  hoc'negotium  Tlteriu^  prO(èquéiìdb^ 
formulai  quoque  différeutiales  ad  reif^itìcationem  EUipfeos  €t 
Hyperbolae  reducifeileSf  exatninai-e  inditQit,  Celebris  erat 
Anglorum  Mathematicus  Colin  Maclaurinr  quippe  qui  vbl 
II  Volumine  foi  Trai^atus  de  doArina  Pluxionum ,  nonnul^ 
la  rpecimina  talium  fdlmulanim  difTerendalium  àttalit* 
Quum  Tero  màxime  fpécialia  eflent,  quae  docaerat  Ma* 
daiirÌB,  IllnftFis  d^ Alembert  operae  pretium  duxit,  hana 
dò^rtnam  vlterius  jierficere»  quod  inHitutum  deinceps  U* 
luftris  quoque  Eulerus  in  quibusdam  <le  hoc  argumentd 
Diflèrtationibus  (Nouor.  Comment.  Tom.  Vili  et  X.)  ita 
profecutus  eli,  Tt  tìx  quidquam  ad  Ipfius  inuenta  addi 
pofle  videatur.  Nec  igitur  ifta,  quae  bac  occafione  prò- 
ponere  conftitui,  lì  refpedus  habeatur  conclufionum  in* 
Tentarum,  prorfus  noua  funt;  quin  potius  omnes  redu- 
^ones  heic  tradendae  in  Diflertatione  lUuftris  Euìeri  Tom. 
X.  Nou.  Comment.  Inferta,  iam  habeantur  expofitae; 
:.  quttm 
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-^"  ì  $9  1  ^-^ 

qnilm  Terò  Mèthbdtà,  qua  ad' has  redndioiles  ' per^ttiftuai 
finn-,  ab  ìHa,  qua  llittftrh  Euierus  yfiis  ed,  prorftì»  ut 
dhrerfa,  et  Yt  ipéro  nonnulla  nott  pforfiìs^^  contenttteiida'A>^ 
satyfeos  fpec^ina  exhibeat,  hec  Geom^trìs^  prorfus*  ìn^ 
fatemi  fóre  coìifido,  fi  ea  qjoae  hoc  dt  argtlinéiitò- mtdi-^ 
taras  inm ,  foceinde  expofvtekol 

f.  ft.  ^pnnula  igitur  difierentialis,  qnam  Ecic  !m-' 
primis  ttàhh  «ohfìdérandam  própoifui',  ifta  eff-  ^^^^J^J^J^ , 

qdàe  re  bètìe  perpenfa-,  oninjho  rum  ilta,  qiiam  Uludris' 
Eukrus  Tom.  X.  Comment.   <;ontemplatus  e^,  c<mgruete' 

inttcoituh    Eioet  etìW  ^mniila  Tlluftriy fi«frfi  dzY^^^ 

làtTós  pàtere  TÌdeatur,  tamen  facile  'cDlligitti|>  eaqdem  ad^ 
noftrara  formalam  redtfci,  fi  ita  (appooatur  expàiki 

oiucn  ppnendq  4  =«',  et  J-  =r  «,  'emerget  noftra  formu- 
Ij^pcf  y.j  «JMÌtipIicata..     Patet  ^itur  nofiram  formulam' 

aeqne  late-  patere  ac  iHani  lUuftris  Eulerij  qaare  quum'^ 
cj^luseo  fadlior  eoadat,  quo  minor  adhtbeatttr  mime-. 
riK  qtfantitaium^  noftrae  fbitnolae  continuo  Tfiim  adhibe-'^ 
bnaut,    Tbi  tirnita-fofinfilae'iftae.pfopofitac  banc  altem»! 

aaiifngere  fléccflb  eli':  </  r  V  «Jt^l,  bis  enim  duabi»  tot*'' 

preflìonibuf,  omncs^  cafur  fbrcfiQlaram  dififeretìttaliom  iri-^' 
fra  contemplandi ,  continentur. 

X  \.    '  I^érfe^aa  etìtfdieràtio  hórnm  catbonif  ipfam 
qnidem  ^  reduiftioncm  formulattìtir -dfflctentiaiiiim  iam*  fiip*'  * 

Ha  ponit, 
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pottit-,   interim  tamen  quum  ad  e.a,  quae  infra  tradentur,. 
nielìus>  intelligenda ,    multum  conducat,  fi  enumerado  ho- 
rum  cafuuni  ob  oculos  ponatur,  eam  heic  (latim  exponer, 
re,  animus  eli.     Primum  itaque  cafus  heic  contemplandi,. 
eo  inter  fé  difFerunt,    quod   in  expreflìonis  denominatore 
occurrat ,  Tel  V  (i  +  «  a*},  Tel  V  (i  —  « 2'),  Tel  V  («  «* ~  i). 
Ex  prima  hypothefi  prò  ratione  figni,  quo  littera  m  affici- 
tur,  fequentes  relìiltant  formulae; 

I  H-i  n  s  2  '  1  -♦-  n  2  s  '  i  -f-  usa 

Secunda   hypothefis,    prò  diuerfo  figno  quantitatis   m  (è- 
quentes  fuppeditat  formulas: 

penique  ex  tertia Hypothefi  hi  fequentes  emergunt  cafus:, 

</ayi^t^«i;  ^«yijni»*^;  dzVii^-', 

fi»»  —  !'  »J58J— 1/  fisa— 1 

Tum  Tero  prò  fingulis  his  formulis,   binae    habentur  po* 
iitiones  n^  m  Tel  »r >  » ,  exceptis  tamen  formulis : 

nam  prò  priori  earum,  necelTario  èft  «r  >>  »  et  prò  fecun- 
da  ni>  tfij  quippe  quum  alioquin  ìmaginaria  in  noftra» 
formulas  inducerentur.  Nam  fi  prò  priori  effe  poflèc 
n  >>  »,  pofita  X  —nzz  quantitate  pofitiua ,  effe  deberec 
nzz'-ii  negatiuum,  idtoque  tanto  magis  mzz—i  Ta* 
lorem  confequeretur  ncgatiuum,  Tnde  neceffiim  eft,  Tt  fi» 
,»ret    V~5J^    imaginarium.     Simili  quoque  ratione  dc- 

monftratùr,  non  fieri  poffe,  Tt  fit  in  expreflione 

^.   4.  .  ^unc  igitur  bine  feqa«ntes  cafus  formula- 
rum  differentialium  emergunt: 

h    dM 
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•4^€  )  tfi  (  ^ 

II.  ^«yL±_-^,  pofito  «<«.  : 

III.  //zV!^-»*,  fine  vUa  reftricaione,  vti  ex  in* 

fra  dicendis  patebit. 

IV.  ^/aVSi^,  fine  rlla  reftri<flionc» 

V.  dzV V=?|;  »  fine  TUa  reftricaioae. 

VI.  <f«yL^|f»  fi  fit  «>«. 

VII.  </2 y  '-zìi,  fi  fit  iw >.». 

VIII.i/5jy^l^^=-',  vbi  neceffario  «>►«. 

IX.  </«yij±-^L£|.,  fine  vlla  limitationc. 

X.  4zy}^=^^,  vbi  neceflàrio  «>i«. 

XI.  i/ay^^rL!,  fi  fit  »>«. 

xn.  </ay™»*rLi,  fi  fit  «>«. 

Formulae  etcnim  prò  quibus  diucrfitas  cafuum  n  ^  m  ni- 
hil  mutare  cenfeiida  eft,    ita  comparatae  fiint,   vt  prò  t- 
troque  horum  cafuum  redu<aio  eodem  modo  fiat;   cum 
centra  vbi  pofitìones  «  >  w  vcì  »  <C  «,  ad  diuerfas  perduce- 
r€  cenfcntur  concliifioties ,    forffiulae  differentiales    ad    re- 
aificatìones  fedionum  conicartim,  diuerfis  piane  rationibu» 
fWàcaiH^r.   /Sie  ex:  caufa,. formulai  dzV*-^^  reduci- 
tur  ad  kedTIificaHonem  Ellipfeos,  fi  fuerit  «>«?^  ad  rèdi-; 
ficationem  vero  Hypcrbolae,    fifit»»^».      At  formulae^ 
-/^y  i.:i-2^^-2inteerale  femperet  omni  cafii,  practer  quan-^ 
titatem  algébraicam^  bìnos  arcus  fcdionum  comcarum,  Hi- 
lipfeos  TDum,  alteram  Hjrperbolaie ,  inuoluit. 

H  3  f  5. 
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§.  $.  QuuQi  igitqr-  mine  rediiAionem  jbrmulae 
differentialis  dzV  j~^  ^d  redificationem  Ellipfcos  et 
Hyperbolae  odenfuri  iimus,'  primiim  quidem  et  ante  omnia 
funaaokim  r  tfidleré'  cGì^ianitt  j  qu^.arcjus  quipiam  harum 
Tab.  I.  Sedionum  ^loni^orpi»-  eq^^^itun  Ponamus  igitur  effe 
P'8*  $•  BLD  fedionem  quandam  CoQicanit  ctims.  axis  eft  BFA, 
foco  exifteAte  in  F ,  tùmque  fi  ad  pnii<SunK  quodpiam  D 
huius  feéliefMS^  ducfltur  fiaear  reda  F^v  eiusqùe  valor  per  v 
indicetur,  valore  aiKg«ili..fif  D  p^p  ^  exp^èifO)  aequatio 
prò  Sezione  Conica  seUtiopeoi  iiarupar  q^atititat^tii  v  et^) 
exprimens,  ita  erìt  .comparata:  v=:-^:^|^^,-iii4igitante 
fcilicet  b  (^mìparametrum  SeAionis  Conicae  et ,  f  ipfius 
excentricitafem.  Ifinc  A  arci»  fèAtopìs..  conicae  B  D,  per  / 
exprimatur^;fa€il#  |»i%rf|)S6Ì»r:  fpr^l  d  x-=  V  (a/;»*  -^v*  rfCp'), 
quare  qaum  fìt:       ,..    - .,  .-    -     ._    .  .   ,  ,  •      -•♦ 

H*fC(>ir  iÌtofcieftc€Spteflio»:|iìf«  ar^B'Seaioiiis  Conicae^  ctt-i 
ilHicIlWléflìmwnl  vfllai[  iti  fixjuftatibuj  faciomu**    GaetermuL 
^l^^erfpicitttr,  prq^  lìfjgjotf^t  p^acfi?nti ,    ft^tim  vakvemi 
fe/pipar^metH  ynitati  pojji  poffe.aequalem.,   ita. yt  mica 
qu^tltas^  qjià  ili]  ilòftrà  f?)rtn'ulà,  /pecies  Sedionis  Conicae . 
^^hiàitui*,  fda  rttnanèat  ex'centricitas.     Et  quidem  fi  fuc- 
tté'^é^^  l'i  Sfeftia  Cònica  èrit  ellipfii,  fin  vero  e  >:X:,  ifta- 
S45i9fr«rìfe:.H)^peffa4)lk^:tiiJi|[iqii»iii  3^0=^1,  iniWabòlamaht- 
bit,  prò  qua  igiiiitrillflb^bittttdr  7 - 

4s 
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Integralibiis  aotem  ivmtjs  fiet: 

'—*  cof.  iCty' "*■«*' V^i -fin.  i(fj  » 
ex  quo  id  coofinnatar,   quod  aliitnde.  quoque  conftat,  ai> 
com  Parabolae  pardin  per  quantitatem  a%ebraicaia>    par* 
olii  edam  per  Logarichmum  exprimL 

^.  6.  X^xxm  id  in  naftrà  disqQifidone  ^aftir>  4t 
formula  dzV]'^^*^  ad  iftam  fòrmulafi)  praefcrìptam - 
i())l(JL±i^i^^:^  reducacof ,  fine  etiam  huk  fikridftltf, 
Toa  cam  quantitate  quapiiaun  algebraica  aeqoalis  fiat;  fàcile 
liqnec  id  negotìnm  perfici»  dnmpio  z  idonea  qìiabdamiHt- 
lùbeatur  fubftitncio.  ]p(à  aatem  rei  nìMura  detlarat,  ido- 
neas  fnbfticudones  prò  z  illas  efle,  quìbus  z  ftatuitur  fine 
direde ,  feu  inuerfe  proportionalis  cuipiam  htf om  .  fi-a(£tt<l- 
nuin: 

Qoare  qaitm  in  ièqnetatibus,  huiusinodi  «^refConum .  dìT- 
ferendalinm  Tfum  adhibere  necefife  .fic»  rt  tp&  m.cònipelf- 
diom  redlgatur,  nunc  ilatim  iUa  difEèrentialia  fequend 
fchenjàte  repraefèntare  licebit:  '^      ..    ^ 

r      ^       ■  ^»*  0  </(I>(f  +  COÌ'.(h)    - 

*^/^^      fin.^     =?= Ìn;4^       :>c 

in.  A 
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-4«  )  <?+J  ^- 

•  f  +  cof.(p"-      (tf+^f.Cp}'"^'     - 

g.+  cof.  (}) d(^{x  -f  gcof.C))) 

^^'  ''•      fiD.Cp     — ""'  {Ur$^  ' 

'^•i  +  tf  cof.  Cp—     (i+gcoCCp)'    '   • 
I  +  g  cof-  <(>_  (  I  -  g- )</(!)  fin,  (p 

^"*  ^*  fin.  (p      -       "- .    fin,Cj)~r(iri-2gcoUCp+g*f 

VITI    ^  V(i+agcor.4>fO  __         </(i)rin.(|)(g+coCCt)) 
vili.  </.       i^^cof.Cp  .    —  (n-gcof.(p)'y(i+2gcol.(|H-g*)' 


IX.  ^. 

X.  d. 


y(i+agcof.(tH-g')  _         <^<I)fin.4)(i+gcor.(|)) 


fin.  .0 ^^i4^co(VCj))  (g-4-cof.(j)) 

iH-gcof.C|) <^fin.(|)(g+cof.-CP) 

''•7c7+»",f.(J>+.-)—  (,+,,,<,;^+,.)ì  ' 

g+cof.Cj)  ^_  ^(|)fin.(|)(i4-gcQf.4>l' 

$.  7.  Quum  in  ruperlorìbus  aliatale  formula  prò 
arcu  feÀionis  couicae,  ad  quanl  ìgitur  réduckur  .iftnd  dif^ 
ferentiale  propófitum ,  quoties  per  folaiti  arcum  £llìpièos 
Tei  Hyperbolae  exprìmì  poteil,  nunc  ettam  e  re  erit)  ?t 
oftendamus,  quomodo  fe  habeaut  fori|iuk(^,  ad  quas  iftud 

diffe- 
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Aflferentiale    ndvckitt 'j  ^pties   fiue.^uoitkJM'^algflbi^ÉMy 

et  arcpi  "Seiàionìs  conicae,  féu  ctiam  qu^titati  alget?r>jiiqae 

et   hink  atcnbas'  SaStionnm  Cpjljcarum-  nex^ìkorJ  Jfadll  -  ^      , 

auteiw  comc*tÌM  affequi  licnit,  quan^ti^epic>jft«|i,^^[g|J)|ai«  *  -'♦ 

Cam,  qu#e  ^eic  jn,  cpplònii  ,t^ì|  ,  :p^am  fore  h<sK^m  gui-. 

tuér ^dtofltrmt    '  ^    ^     •  '  5  .  >--    "    i-^  - .  ;  Viv  — 


-t. 


£ft  enim 

^  />«»(» V(i- 

«X  quo  patct  pròpo^tum.  .... 

('(C  ^."A^'  TÌieoré^ttà-tawtem  fft.j  ita  ffe^abe^: 

j  ( ; "-4- C9f.'<l> )  V  (  i-4-tfcof.  $-f-»»")    1_  V(  V'-f-agepf.lg-HfM  ^!»-4-w/.^^' 

-,  :  -.^t^t^^v  ^ .-  rr^*^: .  ;  ■  •   ■^-   •---■-" 

=  1£ —  ;'.I^l,eo/.<^}»  V'--^;;^jK:4>'V-(i4fea;eg^4)-»-«n, 
hrac  fuintis  integralibus,  collìgìtur  aequ'alìtàs  Theorematc 
pQDp^ta.     Vlterius  procedendo  Theorema  (III.)  ejrit: 

À&a  Asad.  Imp.  Se,  Tom.  U.P,l  I  /<^  <t> 
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I  </^(  I  H-  *^  cof.  (^)  * 

,^,      ,         jA    m.^  '•    V  ,  Iti  II 

-•*-r7=r  '  — ^ — ^ — ^^ — ■ 


V  -.'    '    +-Ì3 


c\  '.^ 


f^=*?- 


V, 
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ttiiOfle  hàbetdr  tXfidBami  '  > 

qbod  feguenti  racìone  démonftratur.. 


-^lJ—  </:  Vii±^4j±2!2  _  bine 

1 »M^/|».<^* 

Porro  habefar 

«òde  Tcricas  ^nóftrjie  propoiitioiiis  òmninp  «il  «unifeUa. 

'  $.  IO.  His  igicar.  pciieiQi0i$,,ickni  ipfuin  negotiuin 
auledi  Ucebjit,  Ybi  quideni.priinurri'dìfpiciendum  ^,  quo* 
modo  diffeifentiale  i  a  V  ^^^  comparatum  èffe  "opor^ct, 
Tt  ad  formìilam  d(^yd±.ii'^±p-  re4ti«ÌiDnem  'armiti 
taf.  Breuitatis  autem  gratia  in  dìffefendali  propoflto ,  lo- 
tb'«imferstdrlìs  V^i  'j^mzìi)  V€l  V (j»«jjf-!-i)  littérànl 
2  adliibcbimns  et  prò  denominatore  V  (i  +  «js 2]  :T«I 
y  (nzz  —'XyMixctai *Z^  lif  ffìmi  nsìccMt,^  quare.  prò  cafa 
pcà^énti  dam  differéndale /&  ^  ad  fonnam  . 


I 
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i^u(n  etl  ^  ià  agkorv  Tt  ^fo  -m;  ìdoàèae .^dtlibeantur 
fubftituciones.  Quare  quum  hi;  :jSenqaiinai»fd  foriiìttM 
propofitàr-dcènrrat  (t^-^-^aoC  0^*'>  facik.  cofllgitur  prò  « 
eiusmo^i*^  adhibendafn  efle' fì-a(3k>oein , -la  cuiu«  denomina^ 
^ore"*ctìanr  acttìrrit  i-=^"p  cof."<t>,  Tndc  Afìfa  ùobTsfup* 
pedicatur»  ftatuendì  fiaè' -     ? 

nam  de  rubdìtutìértef  -      !;  :   '  • 

infra  Tidebimus,  eam'inaDft  ^tRSce4ei|B^ 

quo  fiet  </a=^^^|S^|^\totìa^  Vc4i%^        if«,^ 
formam  a^fpifeàtUr     '  ^^  '  '  '   . 

Patec  igitur  heic  prò  Z  non  aliam  guam  hanc  exprefllo» 

«ètt-1^(k^-'W'2:2f)  raiere»  nam-  '     •"  - 

nuUo. .inqdo.,a4  4fi<im'ft»wiam  "^        -r.      ,,        .  :i    .   . , 

i«d«€i  potèftyifiiod  ìdsm  ^o^ut.val^  ^de  «»  «^«^  «»    Ecìit 
^Uf  .-,••.-      .    ■••        .•!;».:;)    .  ,.r".i  •:.-{;..    '^C 

pQfito  JiiX*  =  ^%  fitte  X  =  ^»  tull»''tct«  ton^qmmiir 
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Ideoqae  fi  fketit,,       .    -,  . 

obtittebimus 

Hincque  net  - 

^.  -■,  4^.^=-x  ^4>ii|*^j|^,     ......       •  ' 

^•■t     .    ... —  *•?  *  ^  ..  (.  V*^.5b»     •»»  ;  .    ,       ' 

tbi  clt 

Si  n  pofitiuum  hafceat  Taiorein ,  neceflurà  <^'Tt  ut  i»>-ir» 
nani  alioquia  valor  ipiìus  e  fieret  imàgmariu»»  ideoqne  it* 

pofito  m  >-  ir,  erit  prò  arcu  H.yperbolico,  quf  eft  càfìm 
li.  §.  4.  allatns.  At  vero.  H  H  h^atina  sfiatar  figao, 
fiu  4  pioni- cafu  leale  et  quidem  <^  i ,  idepgue  difiere»- 
tiale   V  1^1;^**   fcmpcr  et  omni  <afu  per  ^edificationeqa 

mfus.  EiUptìci  <expclmetuf>  vnde  formula  noilra  V.  $.  4* 

'ìiikrta  eihergk.    Céet«r&m  fpoate  intclligitttr  cafii  praefenti 

prò  2*  Dequaquim  y(«««  — j)    adhiberi  j>oflev.  ^uippc 

q«o<l  ficrct.  "      •         .       .' 

Ideoqne  nulla  r^itione  ad  formam 

ti^  fedod  féJfet,  '    ■ 
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f  ift.    Nunc  veto  deouo  ftatuamns  z  :=.  \^!^"^» 
Tndc  obtineWmas   rf  «  =  X  (f'  -  i)  ^.^^^'^f^,^^^ ,   hincque 
vt  difièrcfltìalc  propofitum  ad  formam  d  ^  tUl-^j^'J^^^*^ 
nedncatuf ,  neceflum  eft  wt  fict 

2  =:  UL  yc!-4-»^crf.<iM-^)  et  Z'  —     »t^'».,. 

Heic  autem  patet  pio  étnomìnàtotc   non   adfaiberi  pofi^i!»- 
nìfì  has  binas  founas  : 

2' z=  y(i -««•),  vcl  2'=:y(«««-j), 
fiqnidcm 

I  +  »  «  ^ ■•    ■(^H.ecqfc-^ ; 

noUo  modo  ad  fonnaiti  (T^T^^t^e  reduci  patiatnr.   Hii- 
bebimus,  icaque 

Il  tiiimiiim  poMtuc  »X*=:i,  fine  x=:^,  iwa  ▼<»  'i- 

i^iflìm  erit 

Vto  nameratore  aUtem    2  adhiberi  debct  Tel    i  — »««', 
'▼el  mai  — f,  priori  èaftì  eft 

Vbi.fl  ftatuattir  ^  =  *"  fiet 

fimiliqse  ratione  erit      ^...^      '.  .  / 

vbi  quidem  mifft  llqaet  prò  fuppoiitione  z — «i^i,  adàibendom 
'^  W  ,       e  I  effe 
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^  X  —mgz,  et  TicHfim  adfaibitò  jr«it(>-  x  ,  In  rfìnè 
Tocarì  deberé  mzz  —  i,  ohi  calculum  qitanticatibus  im»> 
giaariis  implicare  Telimus.  Hinc  itaque  f«quentes-bii»6 
odantur  aeqaalitates: 

•*  *^  TÉirr   —    — —    *  V         U-^'écrf.^y — 

In  prion  cafa  eft.ff>>M,  ideoque  e<x,  Tode  arco»  ié- 
Àionis  conicae  erìt  éllipticus ,  nec  heic  poni  poteft  m^  Wf 
qoippe  qnam  conc  eflèc  i—mz*  •<  i— »:(»,  ideoqoe 
ielè  deberec  x  +  a  e  cof.  ^  +  f*  <^  fin.  $%  qnod  fieri  ne»- 
qnit,  ob  cof.<^  +  «^'cof.4^+^>o.  Poftcriori  cafa  cft 
«>>if,  hincr>  I,  et  arcus  hyperbolicm,  uam  fi  ftatuerctor 
fl> »  ,  fieret  mzx-^%  <^u  zz  —  t,  ideoquc  itemm 

!•{•  ze  cof.  4>+  #•  <t  fio- <P » 
qiod  fieri  oeqait.  Prior  igitttr  hcniin  cafìtnm  i»  eft,  qui 
f  4.  No.  VI.  defignatur,  pofterior  vero  is,  qui  ff^  Noi 
XIL  occanrit,  et  hi  quidcm  qiiatuor  cafìis  fiìrmulae  no- 
ftrae  difierentialit  modo  aliati,  il  font,  qaomm  integra^ 
fio  non  difi  Tnicum  arcum  feAionis  conicae  y  fitte  Elliptl-^ 
Ciim>  kn  Hyperboticuai  fttppoair. 

f»  13.     Si  fiibdltationemy 
tBDfiafc  Tettemafty  ob 

iftm  «eqaalitat  fnbfiilef*  fioa  pottfi,  qnk  itf  firaAiOttt,  HI» 


Digitized  by 


Google 


tam  mrnier^tor,  quam  denomiftator,  aid  fecun4unì.cHgnÌ5. 
tati$  gradum  euedu*  fit,  quod  nequaquam  pio  Talorijjn» 
flilAi|tiutJ»m  Z  et  Z  locum  habcie  poteft. 

.    f;  14.     Progre<Hainur   igitiir  naac  a4  fi>ii;naam  ìa 
Theorcinate  noftfQ  (  Jt  )  ogcui^f etttcm  :  ; 

^  -*-  «v.  */  *  (i  -H  »  «  co(,  (p  -»-  «•)  •  "    r. 

^  di^icianms,  qiìo§  vaTores  prò  >  0ibl!Ujtfter.e  opoxt^t^  y^ 
ibrmùia  djSui^i  fid,  fqrìn.^m;  |iapp  ^to^jafit^jn  ,j;?d«cii^ 

HeiQ  orftrq  qutfm  èatiw  pat§at/4leoopa^^t%rcpi-y^e5Ìf  PW 
H  filbftitqwdì,  ^  e4-€i^>0,  qMÌ^.iii..d«i5PW¥»^rc  ^ 
jsar.  p«)ptf$tae  ovurrit  (^  Hr-  cpC  (^J* ,  pqn^in^  priqjuihi^ 

^    V  f»  H-  «  ^  cor.  $  -4-  e*l  '  •  ^ 

,ex  quo  coUigitui  /  :     -      ''  -  -     :       i 

JiiDcqóe  iopficitur;ftffe-;dob©rc;,  ,  '    >  /       ~    > 

r —r?^?.^^  :  ■^:^J^~^  ...  ;      .  .: 

nec  ,        . 

vUo.inodo.  liuit.  expreffipni  ^1J^|L/V<?tìdf  pòfl|itìf  ai^j»^ 
Ics.  Nam  priori  cafu  Ob- «1  pofitiu^m,  .qjraiatitates  ft f  cof. (p 
-f-  a  «  X'  ^  cof.  (p   elidi  non  poflhofc,.  ppilaHofì  vero   cafu 

l^mzz  =  £^^  =  -  t^f^t:  V':,' 
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•*S4I    )  73  (    1^ 


hinc  itaque  concluditur 


mzz-i:=      '■'■"•  ^ 


[e-+-coi.  ($)*  * 

pofito  nimirum  «  X*  zz;  i ,    lìue  X  =:  -^.     Tum  vero  fiet 
■         .  e'+ne  cof.  CjH-  cof.  ^*+  ^  (i+a<rcof.  (J>ff«) 

I  -4-  nZZ '■' ;; ■ ; t->- — — 

--.  (/r  +  COl.Cp)\  ■*"  ((T.rf  CQf.4))* 

pofito  igfcur 

fict  ,  '  . 

tnde  demum  deduci  tur 

Si  prò  «  figntiin  adhibeatur  pofitiuum  et  f»z=^^,  ideo- 
iquc  r  <  I ,  hinc  integratio  formulae  ^  zV  rfjii  praefta- 
bitnr  per  qnantitatem  algebralcam  et  arcum  ellipticum, 
qui  cft  Cafus  IV.  f.  4-  At  fi  *•  ~  ^,  mecefiuiQ  4aft 
tt  ponatur  »»>•'»,  ideoqiic-tf>-  i,  hinc  farnittlae 

^  ^y  "L^Tt  pofito  jw  >  »,  integrale  dabitur  per 
qnantitatem  algebraicam  et  arcupa  Hjpefholicnm  >  qui  Ca- 
fus eft  Vili.  §.4. 

.-f  «5.  Ponamus  deinde  «  ~  X  Sl±i^'^1  ,  Va- 
de  fit  . 

•  4&a  Acad,  ìmp.  Se.  Tom,  11,  P.  /.  I(  ideoqne 
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<^.i    )  74  (    ^?l<- 
ideoque  i^iium  effe  debeat 

Tel  faltem  huic  quanticati  proportionale ,   coUigitur 

^  —  7:f^(p  «  -^    ^ TT^j.-^ -• 

Heic  itaqne  mox  liquet  prò  2  Tel  V  (i  —  «r  «  «),    Td 
y  (mzs—  i)  adhibendum  effe ,  priori  cafu  fit 

1  -^mz  z  —  jT^^ri^-ipp — *-» 

▼bi  fi  ftatuatur  iw  X*  rr  i ,  fict  , 

hincque  Ticiffim 

(e-4-M/.  iP;» 

Pro  denominatore  autem  2',  nane  non  nifi  has  «predio* 
nes  y  (i  -  «  ^  «},  vei  y  (»««-  r)  adhibere  oportet,  eftquc 

(f  +  cof.  ({))•- ^  (i  +  f  cof.  0)» 

(^  +  cof.  (py 

_  ('--17)  (i  +  afcof.04-g')  '   fin.CtyCi-^iff 
"^         [^4-col.cp/-  (T+cof.  4>)*  ' 

ideoque  fi  fit  i=i^,  fcu  «^V?,  crit 

—  ^3 —       (^^MóT^)»""»  ®'  viciflim 
Quare  fiet     . 

rr  '••-**  rf  <p  fin.  <p'  ^ 

hinc  itaqne   Cafiis   formulae    nóftrae   VII  et  XI.  deriuatt- 
fur  $,  4.    Pro  pnori  autem  dz  y(i^^j,  praefcribitur 
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nétm^nyidto<{\it  tf>i,  nam  fi  «<«,  fiereti-w««>i-««a  ' 
hoc  eft  (e^-i)  fin.$'>^-  (^  4- a  e  cof.  (J)  +  «•  ),  fiuc 
**  fin.  (p'  >  1  H-  ft  *  cof.  0  4-  ^*  »  ideoquc  / 

e >  1  +  a  ff  cof.  (p  -+- tf'  cof.  0*, 
^od  eflét  abfotium,  integratio   igitar  formuke  iftius 

perficitur  partim  per  quanticatem  algebraicam ,  •  partim  ar- 
ca HfpcrboUe.  Pro  pofteriori  formula  dzV  jj~»  ^^^^^ 

fnm  cft  Tt  fit  w  <  «,  idcoque  ^  -<  i,  nam  fi  effet  «  >  », 
fieret  quoque  «  «  a  —  i  >  «  2  2  —  i ,  hincque  vti  fupra 

^*  fin.  4)*  >  I  -H  a  «  cof.  (J)  +  «* , 
qtiod    omnino  fieri   nequit,    proinde    integratio    formulae 
hoias    pofterioris,    quantitate  algebraica  et  arca   Elliptico 
abfoluitur. 

%.  \6.  Sicqae  igitur  iam  expediuimus  Cafus  for- 
mnlae  noftrae  IV.  Vili.  VII.  XI ,  quorum  integratio  quan». 
titatem  algebraicam  et  arcum  fiue  Elllpticum  feu  Hyper- . 
bolicum  inuoluit,  ita  vt  nunc  non  remaneant  nifi  quatuor 
cafus  nimirum  A.,  III.  IX.  X ,  quorum  integratio  praeter 
quantitatem  algebraicam,  binos  arcns  Sedlionum  Conica- 
|iim,  Tnum  EUipticnm,  alterum  Hyperbolicum  inuoluit; 
hi  autem  cafus  formulae  propofitae  omnes  et  finguli  fé 
reduci  patiuntur  ad  ifiud  differentiale ,  quod  Theoremate 
noftro  (IV)  occurrit   --^^i^?^—-.     Antequam 

Tero  hanc  redudionem  fufcipiaipus ,  hanc  praeter  rem  e- 
rit,  vt  dificiamus,  quinam  cafus  noftrae  formulae  fé  re- 
duci patiantur  ad  differentialia 

K  A  fio. 


X 
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?£?<-- 


.     g:(^:(e  4.cof.  (t))'    d(ì>(t  +  <»  cftf.  tt^)*^  *  ■ 

fiHT^»  y  (I  +  a  f  coi;  Cp+iT')  ^  •  (,4.a^cof.(|5+-^')'*' 
quae  ùoftris  Theorematibus  (li)  et  (111)  occurrunt. 

'4.  17.     Vto  dilfercntiali  i/«.  J,    ad  iftam  formami 

/ari.  (p'V('-<-»*coJ.^ -<-«') 

reiJtìcendò,  primutn  poni  conuenict 

__  V£(i^l£^^it£!)     vtide  dcducitur 

hincqité  efre  debet  .  ... 

quod  omnìno  procedet,  li  ftatuatur  Z  zr  V  («»if«  —  i),- 
tum  ènim  i5let 


«aa—  I  =: 


wiX*ft  -f.tgcof.d?-!-*'*)— fin.$! 


i»n.  (^* 


,      .j     »»  -^^  »  »  a>f..(tl  -1-  <»^f.  (p* 

pofita  iB'X»:=  I,  fine  Ktz:  -^.    'Deinde \ Yero, fict  ^; 

Z*  ì:::  V  («  «  s  —  i) ,  eft  enim    .. 
a  a  a  —  I  ^  — -^-^      -. : 

Mto^  C'ftatuattir 

i   — -,necnsa  — I —  .,ij«.^^     • 
Hìnc  itaque  coUigitur 

**  II»*—»     "^  JIB.CP    *f(l -*-!>«%»  <P -*-**> 

j  /K ff-4-c<w.è>^ ♦ 

'    Et  qoum  prò  cafu  praefenti,  tam  efle  poflìt  i9>-^>  qiiafflr 

«  <  »> 
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ffy<^0,   confequimiir  liinc  Cafus  noftros  XI.  et^SSl. /jprì- * 
or  Icilicet  locum  habet,  fi  fuerit  «  <f  ;?  v  póSSen^  fi 

ftatuatur  fn  ^  n.  Quum  yerq  fupra  ipu<l^ei:iffi:fls  formu- 
hm  noftram  ^U.  ad/lorum  àrcujrn  Hy^erbolk^^  reduci , 
Dune  omnino  ;e  re  effèt,  yt  ofieiKietetur  rediidlioiicm  mo- 
da inuenjtam^    cqqi  alla  qu^e  §•  ^»a.  c^latft^efl:,  iplan^  e<5mr^ 

mmpatijuryi  hoc  C3^w}fip  ;  «e^^  oi»iw^:ì 

rediw5i9nisf^  ad  fiqem  pejMii^er^  fiolp«  toS§H«  .  .  J:  -\:ì  muy 

§.  i8.      Altera  fubftitntio  prò  praefenti  cafìi,    illa 
eft,  q«a  ftatllit||r.^'9:s5?v^^iSV:Vildr.«Qlligitur  .} 


qoamobrem  fict  -^  _i..  j  .;  ,-.--..  x^ 


Hcic  Tcro  flatim  liqoet  prò  2^' ,  noft  ttid  ift^  JTcwnam 

V  {i  -^nzz)  adhiberi  pofTé,   quippe  ffroq^tH^  ffj^ 

ligetur:  ^       .     ,     .  .    ,  ^       \  r 

I  -t-t»  «^-_-,— -^^^j-^^j ^ é*fi^W^ — 

fi  fùeric  »  X*  =:  ^.  ^   Pro;  nlimMAare^jautem  Z,  adhiberi 

poteft  y  (w  z  «  ^r  i),  eritqne  ^ 

tndc  fi  ponatur  _     . 

5iz:(^.Ti)Afeue'=^,,  fict:        ...  . 

y  —  -i/  "»  (<»/»^"+'*) 

"    ■■  =  K  a  ideoque 
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'»'¥.%    )  78  (     ^* 


ideoque  erit 


^    Z'  I  -^  It  S  2 


"~"                 ^         Il  •  Jin.  $»  V  { I  -t-  «  *  coj.^ 
—        V(tnHh»t)     J  (N (»-t-eoÀ<|>)» 


T^' 


Cafas  igitur  noftri  dìfierentialis  II.  et  IV.  bine  deriuan- 
tur ,  prò  priori  eft  «r  >•  « ,  vt  e^  valorem  fortiatur  realem, 
fitque  e  ^  ly  ideoque  prò  integratione  arcum  hyperboli- 
cum  adhibere  neceflè  eft,  prò  pofteriori  autem  eft  ^<Ci) 
ideoque  arcus  Ellipticus  in  Yfum  Tocandus. 

$.  ip.    Vlterius  procedeódo  fòrmula 

d<^[i  -f-gcof.4>)*  , 

(i  -i-  a  f  cof.  <})  -h  *T 
ad  fortnam  difiTerentialis  propofiti  reducetur,  ponendo 

JhkK;  enim  fit 

'  ^    _^ X</ C|) (i  4- g cof. 4>)  \e  +  cof. Ct>) 

(i  +  a  sconci) +  tf*)' 

tnmque  colligicur 

Si  itaque  ftatuatur  ZzzlV  [i  —mzz)^  confequemur 

I        mzz _____^__ 

—        ^1 -f-<>f'»f.$)* 

polito  JwX'zi^',  tum  Tero  erit 

1  -H 
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^%^    )  7P  (    1*^ 
1  +  2  ^  cof.  04-^»—  «JL*  fin.  (b* 
I  -+-  2  <-  col.  (p-\-e* 

»  -  ¥  =  o  »  fiue  tf*  =:  J.     Hinc  igitur  erit 


(i  +  a  tf  cof.  (p  +  *T 
-_       <^  ^  ('  -f-  ^  cof.  0)* 

y  «  (i  H- 2  f  cof.  Cp -f  <?*)' 
ìDde  cafus  noflri  difierentialis  VI.  et  VII.  deriuantur,  dum 
prò  priori  eft  «>>  w,  ideoqiic  e<J  i,  quod  vaiet  prò  arca 
Mpttco,  prò  pofteriori  autera  eft  nt^n,  hincque  tf-c^x, 
qood  indicat  arcum  Hyperboliciim. 

§.  2o.  Ddnde  diffèrentìale  propofitum,  ad  formala 
4^  <|>  (i  H-  g  cof.  4))* 

(i^k  e  cof  (!>+*')' 
^qtie  reducecnr,  ponendo 

X  </  (p  fin,  (p  (i  +  g  cof.  0) 
d  X  ^:z  —  — -  i      > 

(i  +  a^cof  (f)  +  *«)' 

hÌBC  facile  perfpkitnr  eflfe  debere 

*7   MT-»-gc«>f,0)  -I    y^  H'fin.O 

ex  qno  patefcit,  tatui  dobcre  Z' =.y {i  —  n ìì z\  £ec  au* 
tem  tnm 
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':^ ti  —  è^)fiyt.^^     

fi  fueritwVzzi.     Tumque^hàWbiftìitó^2=zy(w 
ita  vt  fit  ^        ' 

•    W  «  JZ  ^;;^  I  — ^  —  -: "^ 

.,..,   ■  ,(^  vf-  <i)^(l  -^  a  g.cof.4>  -i-  g*  cof.  (p*) 

«i---=h  «  IP  cof- <?>  +  ^* •    -' 

Tbi  fi  ponatur  !  '.  ^  •    -        '    . 

"^«c-fièt      ■'     "    -       .•....::  ..^.^,^.^.,. cor. ^)*-    •■   .K.  . 

^  ^^  z ^  y  -.  — -^- —   i 

*/Ì"(ì-H->^cof.4))'  , 

«cr  hanc  igitur  reduAionem,^«molaruw.iuiftwiim  Nr^^ 
V  et  Vili. %  4.  bccirfrcotiùpj.  ipte^i^  perfiatur,  vbi 
quidcm  prò  priori  e,r«rp>  i^q^^M m zh  occmnunuil^ 

erit  Tero  tum   Ì<i',   ìdèóqUcTiiàegratioreaifican^^^^^ 
!    US  pTliptici  inuoluet.-  -Qutdfi-^èro  *4bé«ur  .«.t^^A  , 
pra^kur  Vt  fit  «:>>^  ,  quia  finqiim. .  fi^r«.  imagma- 
?Lm?e^iftente  autem  .  reatt,  efo  >ìy'vude   integatio 

itiL^    HI  di 

§.  ax. 


tt    -   i 
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$.  s-t.    lam-  deniqiie  fi^iffereiDfcÌ£d&  i/«i|  ad  iftam 
formam: 

leducendum  ut,  adhìbeatur  prisium  (abftitatw 

Tom  Tero  patet  eflé  debere, 

2 —  uL^i:t£^è^  et  2*^=  ,j./vf'-^«^«».^**>»»)   . 

hiDcqae  prò  Z'  nofl  iriii  liaec  formula  V  (i  ^  nzz)  aà- 
ìàben  pot«ft ,  eritque 

fi  ponatnr  ff  X*=  I.     Pro  Z  autem  jidhifaendo 
y  (i  4^  «r  «  «),  cotìftqnlmiif 

___  f*  -4-  a  ^  coCCf)  +  cof.  (})*4-  -  fin.  ((>• 
t±mzz^  (^^cor.4>)« '^-''^ 

<'-*^^'  (f4-cof.cp;«  '*■ 

UnofM»  fi  po|u^r  -  '  '* 

Tnde  concladitnt  .'  > 

Per  hanc  :ig^«r  «édndionom  GAfus.Fcatmltljièr  noftniK^L  a^ 


fealis',  fiue  »  maior;  fetf  minor  quam  »  fupponatur. 
JÈaAcai,Imp,Sc.Tom,lkV.L  h  §.  aa. 
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f  S2.    Alteram  redadionem ,  4ifibreatialis   ^«.  |, 
ad  jfbrmam 

praebet  fubftitatio,  qna  ponitac 


«  =  '-^^^S'^^^^^»   'n^  fi* 


tumqne  eflè  debet 

qaamobrem    prò    2'  adhibcre    «ìonucnict    V  (»  «  «  —  iK 
erìcque 

fi  pottatur  nX*=z  i\  tuoi  T«ro  erit  ^o  2, 

=:    ^t    -1-2.)    (.-t-»feof.(l)-»-g»enf.»t^ 

1  ±m  z  z  ='^^±^^,  proindc'fict"'" 

et  hac  redndUdne   iam  Cafes  IX.  et  X.  ooflrae  ibnniiho 
dt^erearialù:  abfbhmiitnr,    "nhì  qnidem  prò  priori 

.        «ss— t- 

fiuUa  praefcrJbitttr  coìiditiò,  qnta  t  femper  fiet  reale,  prò 
pofterìorì   atttem   icu    d xV'—^^  neceflario   dfc  debet 


Digitized  by  VjOOQIC 


•4<§"  )  S3  (    S»*' 

t^fH,  quam  alic»qaiii  ^  Talorem  (brtiretnr  imaginànuìn.' 
Qoattior  proinde  CaTos  noftrae  formulai^  difièr^tialii» ,  quo» 
min  integratio  praeter  quantitatem  algebraicam ,  binoi  ar« 
cns  Toum  Éllipticum-,  alteruiD  Hypcrboiicum  ionolait,  iAi 
fequente»  funt,  1.  III.  IX.  X. 

$.  23.  Nnnc  quòque  opetae  pretium  erit,  Tt  dif- 
piciamus  quomodo  reduftiones,  iftae  quae  prò  eodem  cafa 
dnplices  occorrunc,  ìocer  le  conciliatt  qseasc.  Et  prì- 
mnm  quidem  fi  propofita  fuerìt  formula  d  zV 7^~~ 
p(^to  !»>-  »,  in  $.  XI.  inaeninius  efle  : 

pofito 

«  =  ^.  .j^ì:^ ,  ex  f  1 8.  Tcro  conftat  effe: 

pofito 

«  =:  ji..  l^M',  prò  Ttroque  cafu  exiftentef^Vj^. 
Hiac  itaqne  conctodituf*  efle  debcre  ^♦^a^ip-^^  * 

iam  Tcro  per  Theorema  (li.)  colligitnr 
ónamobrem  efle  debebit 

—   (»-*-etf.<iA  y  (  t  «f-  »*  «/.><>-»•  «*) 

Gttiat  propofitioBìi  demonftratio  fequenta  ratipoe  tàonut* 
tnr:  quia 

VI»*   f*-«<^,(|   —    »?•*       J».*  .... 

L  A  colligi^ 
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•4tS   )  s*(  §«*' 

hincque  '  '    , 

'j?iu^y«*—  1)'  —  t>».*atr.>»'        . 

eK  quo  dedacitur 
fitte       ■ 

{af.^>hj^  . — 'i±*l«l&>±*!   et 
fT^fiS^C^.   —       .  .«/<».♦»      ,  .       ..  ' 

ctf.<P-«-g     V(i.f«<>eBf.<ti-he*) 

Ticiffim  antcni'  crit 

Ficfe  proiedo 

cnins  diflèrentiale  erit 

—   «V^       (t+eW-*)*      ^^«H'        (,4.,«if.+)«      » 

tt  Ticiffim 

r  fin.  \t/  i^^  rr  Y  ('  +  *•'  cof.  ^  +  f*): 
Egregium  igitur   hinc  coUigttur  Theorema  Geometrìaiin  « 
quod  nimiram  fi  in  Jl^pcfrbola  conftitpantur  ad  foi^nin  'bi- 
ni angttli  4>  et  a}/  ita  comparati,  Tt  fit 

tom.  ifimimam   blÉorom   arcuntn  Hyi>etbélae  If2$   tiq*àlis^ 
lelpondentiuin ,  aeqaalem  effe  qnantiuti  ^ebraicae 


•CI» 
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#  (e  +  con  <^)  {e  +  cof.  \j/) 

(*  +  cof.  4))  (^  H-^f.  vi/)    ,    ^ 

= rrr^ ^^ -|-    ^* 

(#•  — i)'fiiiv<t>fin.  >|/ 

f.  S4.  Porro  fi  redudiones  formalae  /t  Yl^^ 

^.  SI.  et  AC.  tcadit9s^  ilice  fé  coropaMmot ,  conièquiinnr 
lu8  aeqaationcs  :  «n 

y  ^i  —  é*^    J'^^  r  —        *^^«^•t        et 

^\-^y(i+a*cof.(jH^)            </>i/ri+fCof.\|/)* 
'^     (i4->cof.ò)''     ^ "■ 5 

ideoqne  lieic  demonftrari  debet,  eflè 

«xiilente 

frVjj^r;'     Qwm  igitur  fit 


|4eoque 

L  3  qnare 
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■^.1  )  B^  i  h%^ 

qitare  fieri  oportet 

Sonito  atitem  diffcrentiali  fradionis  -      . 
oabebimus 

—  7n7?:;f?5^;p:p^  et  yidffim 

hoc  eft 

id  quod  fcqnenti  ratiocinio  confirmatur,  ob 

miic 

Ob  fin. 4)  fi„.vt,  y(i-e.)  ~  (^  +  coC<I))  (*H-coCv|/)  ee 

Wnc 
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Hinc  elegans  quoque  iftod  Theorema  comprobacnr ,  quod 
fi  ad  fbcnm  Ellipfeos,  a  Tertice  eius»  coaftituantur  bini 
•aguli  4^  et  xf/  ita  comparati,   Tt  ut 

fin.  0  fin.  \(/  V  (i  —  e*)  =:  (e  +  cof.  0)  (*  +  cof. \|/), 
tnm  fumnam  binornm  arcnum  Eliipticorum  bis  augolis 
leipoodentinfn ,  effe  aequalem  qnan  tirati  algebraicae: 

f  «5.  Deinde  fi  coafcramn»  inter  iè  redadione» 
fimnslae  VL  éìxV\^^,  pofito  n^m^  H*  la.  ot  19. 
inftitiiCas,  has  obtìnebimuft  aeqaatione«: 

.  .       (i.f#cof.M/)' 

(i.4-*^cof.vH-^)* 
poitto  f  =  V^,  ynàt  per  Theorema  (IH.)  coUigetor: 

demonftratio  autem  huioi  propofitionis  §.  praecedend  iam 
cft  aliata,  quia  aequalitas 

«maino  congmit  cum  Illa: 

Demqoe  lediiéUuofes  formnlae  XU.  rf  «  V^liffr»  P^^<> 
«>«,  tt.  I*.  et  17.  ioftituta»,  inter  iè  conférendo,  col- 


Digitized  by 


Google 


Ijgimus: 

ca^  quo  per  Theorchia  (IL)  conficitur: 

—    C  -4-  t(t'^cof.\lf)(e^eof.(S) 

otlns  prepoiitioais  demonfirjMio  lam  f  23.  ed  aliata. 

$  2(f.  Porro  fi  Tkerius  procedendo,  redudiones 
iformulae  IV.  $$.  14.  et  x8.  iuftitutae,  inter  (e  conferan« 
tur  9  has  obtinebimus  ae^juatioiies 

d<tt.  fin,  (t^^        _         —  d\Kg-4-co/.4>)«  , 

ynde  per  Theoremata  (1.)  «  (II.)  concludetur: 

quae  cxprefGo  algcbraica  ob 

in  h^nc  abit: 

et  denuo  ob  >         - 

in  banc 

'    ■      -'     .    «aio» 
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étdm  qìiamìtztìi  fada  enoludone,  iftam  demnm  confequi- 
imir  cxprdfionctn  :- 

quajti  iam  fupra  §.  2+,  cum  iftis  ibrmulis  intcgralibus 
congrucre  inuenimus.  Vlierias  fi  redudiones  prò  formu- 
la Vili.  §§.  14.  et  20  allatae,  inter  fc  conferaotur,  hae 
prodìbunt  aequacianes: 

/J(pAir.$«. ■! 

(« ■♦•  w»/. #  V  («  -*-  «  ec?f.  4» ^ e?) 


'    .     ^  </  vf/  (i -h  f  cof,  vt/)* 

(lH-2  tfCOf.\H-f»)' 


vnde  per  Theoremata  noftra  (I.)  et  (III.)  colligitur: 

—  ^  ^^     (i-Pe<o/i'0>  (*-Ha^.<P) 

hioc  qiram  ik  p«r  §.  «3, 

e  /fa.  4»  —    t-t-feBf,^   ij 

•  V(i-t-««c(»j.\|/-H<«)    ""*    e-^e^.(f 

e-^-e9A^^'  .-i'  V(» -»»«<■  tof:(t> -».»«> 

qaantitas  ifta  algebraica  in  haoc  abibit:  j 

le-heof.9)  V(tH-«»cqf.(|) -»-<*) 

coins  quantitatis  aequalìtas  cum  integralibnt  iflisjjam  fu* 
pra  f.  23.  eft  demooftrata* 

■*        '.  •     •  ■'  -  j 

MhAfad,Imp.Sf.Tom*U,P.l  M  .f  «7* 
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f  117.  Nunc  quoque  conjparationcm  inftitucndo^ 
rcduiSionuni  prò  formula  VII.  §§.  15.  et  19.  inftituta- 
rum,  ad  has  percingemus  aequationes: 

d0/m>0* 

ie 


r^r/ 


»  » 


(  I  -f-  a  tf  cof.  vH-  e*)' 

qnarum  expreflìonum  aequalitas  modo  a  nobis  eft  demon* 
(Irata.  Tum  vero  demum,  inftituta  contparatìone  redudio- 
num  prò  formula  XI.  dzV  *^*^,' ,  cafu  w  <  »,  §§.  15. 
et  17.  inftìtutarum,   has  obtinebimus  aequationes: 


#•—«•' j?»r*»v( i-4-'»«<>A 4»+*^  ' 

qnod  cum  veritate  confendre,  iam  in.$.  modo  antecedenti 
eft  demonftratum. 

f  28.     Hinc  igitur  iam  facile  perfpicitnr,  qitomo-. 
do    iÌDguU    cafus    noftrae    formulae    difièrèatialis  cxpediri 
queant,  quicunque  yalores  litteris  m  et  n  tribuantur,  nifi 
quaepiam  harum  qaantitatum  vel  euaoefcat,  Tel  in  infini- 
tnm    ^>eat;    quibus    cafibus  euenit ,    Tt  integrale  Tel^  per  ^ 
re^ificationem  parabolae>    vel  quadratoram  circuii  exprl-^ 
roatur,  vel  denique  algebraicum  confeqnàtur  Talorem.    Ne 
igitur  quidquam  in  hac  noUra  disquifitione  deficere  videa- 
tur ,    iam  etiam  expendamiis  ,.  quomodo  integralia  taliusi , 
formulamm  ex  nofttis   quoque-  praeceptis.  dei iuari  queant» 
Cafns  igitur  vbi  prìmum  vel  m  Tel  n  euanefcere  iiippo-  * 

nicur» 
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nitur,  iunt  hi  Teqneotes: 

d  zV  {i^mzz)'f  dzV  {i  —m%z)\ 
'dzy.(mzz—i)\  pofito  »  =  o; 

$i  prima  hamm  fbrmularum  cooferatur  cum  illis ,  qnas 
contemplati  fumus,  vi4ebimus  effe  «=:  i)  ideoque  fiet 

I         ^0 

Secunda  h^nim  formularum  nimirum  dzV (i  —mzx)^ 
expeditar  ope  formulae  \VL  $.  2x.  vbi  \z=.o^  tum  enim 
fiet:  ^ 

rV»  =  y(«-H«)  =  ym^t  4=:^  =  ^. 
quait  erit 

=:  A.  <f  C|>.  cof.  4>*  =  ^  rf(j>.  cof.  ^*  y  pofito 

Deinde  formula  </aV(««a— i)  reducitur  ad  cafus  no- 
ftrof  IV.  et  Vili.  §.14.  pofito  f  ~  i ,  eritque 

''*^^***'"'^-yi»(i+cof.<|)7:ya(i+cof.(J)) 
_      <f<|).fin.;(|)* 

~  fty«.cof.i(|y  ' 

qnod  omnino  ritc  fé  habet,  pofito  g  =  yw(.!l.'coy.j>)' 

f  2p.    Vlteriiit  procedendo,    pra  cafibus   \bi    m 
Aatnitnr  =0,   differcntiale  y^,;}.*^^^   reducitur  ad  Cafus 

M  ft  no> 
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•^i    ì  9^  {    V4^ 

noftros  I.  vel  IH,  ftatuendo  ez^t,  tum  vero  fit 

y  (i  +  » z  z }  —  y  a »(H- cof.  (J))  "^  a  V  ».  cpf.  ^ (p* 

z  —        ^'"-^.^   •=.  —  Tane, 1 0. 

Tum  differcntiale  ^^,t'nzz)  P**^  forraulas  V.  et  VX  ex- 
peditur,  pofito  e  =  Oy  (yid.  f  ir.  Tel  ia.)'eritque 

V(.— naa) HI  V  «     *^  "^^  » 

prónti  ponatur  z  vel  iz:-^^  vel  z=i'-f^.  Denique  dif- 
fercntiale -rr-^-5 — r  Pcr  Formulds  noftras  IX.  et  X.  ex* 
peditur  §.  sa,  vbi  f  zr  i ,  eritque 

</g I       d(p   _         d<P 

y(^«« - 1)  —  y «  •  y a { I +€of.<t>) ""  a y«. còì!T$» 

pofito 

_  y  a      .__ I 

*  —  y»(n-  cof.  cp) — y  ».  cof.  i  <}>  • 

^.  30.  Formulae  faucusque  confideratae  facile  ex- 
pediuntur,  maius  autem  aegotium  fàcefcunt,  iilae,  prò  qui- 
bus  flatyitur  fiye  m,  feu  »  infinito  aequale,  quae  feqttèO** 
tes  funt: 

^^y{i'hmzz)y^-^V{i'-mzz)', 

^  y  («  J!5  «  —  I  )  pòfito  «  =:  00. 

»dz .  xdz  ,  ed»  «/\/7f/%    m>  —  *^-. 

^     V(,-Hnisa)    »      V(i~n2s}    »     v^ "«*>->)  »    P01"0   m  —  OO. 

Si  primum  horum  differentlalium  ad  Formam  IX.  §.  a  a. 
reducere  veUenius,  cQofequeremur  r:^:i»  tom'iTUO  «fl^ 
debere  t: 


qtiod 
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qnod  fuppofirioncm  dac  iafongruanu  '  Locò  Igitnr  anguli 
0,  introducaraus  in  calculum  angulum  \|/  ita  compwatunjL 
nfit:  ,      . 

»H-»a>/.<D  —  V(t-t-«»eof.a.-4-<i»  )         »-  - 

Hiac  difFerentìando  coil^itur:  '        /' 

▼ndc  multiplicando  per 


ptoducitur, 

,  <i (>(»-♦-» "a»f.a>)«    _d^f,^tfC9'f.<t>)yf,^;»to;.<|r-4:.g«) 

dpw^e  fitóa«  mtririplicatiohfe  pei*        " 

.  /i«.  <t e-j-cof.yjf  .        •  '^. 

concluditur         

proinde  erit  '  '      :• 

15 y  (r-i- « ««)  =  -ji^,  y;4  (iH-cof.vP),  vbi 

y \  V(  «->'«*«»/■'?-+•»«) X(i-H»«>/.»|/) i-»-fC9f.v{»     .  ^    . . 

*  —  '^  e-t-cqT.q)  — V(i-e»)/i«uvl/  —  yST/ST-T  »    **"    - 

x~^  et  y(i-«*)=y,-:^=y5-,  pofito  «  =  00. 

§i  31.  Secundum  hocum  dkFerentiattum  ad  Fóit- 
mam  IIL  $.  21.  reducerecur  quidem/Jàeretque  ezzL, 
Terum  fubftitutio  :  l; 

incongrua    euadit ,    quaproptejr    ìam  ^nguliMi  \j/  ia.catcìir 
lam  introducamus  ita  comparatum,  .Tt  fit      .  i  . 
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ucc  nott 

Tnde  différentiaado  eruitur: 

'  ^(p(i+gcof.(l))_      ^vt/fin.\t/(g-<-con\i/) 

tumqùe  muldplicandò  per  / 

obtinebimus  :  .  , 

</4)(i+gcoC(|))» ^  i/v)/.fiii.\[>'        '. 

(,+coi.(t>)-y(.  +  »«of.<J)+.V--  j^^^^^^f^^.^jj; 

Quare  fiet 

^         :     ,  (  a  +  a  cof.  \|/)' 

—     <^  M^  fin»  ^*  _     </  vjy  fin.  ;  \|y* 

po6«) 

«  r=:    ^-^A  —    .      Xfi-4-»«>/.<P) 

At  prò  cafu  pracfentì  eft,  Xzz:^ety(e*--i)  =  y2., 
Wdc  ;7^  -=  ;^ ,  Tiidc  ci-it       * 

_        '  Jt  -f  cof.  xj/  cof.  •  \|/ 

V  a  «  (  1  ^  cof.  >4/)  ~~    y  «     »• 

et  fada  hac  fubftitutione,  formulas  dìfFerentiales  perfede 
congruére  facile  pétfpicietttr.  Denique  ^  y  (iw  «  «  —  i  ) 
ad  fòrmuias  IV.  tei  XI.  leducitur  per  $.  i+.  et  15.  po- 

fito 
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(ito  ^  :=  o,  toinque .  fiet  : 

|.  3*.  Nunc  fi  diffcrcntiale  y^.^^^^y  ad  formu- 
lam IL  $.  Il,  rcducerc  tellemus,  ponendum  effét^zzz:^—^^, 
exifteote  ezzzi  et  fli  infinito,  quae  fubflitutio  incongrua 
eft,  haic  autem  incommodo  medela  adfertur,  (latueado 

Tode  fit 

et  multiplicando  per 

fin,  (p  i-*-*ó5riijr  » 

qiMre  fit 

— fd4>(»-i-«^a>)«'  .     ,  / 

Eft  TeA)  e*— 1  1=  5^:^^=  ^,  ob:i|=fdy  bine  €rìt 
•  (f— x)=:»,   ideoque  ob  e  m  , 

1^  \|/  coC  i  vp 
=  -   a  «fin.  ivi.*    '^''^'' 

hiQC  ob  irzri,  i8  :=!  ^, .  co(.  i  v(/.  Detndc  fi  propofitnm 
fiierit  differendale  v^.ll,»»)  »  ^"«x*  f«b  Formula  nofira  V. 
coiDprehenditur  y.  idem  occunit  incongmiHD  ^>  quo4  fiippo- 

fitio 
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fitio  a  n  ^ .  ^^g^l-^, ,  fubfiftere  neqneat,  pofitìó  aOtcm' 

fit  dijBferentiando;  ,     ,,.,  /;      ^^    ; 

^ Vj    .d<p(e  4-.cof.  j).) .  _,  ^  4  4^,fiii.  \|^  (  1 H:  g  cgC^») .  ; 

et  nttrftipKcanda  per 

nec  non  '  '  \  .    .     . 

zdx «      dtpVC  t-f- «»«(/: <P.-4-<*) 

Vd.— ne»}  —  "m  •    ■       ti-^fC<^<^ 

At  cft  i-f«=z,j^»-  bine  «{^i^^j^^ij.^  etcafu  m 
infiniti,  fit  w(i  —  *')m»f  iieoqtt©'  .  _  .,.; 

zdz  -    V\|y(i4-cQf,v^jL*  .^    ,^  ,.-    •   \ 

=  — ^.cof.iv^  ob  tf^zr  I,.  èxKtctttJCR  '         .    '■  .' 

Catteram  binaehde  fcdnd^ioneaiam'qaeqiie  dire<fie  ex  §.  i8. 
et  ip.  defilaci  pofliuit.  Deoique  difiercntìale  7^^—:,-,  reduci* 
tu£  ad  formulant  aoftnni  XL    $«  22,   ponendo   ^  =  0,  ^ 

erit- 
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«ritqne  -jJ^  =  „-|^,  polito  z:=z^^,tK  fubftitutio. 
ne  fà&àf  horum  dififerentialiuni  aequalitas  mox  innotefcet. 

$.  33><  "Dum   fupra  ft   23.    24,   onendimus   cSk 
prò  Hfperbola: 

P  _1_       e  (»-»-co/.^)  (fH-c«)/.\(;) 

pofito 

^   "^   l*         *^  i+eMi.4) —     /m.>|/      » 

et  prò  ellipfì: 

pofito 

Talorem  conftantis  C  nondum  dcfinìuimus ,  quare  reftat , 
Tt  id  hic  expedìamus.  Definietur  autem  ille  valor  com* 
modiffime  ex  fuppofitione  (|)  =  vj^ ,  tum  fcilicet  erit  prò 
priori  cafu  eV  (e*.—  i  )  fin.  Cj)*  =: ( i  -h ^  cof.  (J))' ,  ideoquo 
fy(f'-  i)=r  I  -i-.2.f  cof.04-^cofr(J>*(^-i-y(e»-i)), 
Tnde  deducitur: 

coi.  4J  -t-  T^r^^  —  -^        r(7qFyr*«-i.i3J   .•  » 

haec  autem  formula  aliquanto  fit  coaclqma^,  fi  loco  ^  m. 
computum  iotroducatur  fiit>>  =  i  t  tum  enim  •  erit  : 

cof.  (p»  (  I  -i-  cof.  X  )  -h  a  fin.  X  cof.  (!>=:  cof  X — fin.  X' 
et  proinde 
cof.(|)'4-atang.SXcoC(|5p2&2^^',  ob  -^^^^taiig.^X,* 

hincque  cof  0' -i-fitàng.  i Vcof; ^ ^'^^Ì$i^'  » 
i^  ii^<7</.  Zrn^.  Se,  Tom.  U,  P,l  N  qmvar 
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qùàmbbrem  obtioebìmua  j 

hlncque  fit: 

/^/H   .  t\       cof. XV a 

qaae  aequatio  femper  fubfiftere  potéft^,  fiquideiti  quàdratmn 
denotninatoris  cof.  ì  X*  excedat  quadratum  Qttttìeisicéth^ 
i  cof.  X*  —  y  a.  fin.  J  X  cof.  X  -^  un.  ^  X* ,  cft  Tcro  còf.  ^  X» 
-- fin.  i  X*  =:  cof.  Xy  Tnde  èfle  debet 

cof.  X  >  S  cof.  X*  -  y  a.  fin.  ;  X  cof.  X ,  fiuc 

H-  y  a .  fin.  i  ^  >  i  ttìf.  X , 
^e  quo  mtUmn.^ft  dubinm,  quìa  im.  X  ideoque  tanto  m»*. 
gif  fin..(^>  fitinper  poni  pqteft  pofitiuus.     Si  igitnr  accni 
Uffefboìat,  angulo  iam  quaefito  (f>  isó^ndea&^  iadigitetii^ 
per  n ,  fict 

sdeoque         [ 

C  =2  à  ir  -4*  stri.  Ti^csS^"'      " 

^i  ej^^r^flib  s^mm  ob 

COI.  q;      -—j--^  -  -___  __ \--__^=2=a 

—      y(i+«?f.xT"^  » 
in  ffiqnentem  libit     ^  .^ 

,  ;^..(H^x<Ìx)tj'^^. 
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fito  p^p^t'v^n  c^u  fi  .^atuatur  /=:fiD.,X,  :pi|or/qs  ad  «siit* 
dem  pe)rueqte«ìqs^  ^e^!^atip;9ein , .  foée  .ififniti^  T.^ljQr  ^pKP 
cof.  <))  derìuatur. 

§.  34.     Quia  pro'Ellìpfi  fappofuinitis 

«,-+-<»r3       — fj^y    *     é-hcoj,^'-'  J«..<p         .  ' 

bine  dinid^odo  per  >, 

qoare  fiet 
tamque 

ex  bis  Yero  formulis  qi^uinc;leg4lisaIiqiia.jConfti;pAio  elici 
oeqi^at,  negotiam  alio  ^odo  tentàbittius. .  Sit  vigitur  ^  C  «f ^' J' 
03  efifpfis  -cttius  aiLÌ$  «ft  AB  et  focus  in'^,  tutaque  *  * 
-dd&ao  coac4piàntiir  reftae  FC,  Pt)  èa  ratìbne , '  vt 'cnm 
*F  cotìftituant  angulos  A  F  C=  (J)  et  A  ED  =  xj/ ,  ita 
-«omparàtos,  vtfit-6!iite^Jr=f^^,.et  fcAae  CE,' 
'BE-noranales  ad'Elfipfih  in  pnriìftis  C  et 'D  ;  eritque  ex 
nota  pToprictate  fiéftipnum  Co'nicarum  ÌFC:ìFE=:FD:FG 
In  data  rationc  r=  x  :>..  In  triangulo  Igitnr  F  CE,  'habe- 
•bimns  C  E  z=  «r  V  (i  -H  a  g  coC'^-^  e*)  ,  .linea  fcilicet  F  C 
;per  v  ^ndigitata,  guare'fi  "ahgùlus  CìEF  per  9  cxprima- 
^r,  crit  fin.  $  =:  y.i^^fj^;y  binp  itaquc  eif.  Vaìoi^pro 
c6f.>J/  fupra^làto,  ^cqlligltur 

COI.  tq/  _  i^,^ ,  indequo  7+^  —  <.-e)  jr+yiii.*)* 
,    *    .  N  V  Si 
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Si  niioc'ex  pundò  F  in  XJ  E  ducatur  perpendicularis  FK 
et  ponatur  angulus  EFKtn^irrpa  —  0,   crit 

1  — oo/.xl/  Ltf.     '  --'»/' ''1 

I  -(-  co/.  \|;  I  —  e  *  I  4-cqf.  t)  ' 

hincque  fi  e  .flatuatur  :=  cof.  y  > 

I  — .  «/.  <{»  —  I  -f-  co/.  7     t  —  co/,  il 
i-t-ca/.4>        f  I-  wS.y'  i+cbJTT  * 

Tndc  deducitur  Tang.  |  vj/  =r  cot. ,  y  Tang.  ;  n.  Simili  ra- 
tione  prò  Hyperbola  formula  fatis  concinna,  determinatio 
angulì  >4/  tradì  poteft,  cui  tamen  explicandae  non  eft 
Tt  heic   immoremur. 

%.  35.     Leni  adhibita  attentione  patet,  efle 

Tnde  fi  coniimili  modo  angulus  D  G  F  per  d'  exprlmatnry^ 
erit  : 

Tang.«'=:,-|y^,  ideoque 
Tana  d  Tane,  d'  —         /fa. <|> Stx.Af         —        «        —  _t_  ^ 

Tnde  el^ganr  ifta  dedocitur  proprìetas,  produdum  tangen- 
tium  ex  angulis  C  E  F ,  D  G  F  eflè  conftans.  Caeterum 
de  relatione  angulorum  ({>  et  v|^  feqnen^a  notari  meren- 
tur:  1°.  Pro  angulo  (|)  euanefcente  ,  erit  cof.  vj/^z  — r, 
ideoque  \|/  z:;  i  So"  —  y ,  Tbi  facile  perfpicitur  angulum  y 
illum  efle,  quem  reda  a  foco  Ellipfis  ad  verticem  axts 
minoris  du(5ta ,  cum  axe  principali  Ellipfeos  conftituit. 
2".  Audo  angulo  (]>  diminuetur  angulus  \{/,  qui  enanefcet 
dum  ftatuitur  (pzziSC  — y.  3*.  Si  angulus  (J)  adhuc 
augeatur  vltra  hunc  limitcm  (p  :=:  1 8ò*  —  y ,  fiet  angulus 
4/  negatiuus.     4°»  Si  (piriSo*,  fiet  4»  =  y  — isó'. 

1  35. 
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f.  36.  Plurima  qùidem  adhuc  reftarent  obferuan- 
da  de  redudlione  formularum  difecentialidin  ad-r^difica- 
tìones  Se^iònum  Conicarum ,  verum  quutn  ea  heic  un- 
gula exfeqni  non  llceat,  alia  Diflertatione,  quae  hic  non* 
dum  expoiìta' funt,  lucolentias  pertra^abimus. 
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QVAM  INFINITE  PÀRVORVM. 

Au  Aore 
L.  EFLERO. 

§^  ij 

Si  X  denotet  quantìtatem  infinite  nagnam,  tnin  ifta 
progrefllo  geometrica  x»  Xf  xxy  x*j  x*,  x^,  etc.  ita 
eft  comparata,  vt  quilibet  termìnus  fit  infinities  ma- 
ior  praecedente,  at  Tero  infinities  minor  fequente.  Vode 
fi  poteftatem  jr'*^  tanquam  TÌtimum  terminum  huius  prò- 
greffionis  fpedemus,  inter  terminum  primum  x  et  eum 
llatui  potenint  mille  gradua  dincrfi  iufiuiie  magnorum, 
ybì  quidem  ad  eundem  gradum  referimns  omnes  quanti- 
tates  finitam  rationem  inter  fé  tenentes.  Ncque  tamen  ifte 
numerus  millenarius  omnes  gradus  intermedios  inter  i  et 
x"^  exhibet;  vbi  obferuandum,  quae  hic  de  numero  de* 
terminato  looo  dicuntur,  de  quolibet  alio  numero,  quan* 
tumuis  magno,  efle  intelligenda. 

§.  2.  Flurimum  abeft,  Tti  modo  diximus,  Tt  iUa  prò- 
greffione  omnes  gradus  inrermedii  inter  i  et  x"*^,  qui  quidem 
fint  diuerfi,  repraefententur.  Sienim  ponamusx=:y*^Ttfit 
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/  =  y  jr  9  ob  jr  qnantitatem  infinìtam  etiamminc  y  erit 
qtiantitas  infinita  ;  vude  fequitur ,  quia  inter  i  et  j^'^" 
deouo  mille  gradns  intermedii  aflignarl  poflbnt ,  quorum 
quilibet  pariter  infinities  maior  ed  quam  praecedens,^  infi-- 
bities  vero  minor  quam  (èquens,  etiam  inter  vnitatem 
et  X  denna  mille  gradtis  intermedios  conditni  pofiè ,  et- 
ianrfì  ahse  x  fuiflet  primus  gradus  infiniti.  Simfili  Teró 
modo  etiam  inter  praecedentem  gradum  pritnum  x  et  (e- 
drodum  xjr  iterum  mille  gradus  intermedii  conftitui  po.f- 
iuot,  atque  adco  inter  binos  qnofais  gradus  proximos» 
qui  omnes.  ita,  fuot  comparati,  -sx  qui^bet  ^t  infinities 
mdbr  .  quam  praecedéss ,  in^nities  Tcro  mii^oi:  ^s^ 
léquen^* 

f.  3.  Keque  Tero  hic  fbbfiftere  cogimnr.  Cam 
eofm  fit  jr  quantitas  infinite  magna,  fi  ponamus  j'zzis"*^ 
etìamnunc  %  erit  qtiantitas  infinite  magna;  Tride  intelll- 
ghur,  inter  1  et  «"**,  hoc  eft^inter  i  et  j',  denuo  mille 
^dtfs  Tdtermedìos  infinitoru.m  conditili  poll^,  atque  hbc 
nodo  "viterius  progredì  licet,  quous(|ue  libuerit,  ita  Tt 
mm^rus  onmnun  gradmim  diUjpnorQip  renerà  in  infiidtuiii 
angeri  poffit. 

$4  4.  Hàec  eadem  quòque  imierfb  modo  Talent 
tè-  diluite  pafttis.  Si  «nim  »  denotet  qnantitatem  infinite 
|HiNia'l»  httittt  piDgreffionis'geometrkae  :  ii>j  xx^  x*, .  .jp"*, 
^ilibét'  èéroffliQS  infiflici6s  fnlnor  ^ft  (qnam  praéceéens, 
tk  -Stetti  iftfinitìes-  meSer  qtiaili  lèq«tn»,  ^indE^uie  inter  t 
¥t-  yi^^  adipìTeìmar  tnUle  gradus  intermeéìòs  infinite  par> 
^ohim^  WMniiei  ^iderfin",  -qimndoquidem  qi^ibec  infinities 
midMb^'^et^èdtòte,  'ItifiiiitiW'^cio  xnaiof  feqiiente. 

§.  5. 
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§.  5.     Quod  fi  iam  rlterius  ponamus  x  :=:y*^f  yt 


looe 


fit  y  z=.y  X  »  etiamnunc  y  erit  qnantitas  infinite  pania; 
Tude  patet  inter  i  et  y"^,  hoc  eft  inter  i  et  jf,  denuo 
mille  gradus  infinite  paruorum  intermedios  conftitui  poflè, 
quod  etiam  fieri  poterit  inter  jret  xx^  fimilique  modo 
inter  xx  et  Jir%  atque  in  genere  inter  binos  quosuis  pro- 
ximos  praecedentis  feriei;  et  quia,  pofito  Tlteriu^=:«'~*, 
etiamnunc  z  eft  quantitas  infinite  .  parua,  numerus  gra- 
duum  diuerforum  denuo  millies  euadet  maior,  quae  mul- 
tiplicatio  Tlterius  fine  fine  continuar!  poterit. 

$.6.  Haec  quidem ,  quae  ex  confideratione  pò- 
teftatum  funt  dedufta,  ih  Tulgus  funt  notifiìma,  atque  a- 
deo  adAlgebram  commuuem  referri  pofiunt;  verum  Ana« 
lyfis  fublimior  praeterea  fuppeditat  innumerabiles  alìos 
gradus  tam  infinite  magnorum  quam  paruorum ,  quae 
nullo  modo  in  tUo  eorum  graduum.»  quos  modo  comme-r 
morauimus,  quantumuis  etiam  multìplicentur.,  comprehen- 
dè  pofiiini;,  ibd  perpetuo  vel  infìnities  maiores,  vel  minor 
res  deprehenduntur  qnam  vllus;  graduum  praecedentium  » 
quod  cuni  nusquam .  fatjs  dare  explicatum  eflje  memini, 
operae  pretium*erit  hic  fufius  perpendiflè* 

j.  7>  Tale$  aut«miquaQtÌ(a(es  iatAn^ffi^fublimi* 
ori  Qccurrentés  «4  dua».  .{«li^es  r^erri  ppflbfit,  quari^ 
aitera  .  compleditur .  logarittunos , .  ;  alter/i  vero  .  quan  tìxaxm 
exponentialeg.  De  logarithmis  Igitui;  prinaum  agaraus^  a^ 
denotante  x  oumeirum  infia^»)  nj^giiqm,  cpn^t  quoqi^ 
eius  Ipgarithmiim  efle  .in^nit»/  magoum^  2ct'mi^  a^l:em 
|iic  eft}  qupnam  canpne  lpg«|ruthRvoru|p  ¥ti  veli^ys,  ^ii^ 
communibus,  J«Cuh7;P5r*xèU«8i  J«e  ^ftuqwf  .-ajl^  «^ofJi^  j 

f  8. 
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f .  t.  Quando  aotem  jr  eft  Mmeras  infinite  ma* 
gnni»  per  Ce  tktia  clamai  eft,  eios  Ic^arithmuin ,  hoc  eft 
/x,  infinitam  quidem,  attamen  infinitìe»  effe  «minoreiu 
^fo  numero  x,  qiiam  ob  rem  ad  gradum  qnempiam  in» 
fiMiorem  reiérri  d^bebit.      Qnoniam  %itHr  gradus   ipfo  x 

ìoièriores  per  x*  repraefentari   poflTunc,  denotante  Cciìk/U, 
n  namerum  qoantumuis  noagnum,  haud  difficnlter  oftendi 

poteft,     (èmper   efle   /  jir  infinicies.   minorem   qoam  jr*, 
qaantnmui^  etiam  magnus  numerus  prò  n  accipiatur. 

$.  9,  Seqaenti  antem  modo  demonftrare  licet,  (èm- 
fct  X*  infinicies  maius  efle  qaam  Ix,  fiquidem  jrrrea,- 


i 


X 

ìm  falorem  huius  fradionis  -r--  femper  efXb  infinite  ma-' 

ix  ^        , 

x' 
Ànm.  Statnator  enim  ifte  Talor  =v»  Tt  fit  v=~-,  ac 

,  Ix 

(onator  ^  =:  75  et  qzz  — j-,  eritqne  v  =  f  ,  enius  fradStio- 

Bis  tam  numerator  p  quam  denominator  q  fit  rr  o- 
cain  jr=:oo;  qnam  ob  rem  fecnndum  regnlam  nòttffimam' 
«it  quoque  «  =  ^.     Curo   igitur  fit  d  p  =;  —  j^  et 

^1=   — -7X^  crit  V  ±=    »**,    quem    ergo   Talorem 

«*•'*'  JFxf 

I 

pneccitentt  -- —  aequalem   efle  oportet.     At  Tero  fimitit 


X* 


««érati.  ex  praccedente  fit  ^  v  =  ^^j;,  4«i  ^alor  per 
mjs§dìmp,Sc.rm,rLf.t  O  fofteii- 
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pofteriorem.  .d>ui^us.pi?acbet  w:zr»  jf*,  ,^ui  cum  maoife^LQ 

'     V»  \  '     '.'  ■-. 

fit  infinitus^   ctiara    patet   efl*^  - —     'qi^anti,tatem    infinite" 

mag:tiam^  fiue  femper  eflfe  Ix  ^uatitìtatem  kfinifìes  miiio- 

*  •'..■•• 

rem   quam  x*y    quantamuis    etlam    magnus  nusnerus   prt^ 

ir  accipiatur. 

$.  IO.  Hinc  igitÙE' manifèftiim  cft ,  fi  fuerit'Jif:=oo^" 
tum  eius  logarlchmum  I  x  ad  nullum  gradum  Tuperìoruitt 
infinicoruiti  referti  poffi:,  x)uaptamuis  ^tmm  fili  ^r^us  per 
continuam  multiplicationcm  coardencur.  Qaatn  ob  rem 
hic  conilitai  debebic  itoaus  piatte  gradus  infiàiti»  cìaiiìùCiLtlà^ 

M. 

ni  Ipg^i^hmi  /.v  coaueaiem,  sid  quc^in  (cilicct  fip^^  jfj^r 
coaciauu  propius  accedat ,  qào  maior  ftatuatur  numerus  n. 
Neque-tamen  i^cjrco  .caCas  quQ  /tii:oq  ratisfacil;  «  :quÌA,  qìx 

^=:,o  fbret  **:::i,  cum  tamen  J  x  fit  infinitus^  -^^Bffll 
probe  notandum  eft ,  demonftratjonem    aiite- aHatìnn' pfae^ 

dit  v,  =  ff,  .ideoqu^  JMÌhuc  iaifiaitmi>j 

$.  li.  '  Cum    igitur  /  jr  conili tiiat    quafi    graduiti 
ij^mwtV  omnipm  qii^tit^ttim^uDfijMt^  ^r^narùm,  eai^% 
eft,  bine  numerum  graduup%,' Ibpra  con{litutofuiB,v;qui  i^ni 
eratt  infinitus,  infuper  in  infinicnm  augeri  debere.  Si  enini 
contemplemur .  gra^u^   qyemcyn^yf:;  fM^eftate  jrflkfiBm^ 
tum,  manifeftum  eft»  hanc  formulam:  x*  /.v,  infinides  efife  ma.- 
iorem  qu^m  4r*;   (httim.vcro,  atquc  ea^qpf^s.^  ^?^te^ 
quain' minimal  ^  angi^ur,    tum  certe  formuli  x*  /  x  ino» 
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nftit^  «It  rtinor    qiiam  jr     *,    ideoque    uèceflanp   'ijóter' 
gradus   .r*  et  jr"  conditili  i)d)ebtit.  '- "    '^ 

j$»  i^%  .Vj^runi  hoc  in^9[,  neutiquam  i^hic  mnl* 
titubo  ojBDlifiu  graduum  diu«rforvim  eshaaripir.  £t$  i^nij^ni 
(/ x)*'  iì,t .  ii^nitie&v  raw)s  y   qii4m  /  x,  id^ oqiu  j»^C9V^>^f<nrj 

graduai  tpn0jtu/ei:^'  debeat:    ta^ep.  adhuc.  in€^nùtie$.ji]iooj:- 

■  ■    '  '  t  L-.  •  .    t  ■  ■        ■ 

e^    <)ii4in .  pp^c^  '^r  "^  ). .  qDa9tQ«iQ«5  tÒAftk  nuiocf ipfli  i»  «j^  -. 
^e^tur.      SimiU  .pQcro.  modo  omnes  diuarfae  poteAaùK  ip»^ 
ft»  tx  peculìàrès  prórfu?   pi-^ebent  cafus.  iofinitonim,,    ià, 
qt)^  ddfcb  'ad  expohtntes  ù^Ctos  e^  extendendum  ,'  cuin  -. 

(/jfjT' certe   infinitie?    maior   fit  quam  (•/•X').?T'>,  atta- 

njea   infinitici  minor    quajKi  (^*)P    *»  :idtt>qw-»pecaJik- . 
reni  gradum  conllituere  debeat.     Totidem  vero  etiam  no/- 
tì  Cs&ts  exfurgent ,    li  infuper   pef  potedatem   quamcun- , 

qne  ipfius  x  multiplicemus :  fcilicét  formula  x^{i^y^  in-. 

finitiés    maior  quam  x*(lx)9'    ",  interim  tamen  infinities 

nfiiior  eft  qnani  x*{lxì  ^'^\ 

i'  li.  Keque  vero  adhqic  hpe  modo  ompei  gira*  • 
èks'  itfinitorum  enqmerarì  poflunt.  Quia,  qtìka  i  x  . 
cff' *^nantitas  jn^nite  magna  »  etiamnuAC  eiiis  Ip^^t^v- . 
mtl  llx  erit  infinitus,  etiamfi  infinities  misoi;  %oam  Ixìa 
TBife  pattètV  ex.  hac  forjpWa:'  //jt,  .ciusque  potcftattbi^i  .^ 

mk^xf  ii>%0r  inénitiòa  UHMM'  gradds   fnfinitorutti  Aatui  * 

^^^^si  iCipJliiJt  ii'fanc  foiànula  non  ftlum  cnm'pbte-  ' 

*:..>:*  O  a  fiatibus 
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ftadbiis  ipfiQs  Ix  fed  etì«m  cifm  ^ott^atìhm  ìpOm» 
biaetur;    haecque    confideratio  adeo  yimixu  ad  formiUM 
iUXf  mix,  etc.  estendi  powrit. 

^.14,  laìmenik  haec  gradanm  nmttitHd»  etfain 
tocum  habct  io  infinite  paruis,  qtìippe  qiue  rpeàari  pof- 
flmt  «reciproca  infinite  magnorom,  quonlam  qnodlibet 
iiifinitam  Od,  fi  vnitas  per  id  dinidatnr,  femcet  ^,  pecii^ 
Itarem  gradum  iiifinitìe  parui  conftitucre  ceoferi  dcbet.  lu 
fi  .V  Étt  quantitas  infittita,  non  fòlnm  haec  fòries:  i;  ^i' 
j_;  2.;  etc.  infinito!  gradus  infinite  parnorum  (appùiitàitt 
fed  ctiam  luec  fcriei:  ^;  ^;  ^\  y^j?;  eicyna  cum 
omnibus  poteftatibus  fingulornm  terminorum  aonot  gradot 
infinite  paraorum  praebet;  tnm  vero  etiam  feriet  -jj^i 
(TT"'»  (rnji.»  **^'  ^''l'**  adeoomnes  feqaentes»  tW  fiigmun, 
logarithmi  Tlterios  róultiplicatQr,  htac  msititiulliiem  in 
immenrom  adaugént. 

f  15.    Qnae  hadenus  de  logarithinis  fiint  tradite  r 
fimili  modo  estendi  pofltint  ad  qoantitates  eipOoentiakpe, 
tnde   pariter   innamerabiies  noni  gradus  tam  infinite  ma» 
fnomm  quam   infinite  paruornni  conftitui  pofiiint,   qui  «r. 
fneceéòntibns  pròrfus  erunt  diuerfi.   Si  enim  Yt  baderna, 
#  denota  nunierum  ìnfinltum,  notum  eft  Tatotem  potefta- 
tis«*  etiam  eflb  infinite  m^ignum,  qooties  fcilicet  nnmemt  ^ 
M  Tnitatem  ibperauerit;  fin  autem  fberit  tf^^i,  eandem  pò* 
teftaiem  0*  exhibere  quaiititattm  infinite  paittam.    Coftfi-. 
di^ftfmis  autem  primo   infinite  mj^giM,  ivmmà^  #>  >>  ' 
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irtqiie  manifeftain  eft  potefUtem  <f  infinkies  non  fofaim 
fnperare  ipfam  exponentem,  Terum  adeo  demonftrari  pò- 
teft,  (èmper  fbrc  «*  quancitatem  iofinìtiet  maiorem  quam 
poteftatem  «*,  quanramuis  magnus  edam  fìierit  ezponent* 
•*   Demofifirado  autem  fequead  modo  Te  habet. 

f    if.     Ponatnr  -^  zziv^  ùtq/uo  #=  "p:    •• 

I  * 

fr:p)  Tt  fiat  «=:—,  coiai  ftadiofUt  bun  munerator  ^ 

qoam  denomìnator  q  cafìi  4r  r=  eo  euancrdt,  ficque  erit 
«twm  ff  = —-.    Eft  reto  4/^z=  — pr5rr©t</^  =  — ^, 

TBde  fit  V  =^^, .    ,  qnae  quidem  formula  molto  mai* 

«^ 
$ii  eft  complicata  qun  ipfa  prepofita  9  r=  ^ ,  ita  Tt  hinc 

Jùliil  coQcludi  pofl*e  Tìdcator.  Interim  tame»  ex  harnmf 
foraralamm   comparadone   Terus  Talor  ipfios  v  conclodi 

ffHuàL  Cmn  enim  ex  priore  fit  v"*'  =  ^(»-k,7,cx 
potatore  tcio  «^  =  yròT+róT/^»  pri«  ▼al®'  P**  P<>*^ 

noreoi  dkdfw  dabit  v  :^  — br"»  ^"^  ▼"^^  manifefto  eft 

ififittitoii  Sicqoe  demonftratnm  eft,  formulami' femper  ef- 
fe itfiiiides  maiorem  quam  x",    qaatamois  edam  mi^ut 
oq^atnr  ixponens  n,   dommodo  fuerit  tf  >  x.     Uinc  igi- 
-  '  O  s  tur 
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tur  patet,  qnantitatcìn  ..exponeatialem  er'  omaes  gr^flus  i?i- 
ffnicornm  tx  poteftate  jf*  oriundorum  infinìdes  f^perare^ 
Hinc,~  quamquam  x  eft'  quandtas    infinita ,    {amen    omaes^ 

'■'  *''  '"        '  d^      a"     a*  '    ".fl* 

ìÉae  fhuAidtiM:  -^;  -^-^;  —;  et  in  genere  -j    ad    tantum 

gradum  infiniti  exfurgunt,  yt  omnes  gradus  infinitofum 
primae  frlaflìs  excedant.  Maftifeltum  autem  ed  haec  ea- 
den  v^cre^d(i  ftumnlis  «**,    dummodo  fucrit  a  ^  o  ;  at- 

que  adeo  edam  Yalet  de  fbrmulis  «**  ,  fi  modo  literis 
*  Qt  6  iraiMPt.  {ft>iiiiii*  tfìbuMtur  ;  quae  èrgo  iuftnlt^  inifilf 
nities  funt  altiqra  qnam  poteftates  ipfius  jt^  quaw.tiynnis, 
fiierint  m^nae. 

$.  1*7.  Fraeterea  etiam  notandum  eiH:/  etiamfi  for- 
mula 0*  ad  |;radun^  infilziti,  infinite  alti*  pertine^:  («mfJ}i^y 
fimul  ac  valor  litterae  a  quam  mifiime  aageatur,  vaio* 
rem  huius  iÒHrniulae  adhuc  in^nides  euadere  aldoreq;^.  S.i, 
ènim'fuefit  hp>a,'  tum  formula  «*  fé  habebit  ad  fòrmu- 
*  Vim  ft>  ftKad  (^f,  hoc  eft,  vt  X  ad  iq^nì«uÌB  MiHteA< 
imi  .0naàus» 

•f«  .?8«  QuaUdo  autem  «>  i,  tum  omnes  hniuf-.' 
modi  poteftates  <i*  reuocari  p^fi^oit  ad  poteftates  nonugl^ 
iaSi  ty  XMxiw  togkti^ttm  hypierbo|ictis  =:r,  'curtTnS? 
<i*  =  f*^'j  ficque  omnia  tmius  :||pneris  infinita  repraefenta- 

^  ri  poéèiruflt  fub  "hac  (òrma  e!^**   exiftente  a>o  et  é>oV 

^m  Tfro    etiAijmufl^  ifta  .fòrnnd»  -^.  «l  «radiim  Mft^ 
■    •  '  •  nitefi." 
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nitefimum  infinitorum  refeirri  debebic   MuUo  magi»  ttìtm  ' 
hi  gradus  infiniiefimi  in  infinitum  el^nari  poterunt,   fi  lo- 
cò  a**  fcribailius    ^*  ,  quo  pai^o    ^eruenietur  ad   hanc 

formam:  e^^*  ;  haecque  augmentatio  TlterìiK  fine  fine  coa* 
tinuari  poterit.. 

.  f.  19.  Omnia  hiaèt  ittuéilb  ihòdo  ad  infinite  par'** 
ut  traosferri  poflunt,  quae  ìarti  aliquantò  accàratius  per- 
peMiamos.  Dcnoter  igituf  liVtra  jr  qtiaatitatem  infinite 
paruam,  cuìus  ergo  poteftates  lingulae  jc"  innumtroi  gra-' 
dos  infinite  paruorum  fuppeditant ,  quoniam  audo  Tel 
mioiniuni  exponente  et  formula  euadit  iofinities  minor. 
Hòs  autem  gradus-  omnes  fub  prima  clafle  inénite  parao- 
rtfna  compledamuf,  fi  modo  espónenti  a.  omìoicls  valofes 
pofidiii  Ctibni  Ibteil^BUtur. 

$.  2cr.     Ad    fecundam  rero  daffem  referamns  ea 
iafitiite    parua,  qnae  ex  logarithmis  nafcuntur.    (2,uonlain 

«4(0  /^  ea  iofiiiitiis,  ela8-]tci|Mt)cifn^  Yl   ^'^  in^niM 

patfUbm.  Ponaihtis  àutetrf  eoihm'oditafìs  gratia  tiznuy  ri'. 
tAi^ftnHa'  fiat  ~,  qdae  erìt   tale    infinite;   paruum^  4^0^,. 
oihDiia  Infinite  parua  primae  clafiìs  infinities  fuperat.     Ad 
ha«C;$MteM|^«]u«  {imiÉ^  ^etci'' 


«« 
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-4^  )  II»  (  :»- 

X* 

lhriii«e  j^,  quae  quafi  mixtae  ÙMt  ex  prima   et  fecaodA. 

cUflè.  Praeterea  rero,  quia  adhnc  efk  In  infinite  QMgnum» 
fed  iiifinities  minor  qaam  u,  eins  reciprocum  f-  eric  in* 
fiolee  pamam,  fed  infinides  mains  quam  ~.  Simili  mo* 
do  hae  formolae:  j-j-^  et  j^^  eront  infinite  pania  conti- 
nuo infinities  maiora  praecedentibu«;  rude  ergo  per  coni» 
ppfìtionem  cum  fttperioribns  iomunerabiles  noui  gradue 
infinite  paruorum  conditili  potennit^  qnos  eoumeran  m* 
quaquam  licet, 

i*  «I.  In  hoc  genere  autem  imprimts  notati  de* 
bet,  qnod,  etiamfi  »  =:/i  fit  infinite  magnum,  tamea 
produda  x*  u  omnia  efiè  infinite  paroa,  fi  modo  fucrit 
»>^.  Etfi  hoc  ex  praecedentibus  fequatur,  tamen  iu 
faccine  demonftrarì  poteft.  Ponatnr  **  »  =:  v,  fitque 
j*zr^et  J=y,  vt  fiat  v=:|,  cuius  firadionis  tam  numerator 
quam  denominator  cuànefcit  cafu  4r  =  o,  ri^é  quoque  erit 
«=|J.  Eft  Tcro  i^prrn*»— V*,  et  quia  «  =  /«,*. 
w  «=:-/jf,  crit  ^«  =  ~12,  ideoque  é/f  =  ^,  TU., 
de  fit  vzz/ix*Mii.  Quare  cum  ex  priore  Talore  fit 
•  V  =:*•»««,    bic.per    modo    innentum    diuifus    dat 


*• 


•  -.  ~;  Ttid^  patet  Taloiem  à^mvtlSt  iai«ice  par«um,; 
«  qnod  etiam  ralebit  de  fòrmi^  *•«-,   hocque  wm  ft- 
Inm    quando  «  éft   numeri»  po£tiu«t,    fed  etiam   quan- 
do 
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...  jr" 

ptnk^   '  ''  ''■':':'■''  ■ .;■'•     ^  •••  ■'•   -    f-  ■■'  *  • 

^antitates  exponentiales  tertiam  nobv  .j^a«belniot  ciaflen^ 

Cim  entm  ob  4r  =  o  lòrmula  «*  praebeat  infinite  magoom 

.  •  »-•         .•  -   .  ^  •■■■•. .  .,        -    -I-.  . 

fMlk^ff|0|t^  jordiiM», :<iii^  wciptocun^  A^-'^   ^»^  19^ 

iifite  p^iiin  ctfam  ftprénf  ordini»')  qu«»ì^'  Ì€ÌKé«t  infiDi^i 
èei  erit  mimit  qiiani.  tlhini  infinite  parwm  primae  clafV 
fA^   ìd   qiiod  ctiam   teìoendtihi   eft   de   fttrìBilIJi  |«Mra]| 

-à*  ^«i«>a9n»  «wtem  Muitotfe  |ptóa^=:*,   tt  bacr 

lnfiiftic;.ptt]i«:  <«ii^ek««di'  4|<peafft-  ift-  M  ^om$,^  ^  CwA 
ffiof  ^i  /«  5=^  erU  ^i6«reBti«ndei,<  .        . 

•^  =-• JT+TT-,  i4^oqiie  dv=:r--^-r' 
Praeterea  vero  hic  imprìmis  notandnm  eft ,  etiamiS  Jr  fitT 

quantitas  euanefcens,  tameu  hai  ibrihutu;:  "TI — -  edamnaiSt' 
exprìaaeie  infinite  parua  fnptemi  ordinii. 

#         ■         J '  : l       .       ...L  .  .  \  .  . 

^^'  "f.  i>^.  "Hìi^iMar  dafllbai  contitirtit  hifignia  M^ 
iMtk'  Vàfift^  Jfb-'<<MNnttatipn»  qnanar  iHtegMti»Qft  t9ili9||| 
ssiiktHP^Mraèrafd''  li^nrt.  pftflbfln,  quemarfeiiìdmn;  «mi 


1   -  V 


Digitized  by 


Google 


m^     )   114  f     ^. 

a 
//</jf  :^— V— jf*"<"',  patet,  hoc  intesale  infinities 

niinus  effe  quam  ^,  dum  icontra  differentiale  ^  infipiti^s^ 
ed  maius,  atgue  adeo  fieri  queat  infinite  magnum»  fi" 
<t<<<'i;^  id  quod  edam  de  infinite  jrÀruis  reltquartìnt  clàlfi- 
irm-  cft  ìntelligeodum»  > 

'■'■  •■■'..       .  [  .      .••....:;■•.> 

f.  24..    C&nfideremus  nunc  infinite  paruum  fecun- 
dae  elàflis ,  ic  -poijto  /l  =  »,  rt  flt  </«  =  i-^,ftirtiian«i|»^ 
y<zìL'a  j»*»";:  ^i  fit  (i>  o,„  ;^  vera  ij^mcfu^  fiUje.pofitìi 
▼li^v   iìue  negatiuus,   fiquidem  vtroque  c^ìu  haég  formula 
éft  infinite 'parua;    IJinc  igitur  fiet  .  >    ;![  Ti 

quia  autem   »   elF  itifinieum ,   reie^o    termino   pòftef «ore 

-^m  trit!  J|  =  *  tf  jf^"^'  fl",  tilde  peif  djc  imiltipli<^ixdd  et 

integrando  fit  /«é'ajr**— •  »*  </jif  a=^.:;pa»^«f;  ▼ndfc  iMBà 
nancircin\ir:  i^iegrationem  fatis  memonihjlem:    ,  -^ 

J[y^^\u^  d'x±z-x^u^t  fiiie  loco  fli"— I   fcrìbettdo  I»  erit 


$.  25.  Hinc  ergo  fi  concipiamus  lineam  cumam^ 
e^ids  ■  abfciffae '  x  tefponde^t  'applicata  yz=,ax^tt'*,  Tbi 
fit'  e>  i,  et  expodens  «r  fiue  pofitiiMis  fiue  negatiuus,  ha* 
ifis  cttruae^appEcata  iji.iplo  initib,  vhit  J»=:o,  ena|tfÌceC( 
^eàféioiiiiiiis  ctirvile^^tQ^tt  Jr  iafiiiice  ^w^^  xe(j^oii(leiij| 

^  "^  0.  .        "i  .\  /i  }\  .IT. vr .-.?  ..V  .1  ;.  .\  >.^'^* 
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ttiifydxzz-- jtf^"*"'  «*"  zr  - — .-  xy\  aequabitur-  Icilic«t 

feftangulo  ex  abfciflajif  in  applic4tani  j',  diuifb  j^cr  5-|-i, 
■  quod  co  .ma^  cft'  ii^morabile  ,  quia'  formtìla-  **«*</« 
,  nullo    modo  Jntfgrari   foteft^    praetcr.  c^fiis  panciffinjios , 

quibus  exj»oneQs  iff  «ft  mimerus  intèg^r  pofìtiuns. 


$.  2i^.      Confideremus  nunc  quoque  infinite  garna 
terdae  cMi$,^c  ponamus  breuitati$  gratia  yi  (upr^  .  *, 


*"• 


.critqne.  Tt  TidimoA,  haec  formula  — .    femp^  .quantità! 
infinite  parua,   fine  éìc]^onens  m  fueric  poiitiuuf  >  iiue  ae* 
•j^tioas."   Quodfi  ergo  ^ohatiir  —  =  «1  Ttir     - 


Tbi  quia  flr;r^  eu^nejfcit  ^ue  «p  tòt 

■    ■  \  I  ■    -  '       ■■■III      II    ,  •  .   >  i 

V  .         ''.*'.  ..  .  •     «^                              •■-.■.    ..:    :-. 
▼nde  viciiiim  integrando  crit  '    -    , 

ideoque  fi  loco  m-%-  i  fcribamus  n,  ita  n  H  it  litqDMt^ 
«4«ìC9Dqu«4ìue  po£ciu08.fiue  negaAuas  f  femper'vertt 

quae  integratio  vera  eft»   quamdiu  jr  ^Infinite  paranm, 
-13  ^  P  «  cum 


Digitized  by 


Google 


cnin   tameii   fbrnniila  differentialii   omnem   integrationem 

MfpUJIt. 

iof  ablciflàe   jr  réfpondtat   applicata  y  rr:  ---,  cxìfteute 


rf  .v..*  ••« 


»  :=  «  "^^..^  tW  a  et  g  Cnt  numeri  ^ofidui,  exponens  vero 
'  tr  ^uiindque  iltie  pòlitìntrs  ^nt  tiegatitrfis ,  ^applicata  huint 
curuae  «io  ijifa  inìtio  tbi  x'rt  6  etram -  «ttaixtfbet  »  iiunitit 
Tero  curu^él  area  abldi&e  x.  iii^iù^e  paniae,  refpoiideo» 
«tit  '       •  * 

/}rrf*  =  ^.£__=  •    "^     ^.tini  ergo  fi 

*-**..-,  .  ,  .    •  . .  .  j    ,      .       ...  .  -    i 

fhcrit  y  -=.  .^i*^,  ,yl»i  'g^:=,-%^^  ^^i^^.wt-.fy^ x,:::zi^.af^ 
e  *  '  .  '     ' 

Hoc  eft  area,  «ujrnae   Afigsabicur  ^e^iuigalo  ^;c  quadrai» 

ftttfte'iit  )ipplicatam>  • 

$.  A8>  Qubdfi  latn  ìriciilim  -  quaefaòiW  obrtKjdi 
cnius  area  ia  genere  debcat  ttùt  fy~d:x.':rLX:Sfr^ttììtTììvat 
ad  hanc  aeqnationem  differentialeiir:  ydx  isz*axj  4s 
'■{-xxdy  fndc  fit 

dy  ^d x{i  ~^wr)   -  '.  =-    -  -  . 

y  XX  -  "  "    ^-  ■-  --  * 

J.f.zs  ^,^  ^..n  / jr >  «dqve  ai  «oflMrot  ItagMrf» 
^  =         T  9  ^c  ì%  H>ri&«  :orop<>&t»  mttaeturt 


ì 


.•..j       *A«-r         V.  »...  ...*  .  ■ 
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ifi  eapned^  i^ri-«»,  «t  Tér(>- rufefiòr-'ifitégnitfa  locum  hà- 
bet  quando  x  in^mte,  ^ajcsum* 

f.  29.    Polfreina  àutem  ìn^ej^fatio  ctiam  Talet,  fi 
-maitàS^'  ''itifiako  paria-  ^ofllpef  ciai^Rm  ifecòndaiA  tvtmti« 

qne  iuooluat.  Pofito  enim  /«=«>  ft  IftafanMit  ;g>:^  'J^, ,  ■  »  ■ 

(rbi  exponentes  »  et  «  t!tfA''i%«tiM -<]iaai  4>i^ne  acci« 

pi  poiBOt,   qaanàoquidcm  baec  qaanticas  ièmper  eft  tufi* 

t-rrt  f.5  !.•-:•■»    ,'  •■.::■''  ■   ■*•-■;  v.  ■    ^?.  :.■     •.    :  :.  ■.      , 
.  ,  .     <» 

'       *        ir      •    '  •  A 

fitte   pania,  dommodo  fuer[t  frzzr  .  )  «mn»  ^.?r3k»|p 
l£  facUios    efsamus»   fumania»   logarkhmos,   erit 

duzz'-i^tt  i/ifzr-^i^  r  Wall  hb  vdorf* 

bus  in  fhperiore  exprefficme  fabftitutU  et  ftqaèment  iadtt* 
ce  formam: 

dz  _m      «  _|_  «t 


tbi  cmn  fit  (Hr  K  >  Xt  ambo  termini  prìorei  prae  tertio 
eoaaeftont,  iicque  eric  concùmii» 

.   *..  ==  Jii-»  lieoqoc  # « :s  ■■    ■ ■■  ■"..  i jr, 

$.  30.  Qoodfi  lana  bic  loco  »  —t  -  t  fcribamus  £, 
lU  tt  i  acque  ac  m  deootenc    numerot   qooscuoque   tam 

P  A  politi- 
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•1^     ).M^  (     V^ 
j>ofitiuos  quam  uegatùios ,  ob  H  =r  fe  -f  15  r^-  i  femper  erit 

idcoqiic  fi  fucrit  fUL.  — /,  «cj»  .^>o&6tur  vt  appliojta 
curuae,  eius  ^ca  crit 

<jtiamdHi   fcilicet  fwrk  x  infinite  paruum,  quòd  co  magìt 
ed  notata  dìgnum/  quia  nulla  adhuc  Tia  inuenta  cft  httius^ 
'modi  integrattoaeà  inllitaeodìé  /  / 


:    j 


<   \ . 


*i        * 
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DETERMINATIO 

ONERVJVt  QVAE  COLVMNAE  GESTARE 

VALENT. 

Audore 


i 


f    I. 


la  Tomo  XIII.   Ad^orum    Academiae  Berolinenfis  exhi« 
boi  commentadoneni  de  yì  colamnarum  ;   Tbi    ex  prind- 
pio  proMrfn»  fingiikri,  quod  ab  hoc  argumento  penitus  alie- 
nam  videatar,  determinaui  quantitatem  oneris ,  quod  data 
^«^i||»  columna  fuftinere  Taleat,  qtiiii  rumpatur.     ìftade* 
terminatìo  mibi  ob  hanc  caufam  non  foiura  prorfus  nona, 
ibd  etiam  màxime  memorabili»  eft  Tifa,  quandoquidem  in 
gettaione  oaerum  Tera  natura  columnarum  conftitui  debet, 
^qiK  eo  magis,  quod  Tulgo  ab  Autori  bus,  qui  dodrìnam 
4e  columnis  traAaueruBt,  hoc  argumentum  penitus  negligi 
4l]et,..dum  potifTimum  in  defcrìbendis  ordinìbus  et  orna- 
mea4i$  columnarum  funt  occupati.    Quia  etiam  Scriptóret 
phylici»  qui  tenacitatem  et  cohaefionem  corporum  Tòlido* 
rum  funt  perfcrutati)  experimenta  quidem  inftituerunt  circa 
Tires,  quas .  èxiguae  columnae  fuftineie  valeant,  neque  fero 
in  l«gem  et  proportionem   inqnifinenint ,   quam  quantitat 
Mf4iJe0,ìmp,Sf,Tom,IlP.l  Q  onerìt 
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«neri»  rafiiaendi,    t^oi  ratioae  cjra^dei^    qvaia  ^tHdltii^ 
fequatur. 

§.  a.  Noa  parutn  igitur  fum  onir^tug,  cum  nuper 
celeberfimam  Uncycìopeàìàm  Gallicam  ^uolderem^  iinod 
fub 'titulo  columnarum  difertis  verbls  ipfa  mea  propftftio, 
quali  in  Tulgus  cognita,  m  mtidiuni  profercur,  fecundam 
qnam  onera,  quae  coinmnae  cylindrtcac  eiusdem  diametri 
geftare  Talenc,  rationem  feciprocam  duplicatali)  aftitudiaoin 
tenere  perhibentur;  i^à  yt  cplumna , duplo  alcior  quartam 
tantum  partem  oneris  foftìnerb  queat  ;  neque  vero  tHos 
audor  allegatHr,  qui  hanc  proportionem  iìue  ex  expecl- 
mencis  concluferic,.  ùue  per  thcoriam  confirmauerir. 


f  3.  Quando  aufem  qnaeritur ,  quantum  onu 
Jjr^P  data  quaeuijs  xolumna  A,BCD  prQ,  ra^ioAe  altitudine 
'  ei  ctadìtiei  geilare  Taleat,  quaeftio  fine  dnbio  maxinte  eft 
ardua;  ntque  énim  Tideo,  quomodo  ea  ex  cognitis  piin» 
dpiis,  circa  foliditatem  corporum  ftabilitis,  refbliti  polliti 
Quoiuivm  enini  onus  Q  perpendicularitei:  deorfum  pìreihit, 
nùljla.  prorfus  vis  adelTe  videtur,  quae  colnmnam  rdmpdrf 
^dat,  quantumuis  etiam  maguum  ifberit  onus;  proptereaf 
quod  nuÓa^  ratio  deprehenditur,  cur  ccilumna  potius  ?erfii9 
tnam  rcglonem,  quam  qui^nuìs  aliam  iufle^atnr  et  fran- 
gatuf.  Interìi;!  tanaen  expenenjtìa  fatili  idcclarat,  tale  boat 
mn.  Tltra  <ei;tos  Iimti;es  aligeri  poflTe,  atque  adeo  in  natura; 
]|,unqnam  caufae  dduDf ,  qùae  ruptnram  in  vnam  pbgant 
l^otius ,  .  quam  pmnes  alias  prodncant.  Neque  tamen  * 
^uoqaam  Aurore  eiusmodi  principia  (labilità  efl^  tcfedo^ 
"^^  iolu^vem  iiuius  <|uaeftioni$  petere  licieat. 

•••■'  ■  .'.■•■       :    ♦« 
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-«sii-  j'iaS  (    fs¥*" 

-i   •     ji  ^.     Q«tii  étidm  ipTe  praetier  omndifi  cipeftatta- 
iifAi  ad  énott^toneid  huias  qaae(lk>oi8  (um  pcrdu^s,  curri 
dtiftì  ìii^riMt4bi¥eM   ktnìoafum  elafticarirm ,    quae  Ipfis  a 
Tfrìbuà  qfiibùsctln^ae  indutatar,  ióiuenigarem.     Ciim  ettim 
liifialQanB  è)a(llÌaM  A  GB  efkm  cootemplatus ,:  quaè  tea*  Tab.  IL 
£one  chordae  A  B  in  (latum  incuruatuirf  A  C  6  fuftrìt  re-  P>8>  ^ 
«lu<fla,  et  prò  quouis  gradu  incuruationis  quautitatem  ten- 
ftdtrftr  dio/iiad  eftw  {«erftf&tattis,  non  fine  ^n>lratfone  in* 
vali ,    invanKationet»   ad^o  infinite  paraam  fom  tenfiòiienr 
fiàitam  pdllufaft^r  'ira  tt,  qnamdiir  chorda  A  Q,  Ttriqué  ter^ 
mAAO   tan)«fa<e  eteidlcatt  alligata,  vi  quacanqtie  minore  in- 
ttrtftftftùr,  la)niff«m   niilUrinn  piane  inflexinaonf,  ne  infinite 
q#j|dili  pahmìii,  ^e  psOTiiram,  cnm  tamen  eidem  laminae 
A  CU,»  fkfìctìii  i(iB1mfyt.nf  etinvct  a  miainia:  Ti  Ad  q«a©-  ^^^'  ^ 

daih  inculruatìo  iodiicatur. 

>     ■  ... 

§4  $.  Quanquam  àut^m  columna  maxima  dlfcre- 
fkt  A  Iftntina  elàftica,  tamen  in  hoc  egregiie  conueniunt, 
tpsoà  colnmtn  a  pt>nderó  incBmbente  rumpl  neqneat ,  nifi 
^  ànbi  Tèi  minima  quaèdam  itfflexio  inducator.  Qiioniam 
iglMr  potttìiis  incuml>eiis  fimili  modo  in  cl^mflam  agit , 
qtin  tàminà  elafiica  ÀCB  (Ffg.  2.)  a  eborda  AB  folli- 
CTtotiir,  tufdens  efi,  etiaiti  cc^mnaè  né  mintmam  qiiidem  p^^ 
ilSeiftiònefn  ìi^diici  polle,  nifi  pbhdn^  {ticumt>et»  «frtnm 
qdéndam  ^mitem  Aiperanerit.  Confidefemus  enim  colom- 
nani  A  B  C  D ,  cui  ab  Incombente  pondere  iam  infifixio; 
infinite  parua  fit  induda,  qua  eìus  axis  curuaturam  infi- 
nte fafrUttAi'  0  VP  acceperìt,  ita  vt  retfta  O  F  fiè  verti- 
calls ,  et  t^ohikni  onuis  incumbens  fetubdum  hanc  ipfòm 
dlteJKonétiilt  &V  vrget,  tàndem  T^m  maniftfto  eserit,  ac 
ff 'cUoHk'ltaà  OP  pàti  Ti  ^  CDfttrahete  annitetetur  ;  ex 
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(piò  fimiUtttdò  cam  lamina  jeladica  fupiia  eoofidenta 
nlfèfto  elucec,  fimuique  intolligitur.  columaam  talem  ia* 
flexionem,  etiaiQii  iofiuice,  paniamo  recìpere^  ooa  pofife,  oifi 
onus  ìacumbens  ceitum  quendam  limìtem  fnperaaerit ,  at- 
qtte  hic  ipfe  limes  nobis  maximum  oau«  indicat ,  quod 
columna  faftitiece  ralebit. 

$.  6.    Quemadmodum  autem  qoaeiiis  i^cnraatio  ^ 
^lae  lamioae  elafticae  induci  debec ,  certam  reqoirit  Tim» 
ita  edam  facile  iatdligitor,  certam  quandam  firn  reqnirì, 
quae    columnae    noftrae    incuruationem    inducere   T^eat,- 
qaandoqnidem  ea  tam  ob    folidiutem  >  qaam   cohaefioaem 
partium  omni  incnruationi .  refiftit,  quae  lefiftcntia  finedó- 
bio  eo  maior  eft  cenfeoda,  qno.craffior  fuerit  ipfa  «oluii|-. 
na  et  quo    maior    iimul  fuerit  incuruAtio.     Ad  talem  eè- 
fèAum    explicandum    in    calculum   introduci  folet  formula 
quaepiam   rigorem    abfolutum    corporis  ipfledleadi   expri* 
meus,  quae  per  radium  curuaturae  diuiià  praecife  aequalk. 
eJiadat  momento  virium  ad  hanc  ipTani  incurnatiouem  prò- 
duceodam  requiiito;  Tnde  cum  moment»  virium  fine  prò-' 
dudta  ex  "Hi,  agente   feu  .  quodam,  pondere  per  quampiam: 
lineam  re<ftam  multìplicato,  euidens  eft  formukm,  qua  ri- 
gor abfolutus  exprin^itur,  e£fe.<leberB  produAum  ex  quo- > 
piam  pendere  et  quadrato  cuiaspiam  Itneae  redae ,  iti  vt  • 
fi  per  radium  ofculi  diuidatur,.  pro4eat  formula  fimtlif  ti» 
qua  momenta  virium  exprimuatvr. 

f  7.    Quo  noftram  i&ueftigatioiiem  a  c^  fimpU* 
ciffimo  exo4rdiamur,  conteoiplemnr  primo  eiusmodi  colum* 
nam ,   quae   per  totam  Juapn  altitudinem  caadem  hi^ats 
craffiticm  »  iu  tt  rigor  abfi^hKus ,  quo  omnl  ificnrnatioiit  ^ 
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Mfidir , .  babi^  Tbiqve  eaodem  qtiandtatsm ,  quatti  ergd 
ex^mamus  fòrmula .  E  >^  i^ ,  vbi  £  certuni  defignetpoft<^ 
das,  k  ducem  cercam  iineam  redam.  Hic  qufdem  in  gè- 
nere ftatim  patec,  quo  craiHdr  fuerit  columna,  et  qiiè  fàa«i 
iore  folidicate  praedita,  eo  maiorem  fore  ralorem  forma- 
lae  Ekk,  Infra  autem  oftendemus,  fi  huiusmodi  columo^ 
fuerint  cylindriciie,  ex  materia  eiusdem  fbliditatis  formai 
uè,  tum  formulam  Ekk  .proportionaleiii  fore  biquadrati 
diametri  craflìtiei.  .     , 

$.  8.  Dunl  '  àutem  columnae  cylindricàe  certae 
craflìtiei  tribuimus  rigorem  zzEkk^  yalorem  huins  for- 
tatìHaù  haud  difficulter  per  experimenta  affigoare  licebit* 
C<Micipiamus  enim,  talem  columnam,  cuius  axem  tantum 
hic  in  figura  cepraefentamus,  in  B  pauimento  firmo  ita  Tab.  IL' 
firmiter  effis  infij^un ,  rt  inde  dimoueri  prorfus  nequeat  >  ^^  S* 
«OH»  ergo  rigor.  Tblqoe  fit  ^nEkk^  loogitudo  autem  eius 
KKéturABrztf.  lam  fiQic  columnae  in  fu  mmitate  A 
i^licetar  Ti$  boni^OAtalìs  AV»  qoae  aéquiuakat  pondero 
z  F,  n  qua  jgjtttrjpfa  columna  incuroabitur  in  fitnmBj'ir^' 
Mancane  curuaturam  taoqnam  minimam  ipeSemus,  fcilicet 
vis  illa  liorixontalis  F  maior  capi  non  debet ,  quam  Tt 
pwidum  Tupremum  A  per  fpattokm  Aii=ra  detorqueat, 
Qiiibus  pofitis  oflendam,  quomodo.  formula  noftra  rigorem' 
txprim^As ,  fcilicet  E  ib  il,  ex  ▼!  fòUickante  F  et  altitudine 
AB::«  cnm  fpatiolo  Aa:za  determinar!  poffit. 

Ì>  p.    liunc  in  finem  ante  omnia  in  naturam  ciu*' 
vae  Bj'A.ioquiri  oponiet*    Dttda  igttur  ex  q»ouis  curuae. 
pnnAo/  ad  -verticalem  AB,  oorsiali  j'x,  Tocetur  abfcilTa' 
B^xzzx  et  applicata  xjzrzy^   qi»e  ergo  per  hypothefin 
,  Q  a  efk 
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f)ft  qvMfi  vaixì'maty  ita  Tt  longiTndoenrukÉB^/qUae'fitr /^ 
^  ipfe.  abfciflk  B4rc=.v  iroa  ttilcrepct,  Quare  fi  radio» 
ofculi  hpius  airaad  in  ^  fiierif  j^r,  cius  lougitttdo,  yà  còù' 
C^,  «jek;  —  ^!^^,  idecKiuè  oh  ds^:i4Ìx  ittc  ràdìas  ofctìtt 
•rit  =2^^^  ex  ^tto  rigor  per  hùnc^  fadiurii  ofculi  diuifìis 
«fi*  5*Jiljùij  quae  formula  aequalis  ftatui  debet  inomcotcf 
iris  foflicitàtttfs  F  hatic  cùruattìraiti  prodlicentis,  quod  mo- 
ihfehtwm  cnm  fìt  F.  A  ic  ^  F  (a  — JJf  ),  Habebitur  oro  noftr^ 
curua  haec:  aequatio:  Eii-j^  zr  F  (  <i  —  jr),  ex  qua  àutc 
omnia  natorain..€uruaed^nireoj(k>rtet.     • 


§.  IO.    MultipGcemus    Éanc   jequationf'm  ,,'per  ^^f*. 
sttque  integrano  nobis  dabit:  .        --' 

.^>~ìF(2<,jr-xx)!H-;ò  ';  :  .    /;•  :•': 

^uae  conftans  (];  ira.  debet  efle  comparata,  tt  pòfitojkrso» 
hoc  eft  in  ifxfo  poo^oR,  ooff  fidum  fiat  /  3=  O)  i«d  «òto» 
ij=:.o,  propterea^uodfcwfta- AB  int  B  firmitfcr  eftiilfcwj 
Tude  patet  fumi  debere  €  :=3  d,  ita  ft  haàè  babeamus  àft' 

quationem:  E  ifeiki/;r=t~F  ^^^t  a  «^ *''*-'*•*' )i  <1***'  denoo 
integrata  praehet  Ekkjzzi¥ {^'étxx^x'),  rifde  pofito* 
xz=:o  iam  fitj'zr  o.  Trani<eramus  nunc  punÀum  y  in' 
ìpfam  extreitticatem  17,  ùitùtikào.x  =2  a^  et  quonkm  nbnl^ 
mus,  tum  aeri  appUcatàai  r=:  A  a  =:  et,  acquatto  tloftra  <ft|w> 
bit  E  A  ib  a  zr  *[F^»  ex  qilo»  ftiànifefté  pròdit  fonnulft  rigò-* 
rem  exprimcns  Ekkzzl^i  ficqiie per  vnicum expetimen*- 
tum  prò  quauis  columna  cflindrica  eius  rigor  abfolutus 
fea  yaiot  fitrfiiutàe  E  i^' ik  '  expedite  determinar!  poterit , 
cnm  ex  èlenfentis  cogditi^  fBicet?',  a'  et  a  ftatui  poffit' 
Ji=:F  et  kkrL^'i  '  '         ^ 
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.  f.  Il,  Fofl£)uam  igitjir  exploratjis  fueril Talòr ft<pr  Tab.  IL 
molae  Kkk  prò  quapiam  .propo^ìca  coluirìpa  cylindrìca ,  ^ìg-  <^« 
ponamus  iftam  columnam»  cuÌM^  »x.efXì  tantum  A  3  io  %o- 
^a  exhibémns ,  a  pendere  ÌACunibeiite  O  infinite  parane 
effe  inflexani ,  ijt%-  Tt  curuam  ^j  B^  iaéìxprit .,  amhaeqjif 
extremìtates  A  et  B  imipotae  manferinc  ;  quonìam  enim 
ÌDCHmatio  fupponitur  infinite  parua^  ipfa  cucua  Aj^B  ab 
joe  A  6  prorfus  non  difcrepabit..  His  igitur  pofitis  vocer 
jniis  altitudin^m  huius  colu(niiae  ABz=a.  ejt  prò  pua^9 
eins  quocuoqùe  f  ponaiQVis  abrcifiam  A,jir=;=.jr  et  applica^* 
tana  xj  z=.jt  ita  Tt  /  ^uane(ìcer^  deboàt  tanti  prò  xz=:<> 
(qaam  prò  xzio'  modo  ante  aotem  TtdimnV  radium  oIcuÌì 
in  hoc  punélo  j'  cfle  =^^^^  qui  cum'  hip  axem  ,fèrfuf 
Tergat,  poni  debct  jf  r  =  -^  Jjj»  i^  yt  jiiomc;jtum4?i%xió- 
iu  refifiens  fit  -^^.  ,     ' 


f.  X.2.  Quooiaoi  nnoc  oflTif  coUim^^ici  iQcnmbeiif 
O  fecundum  diredionem  Tert^calem  AB  deorfum  ti* 
jet,  «US  iromcntnoi  j:eip«do  pimCti  j  prirpQ/»  .▼pd<| 
fiatim  deducitur  haec  àequatio:  — *^j,J^^O^,  prp  ^4 
b;i;eQÌtatis  ^jitia.  fcr^amn»  ^^zz.te,  Tt  ]i«bjBao;iufi  1i<^qc  fif r 
|i|«rionem;  ^J,?  ^j  —  o,  ^pai»  énétsi  itt  a  éj  et  ioiegM» 

^^=££f|.ideoque^.=  ^4^.  ^ 

Hitic  dènoò  intcj[rJUido  pernenimnf  f^à  jiàmc  .9^iisl^f)i^U)^t 
irzr^Arc.  fin,^-^Cj  ita  n  du^c  icònftwte^  ^  ef  /i^ 
falcDlu^  fint  !ofire%>,  ^^m»  Jtn  d^fiiùo|ppfjrtet»  i».t  | 
énanefcat  taip  cala  «'—.q  qivun  Cfdu  ^=;Ài;  ijBWW  a}if^||» 


Digitized  by 


Google 


xrr  Are.  fio.  -Z.  Fiat  nunc  Jir=:4,  et  quia  fièri  débetj^zo,  h»- 
bebimus  dt  =:  <r  Ar.  fin.  o.  Tales  autem  arciis  fuot  o,  ir,  2  ir, 

3  ir  ttc,  quorum  prìmus  iam  prò  termino  A  valnit;  hic 
igitur  Talebit  valor  ir,  ita  vt  fit  «  =  ir  ^.   Pofueramus  vciro 

4  e  =-^,  quàmobifcm  habebimus  «  =1  ir  V  ^ . 

*  *  ^.  Z3*  Hic  notatu  dignum  ed,  alteram  conftan- 
tem  jf  prorfus  ex  caiculo  efle  egrelTam.  Quoniam  igitnt 
!nuenimus  x-nz  r  A.  fin.  ^  ,  erit  inuertendo  yznj^vi.  ^\ 
Vnde  patet,  quo  màior  fiierlt  quantitds  /,  eo  magis  ìq'* 
coruationem  àugeri,  ideoque  àequattonem  noffram  finalem 
tf  ==  ir  y  ^  peripde  fubfi(ler&  »  fiue  columnae  curuatura 
induda .fuerit  tantiUo  maior  fiue  minor,  dummodp  fuerit 
quam  ihfnlma.^  Nane  vero  ex  ipfa  bac  acquationeiunQ- 
tefcet  pondus  O,  quod  talem  ineuruationem  producere  vk- 
leat:  reperìetur  enim  Orr^—.*;  vnde  intelligitur,  quam- 
(fitt  onns,  columnae  incumbens,  non  maius  fuerit  quapn 
^^*<^,  columnam  omniuo  firmam  eonfiftere,  nequé  vllom 
èfle'peri^lum,  vt  oneri  fuccumbat.  Hlnc  igitur  fiàtim  pa- 
tet,  quod  iaiii  dudum  inueneram ,  onera,  quae  columnae 
eylindrieae  einsdem  craflitlei  fuftinere  falent,  tenere  rado- 
fUHH.  reciprocam  dupllcatam  akitUdinuin"  «,  ita  Tt  colùinna 
duplo  altìor  tantum  quartam  parcem  Qfleris  ^iettare  vaìeaK  - 

$.14.  Vt  nuuc  etiam  columnas  diuerfae.  crafiìtiei 
iqter  fé' comparare  qiieàmus,  inudligarì  oportet,  quomodii 
quouis'  éafu'  formula  rìgorem  exprimens  £  ìb  ib  a  craditie 
peJi^eac',  ^id  ^dód'  tx  princìpiis  phyficìs  et  experimentis 
lllper  cohaefione-ét  imitate  corpòriim  inftitutis  deriuari 
cfeiét^'  lii  ^ptittiis  «ad  ipfiùD  matejriam,  ex  qua'  columnae 
'"  —^  "*  paraa-. 
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parantur,  erit  refpìciendum  ;  et  quoniam  corpora  incuruari 
nequeunt,  nifi  quaedam  olementa  a  fé  inuicem  longius  re- 
moueantur ,  eiusmodì  experimenta  confukre  debebimus  » 
quibus  talis  didudio  Tel  elongatio  a  viribus  quibuscunque 
produci  poteft  Hanc  ìgicur  inueftigationem  fequend  modp 
adgrediamur. 

j,  15.  Ex.  eadem  materia,  qna  columnae  conlUnt^  Tab.  IL 
paretur  bacillus  cylindrìctts,  Vel  prismaticus  EEFF,  qui  Fig.  7. 
altero  termino  E  E  pauimento  M  N  ira  $rmiter  infigatur, 
n  aliter  inde  diuelli  nequeac ,  nifi  dirumpatur,  in  alterQ 
vero  termino  pondus  P  appendi  coocipiatur,  quod  co  ys^ 
qae  augeri  poteft,  yt  ifle  bacillus  dirumpatur.  Ante  aiitéoi 
quam  ipfa  ruptura  euenic,  bactUus  aliquantiUum  elongabit 
tur  per  fpatiolum  V  fj  quod  «o  mjnus  ecit,  quo  firnqùoc 
et  folidior  fuerit  maÌTa  bacilli.  Concipiamus  ergo  taleex-r 
perimentum  inftitui  cum  bacillo,  C4iius  longitudo  EFr=jf 
et  crallìties  =gg,  tu m  vero  iftum  bacillum  ab  appeofc^ 
pendere  F  elongari  per  rpatiolum  F /=(});  ac  primo  qui? 
dem  pater,  idam  elongationem  (p  ipfi  longitudini  baciJÙi  f 
efle  proportionalem  :  fi  enim  bacillus  duplo  efièt-  Ipogior  » 
ab  eodem  pondere  P  duplo  maior  elongatio  <P  producere? 
ter;  vnde  fi  ftatuamus  <P  =:$/;,  dabitur  certa  relatioint^ 
pondus  P  er  litteram  ^,  ita  vt  non  amplius  opuy  fit  ipr, 
(km  longitudinem  /  in  computum  ducete. 

$.  j6.  Euidens  autem  eft,  quo  maius  fuerit  pon- 
dus P,  eo  maiorem  quoque  efle  debere  litteram^.,  hanc 
autem  non  vltra  certum  terminum  augeri  pofle,  quin  ba- 
cillus penitus  dirumpatur.  Quamdin  autem  illac  olbugatio- 
Bes  funt  fatis  paruae,  dobitari  nequit,  quin  Talor  Utterae^ 
A^a  Atad.  Imp.  Se.  Tom.  IL  P.  L  R  ipfi 
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ipfi  ponderi  P  fit  proportionalis ,  quandoquidem  in  omnU 
bus  huiusmodi  mutationibus  minìmis  efFedus  caiiflae  fcm- 
per  eft  proportionalis.  Deinde  edam  euidens  eft,  fi  badi- 
lus  cflet  duplo  craflior,  tum  ad  eandem  clongationem  prch- 
ducendam  rcquiri  pondus  duplo  maius  ;  ex  quo  intelligf- 
tur,  pondus  P  tenere  rationem  compofitam  ex  littera  5 
et  craflitie,  quam  pofuimus  zrgg,  Jta  vt  ipfum  pondus  P 
femper  proportionale  fit  formulae  $  gg. 

§.17.  Quo  fiunc  etiam  craflìtiem  gg  ex  calculo 
èxpellamus ',  loco  ponderis  P  commode  fubftitui  poterit 
pondus  voluminis  ex  eadem  materia  conQantis,  quod  ergo 
per  iimilem  bacillum,  cuiu?  longitudo  fit  rrp,  repraefen- 
tari  poterit,  ita  vt  ùtVzipgg,  hoc  eft  vt  P  aequetur  pOQ- 
aeri  cylindri  ex  ìpfa  materia  coiumnae  confe<fli,  cuius  ba- 
iis 'fit  zrzgg  et  altitudo  zup.  Quo  conftituto,  cum  iftud 
pondus  pgg  femper  fit  proportionale  formulae  J^^,  ean- 
dem proportionem  tenebit^  ad^;  Tnde  fi  ftatuaturpi:^^, 
erit  b  certa  quaedam  longitudo,  quae  prò  omnibus  bacil- 
lis  ex  eadem  materia  confeAis  erit  eadem,  quandoquidem 
neque  a  longitudine  /  neque  a  craHItie  g  g  pendet  ;  ex 
quo  hanc  longitudinem  b  tanquam  vcram  menfuram  tena- 
citatis  feu  firmitatis  materiae  fpeAare  poterimus ,  de  qua 
quouis  cafu  agitar ,  ita  Yt  cuique  materiae  determinata 
quaedam  longitudo  b  conueniat.  Hac  igitur  femel  cogni- 
ta, fi  fucrit  ^  rr  5,  femper  erit  p—Bh^  eritque  p  longitudo 
fimilis  bacilli  craflitiei  gg,  cuius  pondus  aequetur  ponderi 
appenfo  P. 

$.18.  Hinc  igitur  vbicunque  materia,  ex  qua  co- 
caina ed: confeda,  de  ftatu  fuo  naturali  diducitur,  exipfa 
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Digitized  by 


Google 


•*^    )  J3I  (    !?€<- 

diduAione  determinari  pocerit  vis  ad  eam  producendam 
requifìta.  Confidercmus  ìgicur  elemeatum  columnae  quod-  Tab.  IL' 
cunque  E^F/,  cui  òb  incuruationem  induca  fit  figura  Fig.  8. 
elementi  annularis  EeFf  ex  centro  R  defcripti,  cuius  ra- 
dius  fit  ERzrr,  ipfum  vero  elementum  curuae  Ee^dSy 
Tbi  quidefn  folam  craflìtìem  £  F  in  figura  exhibere  If- 
cuit ,  latitudinem  autem  in  fingulis  pun<ftis  x  mente  fup- 
pleri  conuenit.  lam  intra  columnam  confideremus  punftum 
quodcunque  X,  per  quod  centro  R  defcribatur  arculus  X  x, 
ac  pofito  interualio  E  X  rr  *•  erit  ifte  arculus  ' 

caias  longitudo  cum  in  fiatu  naturali  fuerit  =E^  =  i//^ 
none  fpadum  elongationis ,  quod  fupra  vocauimus  (}),  erit 
nii-*:  hic  vero  prò  longitudine /habemns  £«=^f.  Hinc 
ergo  cum  fuerit  5 zi:  -f->  hoc  cafu  erit Szz~t  quae fra^io 
dadla  in  longitudinem  illam  conftantem  hy  fi  per  totarn 
columnae  crafiìtiem  extendatur ,  dabit  pondus ,  <^uod  ift'a 
iocuruatio  poftulat. 

$.  19.  Promoueamus  pundum  X  more  fi>lito  per 
elementum  dx,  fitque  latitudo  columnae  in  X  rrj',  atque 
elementum  voluminis  bafi  ydx  infifiens  in  ftatu  naturali 
erit  j  d  X  d  Sy  quod  cum  elongationem  littera  ^  =  -f-  .indi- 
catam  fit  pafium,  vis  ad  hoc  requifita  aequabimr  ponderi 
voluminis  zr  ifzi?^"  cuius  ergo  integrale»  per  totam  ampli- 
tudinem  fedionis  fiimtum,  dabit  totam  vim  ad  incurua- 
.tionem  elementi  F/E  e  requifitam.  i 

§.  ao.     Pro  nofiro  autem  inftituto  non  tam  ipfam 
hanc  vim  quam  eius  momentum  refpeiSta  pundi  £>  a  quo 

R  a  in-  . 
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incnruatio  incipit ,  exigimus  ;  quanti  ob  rem  illa  formufa 
*iLtl*  infupcr  in  didanrìam  EXzzx  duci  debet ,  prodi- 
bitque  elementum  huius  momenti  r  ^ilijp^l?,  cuius  integrale 
per  totam  craflìtiem  fumtuni,  quod  cft  ^-fx  xj  d  XjipCum 
dabit  momentum  Tìrium  ad  hanc  curuationem  prodncen- 
dam  requifitum.  Quoniam  igitur  ante  idem  momentum 
é>s.  fòrmula  rigoris  àbfoluti  Ekk  ita  expreifimus,  yt  eflet 
¥1^  :  oline  manifeftum  eft,  qualis  Talor  formulae  Ekk  prò 
quouis  cafu  t^ibui  debeat;  femper  enim  erit  Ekkzzhfxxydx^ 
fi  modo  hoc  integrale  rite  capiatur,  ac  per  ampHtudinem 
cplumnae  circa ,  fecHionem  £  I?  extendatur. 

|.  ftz.  Pendet  igitur  ifta  determinatro  a  figura 
iftìtts  itùiotkìa  columnae  per  £F  fadae,  iìue  a  relatioae, 
quam  latitudo  y  prò  qnauis  abfcifla  jr  tenet.  Ponamiis 
|)rimo  latìtudinem  vbique  tff^  eandem,  fcilicet  f  =  f,  cra{&- 
tiem  Terò  El^z:^,  atqqe  formula  intejgranda  erit 

*-^/xxdx-=i'-\^ 

quae  formula  Ysque  ad  terminum  F  extenfa,  pofitOJlr=:^, 
^jd>tt  nìomentum  ad  incuruationem  requifitum  =  ^^ 
■qui  hoc  càfù  eft  Valor  formulae  fupcrioris  ?-^* ,  ita  vi  fit 
Èkkii^b*  fb.  Hinc fi  aliam  columnam  confideremus,  cu- 
ius craflìties  fit  E  F  =  B,  latitudo  vero  =  C ,  Talores  for- 
inulaè  Ekk  inter  fé  erunt  Vt  ^*  ^  :  B'  C  ;  ynde  iam  intel- 
iigittir,  fi  iè^ìónes  columnae  fuerint  inter  fé  fimilés,  quod 
Ut ,  fi fuérit  B :  C r: b  t  c^  rum  Valores  formulae  Ekk  forè 
io  ratione  b*  :  B%  quod  de  omnibus  fedionibus  fìmilibus 
falet.  Vnde  fi  fediones  fuerint  circuii,  vt  fupra  aifumii- 
tnus ,  raiores  fòrmulae  Ekk  tcnebunt  ratiooem  biquadra- 
ticam  diamecrordttK 
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§.  22.    Parum  quidèm  refèrt»  prò  aliis  figuris  ra- 
lores  abrolutos    formulae  E  k  k  euoluere;    interim    tatnen 
rpecimrnis  loco  coinputeaias  cafum,  quo  Tedio  EFfe  ek 
circulus ,  diametro  EFznb  defcr^ptus.  Hinc  ergo  prò  ab- 
fcifla  EX=zx  tota  latitudo  crit  jy ^  a  V A  jf  —xXy  ita  n 
fit  Ekkzz&b/xjcdxVòx-^x  Xj    iì  qui^em  hoc  inte- 
grale ab  jf  ZI  o  trque    ad    x  ^z  b    extcndatur.      Pro  ilio 
inueniendo  ponamus  x-=zb  fin.  (J)%  crit  b  —  x:=:b  cof.  <P% 
hincque  V bx--xx  —  b  fia  (J)  cof. Cj)  =r  S A  fin.  a  4>;  tuitt 
fero  erit  //jrz:a*</(J)fin.  (p  cof.Cpzri/Cp  fin.  a  (J),  quibaè 
fobftitutis  fiet  Ekk  —  b*  bfd<^  fin.C^*  fin.  a  0*,  qno4  ini 
tegrale  estendi  debet  a  0=:o  Vfque  ad  ()>=::  5)  o^ 

$.  33.     Nunc  per  notam  angulorum  Analyfia  pri* 
fflo  eft  fin.  <{>*z=i  — ^  coHaCp,    hincque 

fin.  ({>♦=: i  -i  cof.  a  Cj)  -H  ;  cof.  4<J), 
porro  vero  fin.  a  <p»  zz  i  ^  i  cof.  40,  vnde  conficitur  ; 

fin.  ^*  fin.  a  (Jy*  =r  ^  —  *  cof.  a4>  —  { cof.  4  0 
+  Jcof.«(|)  — ^?of.  8$, 

qnae  Ibrmula  duda  in  ^C|>  et  integrata  dat 

fd  CP  fin.  4)*  fin.  2  (pi*  1=  ,*,  $  -  A  fin.  ^  (J5  —  /.  fio.  4  ^ 
-f-  ,V  fin.  tf  Cj)  -  «,  fin.  8  0, 
qnae  expreffio  iam  euanefcit  fado  0=o.  Sumatur  igi- 
tur  Cpzripo'zr:',  ac  totum  hoc  integrale  cuadet  =  **i 
ita  vt  fit  Ekk:=:  i^LbÈ ,  quac  formula  ergo  vtìque  biqua* 
drato  diametri  efi  proportionaiis. 

§.  24.     Regredianiur  nunc  ad  columnam   cylindri-r 
Cam  fupra  tradatam ,  cuius  altitudo  erat  A  C  =:  fl  (Fig.  1.) 

R  3  eius 
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eius  vero  diametrum  nunc  ponamus  ==  bs  €t  quoniam  mo- 
do inuenìmus  Eiifczz—^,    cric    onus'    quod     irta    co- 

lumna  fufìioere  valebic  ante  quam  iDcuruetur  0=:^~^y 

cuius  quantitas  aequatur  ponderi  Tolumiiiis  ex  eadem 
■inateria  confe<^i,  cuiu»  foliditas  ed  haec  ìpfa  quantitas 
-fi!^|15,  fiue  aequabitnr  ponderi  paris  cylindri ,  cuius  di- 
ameter  rrJ,  altitudo  yero  rz  *-5~?,  Vndc  fi  plures  haW« 

antur  huiusmodì  columnae  cylindricae  ex  eadem  materia 
confedae^  onera ,  quae  geftare  valent,  tenebunt  rationem 
compofitam  ex  direna  quadruplicata  diametrorum  et  re- 
ciproca ^  duplicata  altitudioum;  fin  autem  ex  diuerla*  ma- 
teria fuerint  fadae,  quoniam  cuilibet  materiae  certa  lon-^ 
gitudo  h  conuenit)  onera  infuper  erunt  in  ratione  ha- 
rum  ipfarum  altitudinum  b. 

$.  2$.'  In  folutione  autem  fupra  data  aflumfimus 
coluftìnam  a  folo  pondere  incumbente  O  comprimi ,  ip* 
fum  auténi  colupinae  pondus  neglexìmus;  pterumque  au-^ 
tem  onus  fuftentatum,  tantopere  fuperat  pondus  proprium 
columnae,  Yt  error  bine  oriundus  tuto  negligi  que^t  In* 
|:erim  tamen  deinceps  operam  dabimus,  Yt  etiam  ratio- 
nem propri!  ponderis  in  folutione  habeamus,  qnod  in  pri- 
lla folutione,  quam  olim  in  loco  initio  allegato  dederam^ 
e^pediré  non  fum  aufus,  ob  fummas  diificultates ,  quae 
in  hac  euolutione  occurrebant.  Facile  autem  intelligitur, 
tali  coltininae  tantam  altitudinem  tribui  poffe,  Yt  ne  pro- 
prium quidem  pondus  foftentare  Yaleat ,  etiamfi  fueric 
O  =:  o ,  qui  ergo  Cafus  Ytique  peculiarem  folutionem  pò- 
ilulat- 

§.  26. 
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§.  a5.  His  expofitis  confi(dercmus  aliquot  experi- 
mcnta,  quae  ccleberrimus  Mufchenbroekius  de  vi  columna" 
rum  inftituit;  non  autem  cylindros  adhibuit,  fed  prisma- 
ta  quadrata,  vnde  valorem  formuke  E**  prò  fcftion?- 
jaibus  quadratis  explorare  oportct.  -SUpra#aatem  iam  prò 
caAij'nr  inuenimus  %kk:=z\b* eh  (f  21.), -bine  prò 
.experimentis  modo  memoratis  crit  E -ib  ik  zz  ^  **  i& ,  vbi  * 
deootat  latus  fedlionis  quadratae.  Quaroobrem  fi  altitudo 
talls  columnae  prismaticae  fuerit  =a,  onus,  quod  geft^ 
re  valcbit  erit  O  r=  2Ll^.  Sccundum  hanc  igitur  formur 
Um  experimenta  Illa  examinemus.  ^^ 

\    '    '      '    ■;■ 

$.  27.  Parauit  aptein  ptimo  Mufcbtnl^Mus  ex 
abiete  trabeculam,  4  pedes  longam,  prisnuticam\  cuius  ha- 
fis  erat  quadramm ,  cuius  latus  =:  ^  digit,  eaquè  in  iì- 
ta  yerticali  condituta  dirupta  fuit  ab  impofito  pondero 
64  libr.  p.  une.  Deinde  alia  trabecula  ex  eodem  ligoo 
conferà  pjiriter  quatuor  pedes  lónga  fed  cnias  bafeos  qua* 
dratae  latus  erat^g  dig.,  dirupta  fuit  Ì  pendere  22 tf 
libr.  Hic  ergo  erat  altitudo,  quam  vocauimus  a,=:4ped. 
et  in  pofteriore.  experimento  latus  quadrati  ^  =  o,  70  digitis 
otìus  vero  impofìtum  On226  lib.  Hi  ne  ergo  fi  ex.  eo- 
dem ligno  parétur  columna  prismatica  altitudinis^  rir  A  pe« 
dam ,  cuius  bafeos  latus  zzB  digitor ,    ifta  columna  fuftì- 

nere  poterit    onus ,    cuius    pondus  =1  'i^fì  li^'*  ideoqùe 

hoc  QDus^^   erit    15060  ^  libr. .   Vnde  fi  altitudo  A  e0et 

rr  ao  ped.  et  craflities  B  zr  20  dig.  talis  colnmna  foftefnta- 
re  poiòet  onus  =:  <f024000  libr. 

f.  28. 
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§.  at.  Ex  hoc  expcriracnto  fsdam  ipfam  longitn- 
dinem  i?>  prò  ifta  fpecie  ligni  definire  lìccbit  opc  acqua- 
tionis  h  z=.  i^ ,  fi  modo    loco  O  iubftituatur    mafia    ex 

eodem  ligno  conftans,  cuiu$  poodus  yaleat  %z6\ìht.  Cum 
nuoc  pedi3  cahi|^  aqtite  pondus  fic  circiter  70  libr.  granita» 
«item  rpecificà  huins  Ugni  fit  duplo  minor  quam  grauitas  fpo- 
cifica  aquae,Tnus  pts  cubica»  talis  ligni  pondu$  habebit  35  libr. 

quarc  fiat  ^5  Ubr.  :  1,=:  Aatflibr.  :  O,  ficquc  erit  0=:^^ 

ideoque  in  pedibus  cubicis  erit  Q  =:  6,457.  Reliquas  igt<- 
tor  quatotitateé  etiam  in  pedibus  exprimamus ,  eritque 
a  =14  et  ^=:  0,053  ;  vode  ex  fequente  calculo  ipfa  loii- 
gittado  b  eruetur 


/4  0=o,Sioo3o8! 

'     '   /  Nuqn.  rz:  4,4914720 

Yubt  /.  Ùeiiom.  =  6,04801 16 

■  ;•  "il  '  '       ' 

/.  3;  22  6,4432604 


/.  ir  IT  =:  o;,994299^ 
/.  Denom.  zz.  6,04801x6. 


ergo  b  r=  «774^80 


confequenter  prò  liac  fpecie  ligni  longitudo  b,  qna  ten»- 
citatem  metimur,  ralet  2774980  ped.  vnde,  quantum 
trabecuU  ex  tali  Ugno  par^a  a  quauìs  vi  elongari  poffìt, 
definire  poterimus.  Ita  fi  ipfam  trabeculam  ab  audore  t;- 
furpatam  confideremus,  cuins  longitudo  ii=:4ped.  etba- 
ièos  quadratae  l<itus  =  ,^  digit,  eamque  a  pondere  226 
libr.  non  comprimi  fed  difendi  concipiamus,  fecundum 
praecepta  fnpra  data  hoc  pondus  226  libr.  per  talem  tra- 
beculam .exprimamns,  tam  longamjVt.  eius  pondus  fit  226 
libr.fitque  haec  longitudo  =p.etqaonifLm  Yidimus  pondus  426 
libr.  conuenire  mafl*ae  ligneae,    cuins    Yolumen  =  6,4.57 

ped. 
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ped.  cuticor.  eritque  b  ò  p  zn  <J,457  pcd.  cubicor.  Córti 
igitur  in  pedibus  flt  ^  =10,058,  reperietur  ;p  =  1919; 
Quodfi  iam  elongatio  iftius  trabeculae,  a  tanta  tenfiòne 
om,  vocctur  Tt  fiipra  rS^r,  erit  ^rr5^,  ideoqne  5  rr:  ^ 
z:o,ooo6p,  ideoque  ipfa  elongatio  Jazz:  0,00276  ped. 
in  digitis  vero  erit  S  a  ìz:  0,03312,  fiue  propemodum  ^ 
digit,  id  quod  ab  experientia  non  abjhorrere  vkletur. 

§.  29.  In  hoc  Ugno  au(!ilor  iam  obferuauit,  vinr» 
qua  columna  dirunnpitur,  (atis  exa<!!le  effe  proportionalera 
biquadrato  ciaflìtiei  h*\  in  aliis  autem  ligQis,  praecipue  ia 
quercu  ,  animaduertit,  vini  rumpentem  ih  minore  Tatioae 
qaam  quadruplicata  augeri,  cuius  phoenomeni  ratio  fio^ 
doble  iti  indole  fìbrarum,  ex  guibus  hoc  lignam  conftat, 
cft  qua«renda  ;  fcilicet ,  quia  aflumiimus,  elougationem  du* 
più  m^orem  etiani  vim  duplo  maiorem  poflulare,  con- 
cludere debemus,  in  ligno  quercino  plurcs  fibrilla»  rumpi, 
utequam  elongatio  fiat  duplo  maior,  vnde  etiam  reniten* 
tia  tanto  erit  minor.  Hinc  ìhtelligttur,  formolae  noftraè 
inuentac',  qnatentis  biquadratum"  craflìtiei  ^*  continet,  i«- 
fraxi  non  nimium  e  ibui  pofle,  et  prò  varia  liiateriae,  tx 
qua  colutnnae  conficiuntur,  natura  quandam  correAionem 
«imitti  debere,  ex  pluribus  experimentis  determlnandam. 

f.  56.  i^nae  ha^eous  de  Colnmnis  cyHndrkis  *ft 
inedium  attuliinus,  haud  diflnculter  ad  eiusmodi  Columhas 
transferuntur,  quaruih  craflìties  certa  tjuadam  legc  afcen- 
dendo  decrefcit,  qnod  argunVenttìm  hìc  de  nouo  tramare 
/uperflùum'  totet,  propterea  qwbd  ìahi  fufii»  ìd  expòftìi  ift 
^iueriationc  mea  itritio  «allegata.  Verutn  qiiia  tum  tempo- 
jris,  non  videb^m ,  óuombdo  tpftiffl  ^bqne  pondu»  coluM- 
à€(a  Acad.lmp.  Sc.Tom,U.V.l  S  nae 
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nae  in  compntum  dnd  qneat,  Uluin  deieftam  hic  ifappler 
re  conabof  ;  irbi  imprimn  fum  iiiaeftigaturtts,  ad  qtrantata 
aldtudinem  columna  cylindrica  estendi  poiBtf  ne  (ab  pro- 
prio poodere  fuccambat»  edamfi  fuperne  nuUum  onus  fu- 
ftentet. 

.  f  ai»  Reférat  igitur  vt  (upra  cnruaA^j^B  axent 
J?  •  '  columnac,  qui  a  proprio  pondere  ìam  ad  hanc  figoram 
iicredudusi  ac  ponatur  akitudo,  quam  quaerimus,  ABrro^ 
et  abfciOae  cuicunque  Ajc=x  refpondeat  applicata  xyziy^ 
quae  prae  abfciiTa  prò  infinite  parua  haberi  queat^  ita  Tt 
in  punAo  y  radius  ofenli  fit  r  =:  —  ^~  j,  tiun  yero  deno* 
tet  Eiiè,  Tt  (upra,  formnlam  rigoris,  ita  Vt  ìncuruatio  in 
pundlo  y  poftulfit  Tirinm   momentam  =  5ii  z=  ~  -V^'^*- 

%,  3*;  Quoniam  ìgitiir  ifla  incnruatio  a  Iblo  poti- 
òiat  portionis  fuperioris  columnae  Kqy  producilur,  con- 
iìd«renitts  cius  elementnm  quodcunque  in  q^  qaod  refpon- 
deat abiciflae  hp-=.f  et  applicatae  pqrzzq,'  fitqae  ò  b 
ciaifitìes'  columnae  per  totam  eius  longitudlnem  ;  et  cum 
ckmeBtum  arcus  A  q  ipfi  elemento  abfciflàe  d  p  aequale 
Ipedari  poffic,  eius  pondus  exprimi  poterit  formula  3 6 1/^, 
quod  agrt  in  direzione  Terticali  q3\  quam  ob  caufam  et* 
iam  in  ^mula  rigori»  "Ekk  pondus  £  per  maflàm  eios- 
dem  materiae,  ex  qua  columna  conftat,  exhiberi  oporté- 
bit.  Nunc  ìgitur  confideremos  pundum  y  tanqoam  fixum» 
ad  quod  Tsque  punAa  ^  ab  A  promoueantur^  et  moanenr 
tum  TÌ8  elemeataris  bb  d p,  in  difeAione  qs  agent»,  re- 
.  fpedu  punfti  jr  etit  :ibbdp(y-'q)y  cuius  integrale,  objr 
conllans,  cdt  z:bbpy^bbfqdp,  quo. momentum  ex  poo- 
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dere arcas  A  9  ortuin,  «xprimitur.  Nunc  igitat  pvnétum  ^ 
Tfqiie  in  j  promoueatur,  fietque^zr.v  et  jzzj'jvude 
totum  momentum ,  incuruationem  io  y  producens ,  erìt 
h hxy  —  b bfy dxzzibbfxdyy  cui  ergo  aequalis  efle 
debet  fòrmula  —  ii}^^^  ita  vt  liabeat^r  ifta  aequatio: 

iì^'JL^bbfxdyz:zo. 

f.  33*  Haec  autem  aequatio  ite  eft  comparata, 
Tt  nullo  modo  ad  integrabilitatem  perduci  qiftat,  quae 
etìam  eft  ratio,  car  olìm  huac  caiìim  euoluere  non  fini 
aofus.;  Terum  deinceps  perfpexi,  integratione  aduali  non 
effe  opus ,  dummodo  integrale  completum  per  feriem  in- 
finitam  euolui  qneat.  Quod  quo  &cilins  fieri  poflìt,  ftattia^ 
mm  Weuitatis  gratia  là,kkz:mbb,  yt  haec  aeqnatìo  habea- 
tur:  ~^-|-/jri/j'  =  o,  et  quia  abfcilfae  jfzro  etiam  ap- 
plicata y  euanefcit ,  ftat«amus ,  falcem  prò  initia  feriei 
qnaeiiue ,  yz^^ax  +  ^xx  +  yx^'-i-Sx*,  eritquo 

Jjz=.(tdx+i^^dx  +  iY  xxdxri-^ix*  dXf 
hincqne 

fxdyzzliLXX'hÌ?x'^lrx*-\'tìx', 
tnm  Tero  erìt 

2ii|t  =:  1  «  |3 -H  tf  «  V  X -♦- a  »  5  jr  4f , 

quae  expreffio,  praecedenti  innda,  nihilo  debet  effe  aeqtia* 
lis;  YDde  fit  ^zro;  y=:o  et5:=iaw;  vnde  intelli- 
gimust  feriem  quaefitam  a  termino  ax  incipere,  tum  ve- 
zov  ob  p=:o  ^t  Y=:o,  fequente»  poteftates  per  jt*  in- 
creicere. 

f  34.  Hoc  obfeniato  fingamnf  prò  /  feqnentem 
ftrìera: 
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«Titque 

-+-  •£  E  jr'*  -f-  ì;  F  jc"-f-  ctc. 
ad  ^uam  ferìem  addèrc  debemus  iftamr 

~^n  :i.4.mBxx-^:6,  '^mC  s^^^tcmD  x* 
1 2. 1 3  >«  E  jf  "  -H  etc. 
'^Marum  Tcfrieram  ftìmma,  quia  debet  eoancfccre ,  "dabit  fo- 
^uebtes  dettittrinatrones  : 

'        l'*:'  ^  À  -4-  a.-^^'B  ±  o ,  hidque  "B  t=—  .-^. 
'-       ^\  *B  +  (^.  V^^Cro,  .Kinc  C r: - ^^ 3 ,-^-- i  ; 
...      V,  4  Gf  p.  xo</» D^o,.binc  Dr ~  ,-i;^:=-.,.:^,2A^, 

i,     1    <^.-  ij^'.   -jjjj  Jvalorìbff»  innentis-  applicata  /  per  Ve' 
quenteió  iettém  itofibttam  tóprimetur.:  -    .' 

A  —  a.».+  -/i^^  «.  J...r  m*        ».  j..  .  lom»  ^^  ».  ^. ..  ij /«♦  ,       V 

quae  e^^refTic^' jrke  ad  caliiBi  nodrum -ed  aecommodata: 
coétinet  eniih  adhuc  irnatn  Conftantem  arbitrariam  A;  aL* 
ter^  Tero  iaoi.ii^  ed  determinata,  quod  fado  jr  =  oet- 
iam  fieri  debeat  y:=zo,  Transferamus  nunc  pundum  y 
in  terminufn  JrfiUm  B, 'ponendo  jf=:tf,  et  quia  hìc  ap- 
plicata y  euahelfcère  debet,  prodibit  ifta  aeqnado  ^io- 
finità: 
■   '    "   b  -^  I  —  -1^^^  4-   ''*'^  T  —   '"^^1^  4-  '•  *-^-  '^?—  ctc, 

■~  ».».4m         x.t..7m*         a.x...iem*        »..>..  .ism«  * 

ex  qua  ipfam  altitudinem  columnae  ABzraeruere  opor* 
liet:  -fic  enirr\  inueuieoius^  eam  nedrae  columnae  ^  altitudi- 
nem »    in  qua   Iam  a  proprio    Tuo    pòndere  incuiuari  iOi- 
;      f  cipiet: 
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dpiet.  Hunc  ia  finem  ponamus  breuitatis  grada  ^  :z:v, 
Yt  refoluenda  proponatur  haec  aequatio: 

'     ^  = -I  -^  -iil  -1-"  .Ii±*2.  -  'i_*:Z2if  .etc, 

ficque  ^tot»m  <ti«giotii(td  huc -eft  redaSuai ,  Jet-inueniatur 
Talor  Ikterae  .«/y  .qui  liane  fefie^  itlfinitam  \tiibiio  reddat 
aequale^r   ^^  ^pim<  iViikuè    Injueàfò    al^nido   columnae 


J^Q^r^ 


i  /■  ; .'  e  '.  ?  c        f  ,-0' 


-^  ,3^v  '^èidepi  ,e(t  ji^ojc;  tìri^  Hliemei^^r  coir» 
Tergerò, ,  ^qjiaptuirtuis  ^.eù^m  jnagnus,  ^ijumer^s  p^q  v  ac- 
cipiatu^  yùmq  faut^fp  ;|iìc.obten^f^nu^,.  ^)jamdiu  fuerit 
V  "^2^i  quòmam'  teripù^  ^i^m .  ab  ^f^^iia  fpiiytiaup  ^dccres- 
cimty  ferrei  fumnÀm  neceìTaria  eÙfe^pq^t^^c^Ti^  ^^^  pater» 
numeranv  v  neccflario  maiorem  efle  'debèrè  quàm  24. 
Quo  dutem  refolutipnem  .huiu^  aeqoatfoni^  ^^iliqrenni  red* 

'idamus t   pOnaajus..^  i^6:u^-^  yn^ik  a  zzi^i^-mu^  ^t  .aeqiH- 
'Jttonear  ^Ùùc  /oa^am  hoc . modo^  ràptacfèf  temns  :   .  .    .    .] 

<«5— »f  P  —  w-<*>  T  —  Tw  P»  "■ — ^.  m  Y ♦  ' -^  IW.0  » 

'MttC'^iii  'fiil!>fidiui»  fequctitiuiir  tafcUlofutp;*  aiÌÌÌ^àfmdé'^*à^ 
rum  literaTum  logarithmosy  eosque  cura  '(uis  ^tóercntfi» 
piimis  er  fecundi»  ordine  referamu» 4ioc  modo:,. 


:$  .a     : .  Log»- 


•.  > 
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Lqgarithmi  litcrarum 
rft ,  (3 ,  y  etc. 


)  i+a  (    ^^ 


la  —  9,3979400 
i/43=:8,45593ftD 
iV=^7>a2i848« 
i  5  =  5»7<^548»8 
<?t  z=4,i3i238ft 
72;  =  2,3490344 
/»  11:0,4402^73 
f  :^  =r  S,4209<^2 
./  I  1=6,3035583 
/nrr  4,097985^ 
iXzz:  1,8x23567 

/|^  =  ^,4534«4<f 


Difièrentiae 

Difièrentiae 

primae. 

fecundae. 

0,9420080     , 

0,294075» 

1,2340  8  3«      ' 

Ó,422282S 

x,45<53tf6o 

o,i77S78<S 

1,6342446         r 

0,147959* 

1,782-2038    .= 

0,1265633 

1,9087^7» 

o,i»o538o 

2,0193051 

o,09809«.8 

4, 1*740  39 

0^088*678 

4,4055717     • 

o,oSo&58« 

2,2  85<^299 

0,07^3*  a» 

a>358i>4ai 

1 

$.  37.  His  praeparads  ad  radicem  aeqnadonk  |»ro<^ 
iKifitac  o  =:  I  —  a  »  -t-  p  «  »  —  y  «'  -f-  5  »*  ctc.  inuemendan 
Ttamur  metfaodo  per  ieiies  recurrentes  procedente,  «cpae 
iubet  taiem.  fecietn.  formare-  e:^  fcala  zel^ioBM  ct«  — p* 
y,— J,  I,  ^^  «te.  quae  H't  «,  A^  B,  -C,  D,  E,  F  -etc. 
ita  vt.  fit  A=.ai  Br=aA  — (3;  Qrr  «^  B  —  p  A-4-Y» 
D=«'C-(3B-+-yA— 5;  E=:aD-pCrHyB— èA-i-jetc. 

*tfrin  vero  "feqtrctttes  fratfHones  -contiiìiiò  propios  ad  jradìcem 
iplhis  »  appropinquabnatt-  j^;  -xr.?V  §4  ir 'etc.    Cakiilo 

..igiti^   ìnftituto  teirmini  |iuiu» /lèrid   rfiCiusCBtii   (èqucoti 

,inf)do  <jetenx^na)}unti^: , 

A.  ^  C.25  ^  ;,     \     ■  • 

B  =       Oj0339a9 

C   :=       0,00300610 

D  3:       0,0001^8750 

E  =  —  0,00000633656*  ;  Qi 
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QnonUffl  hie  liteca  E  Talorem  ibrtita  ed  oegatiuum.,  him 
Uao  finto;  coaeludfrft  poffiimus^  ae<(uatioBem  noftsam  pror 
policam  nulltm,  piane  faabere  radkem  cealem.,  quod  et^ 
iam  inde  patet,  qtaod  fradiones  fupra  àllatae  —;  vi  ^ 
ecc»  ad  nullnm   certuni    terminnm    conuergunc:    fit  enioi 


r 


$.38.  AequaCie  igituii  infinita  onz  —  a0+(3tf^ 
etc.  ita^  eft  comparatf  ^.  f  t-  nuUam ..  piane  radicem  realem 
innoiuac,  ideoque  nqllus  datur  numerus^  quantuniuit  ma- 
gnu»  acciptatur,  prò  «•,.  qui>  AwiinMin  ^uius  ferièi  reddac 
oihilo  aeqnalem ,  fed  .  quicunqve  numcirii»  prò  cr  accipia- 
tur ,  rumma  fcriei  i .—  ot4i  -+-  J3,a*  —  y  «.'- fr-^  »*  etC'  fcm- 
per  erit  pefitiiiav  quan>  adeo  qnouis  cafi»  affignare  Ucebit. 
Fonamus  enhn  rerbi  gjratia  «zniO,  et  fiagulos  termino»* 
iftius  feriei  enoluamuf  ;.  vbi  qiiidem  termini  ab^  ioida  Te»>, 
hemeater  diues^ent,  nsor  autem  ita  cQntieirgeiir,  tt  (e- 
quentiam  omnium  fumma  haud  difficulter  aflìgnari  queat 
^iuguli  autem  haias  Hf^im  termini   iéqueotes   adipiTceotUr 

-4-     t-^-  ,  1/>POOOOO' 
— '  d  »  z=  —  a>500000o 

+  ^11?=:      ©,5»a75o*   ' 

—  f  1^  =  —  0,13.5^  81+^ 

-h  ^  tf^  =      0^01*3375^ 

—  >!-«';=  —  0,00  a?  603 
4*  •  «•'  =     o-jocoatf 3* 

«—  i  «•  :=:  —  o,ooootoi  » 

4*  K  »'*^=?     o»oooooi» 

Qnodli 
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Quodfi  lam  huius  fcriei  ab  inido  duo,  ercs,  cjnàtiior,  qtiiri- 
-qiie  termini  coniungantur  y  prodibunt  numeri  alternatila 
•maioresv   Tel  minores  quaèi  vera  Cummày   Tekiti  hk  ro- 

•praèfentatui:  ,  .     : 


V       '  « 


Termini 

Summà 

I. 

I,OOCO000 

i. 

—  i. 5000000 

3. 

•    J,357'4ajl 

4. 

—  0,3095  aà's 

5. 

0,273  a27jP 

6. 

c,i3794<Ji 

•  ir  ■ 

ò,i<^0283<( 

s. 

o,iS'75a33 

9- 

o,l5778<J9 

■     io. 

i     ^,15775^$ 

•lì.' 

©,t577tf8tì 

Vii<}é''fsài«t,-tèranj  futriiiiam^  contineri  intra- H09  limlt^s^ 
0,1577568  et  0,1577680,  ideoque  medium  Aimendo  TtAi 
fumma  aeflimari  poteft  m  0,1577674.: 

$.  39.  His  éUTepUdtià  tèqiiiiìs  pàraìdoxon  maxime 
memorabile  fé  nobis*  bSert>->qliod  -Co'taBpnae  cylindricac, 
ad  quamcunque  altiiììdiìie&i^tiam  po>rigaiitur ,  nunquam 
liib  proprio  pondera  fuGtlimbtnt,  qiiocfe  Ttique  eo  magis 
cft  admiraudum ,  qu(kf '^^' eblumna&  akHndine  onus  fu- 
ftentaodum  decrefcat  fltì  r«ftJh^  tJiiptidac*-  akitudinem  ,  et- 
iamfi  proprium  pondìJ€  ^^^)hftfti«»e  iK^llga^rit  «^c  quo  con- 
cludi debere  videbatiry  ^^ftiàm-  pròprii  -ponderis  ratio 
Jiabeatur,  onns  fufteiftÀBtIM»  didhuC-^liìàgiB  -ttìminui,  atque 
^  ''  •  P  adeo 
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adeo  tanèem  pémtu$=  eaanèfcepe  debére,  ha  rt  columna 
nimìs  alta  nulluin  piane  onws  geftare  -valeret,  quod  ta- 
men  Dunc  longe  aliter  fé  habere  iooenìmus.  Haec  au« 
tem'omiiia  accoratias  exjunea  *feqi)irQiit|  quod  in  ibqaeQte 
diflertatione  ialtituemus. 


al 


L 
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Digitized  by 


Google 


EXÀMEN  INSIGNIS  PARADGXl 

ITHEORIA  COLVMNARVM 

OCCVRRENTIS. 

A  u  (Sore 
L,  EVLEKO. 


N. 


$.    I. 


ion  folum  maxime  paradoxa,  vcriim  edam  Tchementer 
fuipeda  iriderì  debet  concludo,  ad  quam  in  fuperiore  dis- 
fertatione ,    de    vi   Columnarum    sdente» ,   iumus  perduéti  : 
qnod   fciiicet  nulla  columna  cylindrìca ,    quancomuis  fuerit 
alta,    fnqnam  a  proprio   pondeve  frangatur.     Cum  enim, 
anda    altitudine  cokimna.e,  eius  vis  onera  geftandi    fecun* 
dum  duplitfanrm  rsttonem .  dimì^iatur,  vtique  tanta  dabitur 
ahitudo,  qua  columna  ne  leuiilìmum  quidem  pondufculum. 
fuftinere  valeret;    vnde  maxime  abfurdum  videtur ,    quod 
talis  columna,  etiamfi  in  immenfum  vlterius  eius  altitudo 
augeretur,  tamen^nonqnam  diffringi  debeat.     Hanc  obreni- 
maxime  neceflTarium  Tidetar ,   omnes  rationes ,  quibus  ifta 
conclufio  innititnr,  accuratius  perpendere. 

$.  2.    Totum  autem  tudicium  fuper  hac  quaefiio* 
ne  pender  a  natura  iflius  feriei  ìnfinitae: 

j-  2_4.J?! 2i— + ?i ^ +etc. 

4.1.  r.  1.  5  IO.  I.  S.  i«  ti.  t.  S.  tt.  ai  IC.  t.  s.  It.  ts.  >s 

./^btr  numeri  ir^s^  Z2,  22^35,.^tc.   feiiiein  penta^onaiiant 

con- 
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cenftituufit,  atqne  tòta  quaéftio  huc  reducimr  :  ytrtim  rum- 
ina hoius  ferìeì  vnquain  fieri  poifit  nihilqaeqnalis,  ncc  ne^^ 
Hic  jprìmo  quidein  ftatim  {>atec,  qpaln^i^  nqnierus  v -fue- 
lit  Tnitate  minor,  funirharA  huius  feri^  neceffario  (émppt 
cflé  pofitiuam ,  id  quod  etiam  euenire  deprehendi,  etiamii 
Talor  jpfias  v  multo  inaior  accipiatur.  Neque  vero  ob 
fummas  calculi  difficnltates  ceate&ario  m«riòrés  valóres' 
ipiìus  V  «examini  fubiìci  poflunt, 

§.  3.  Confugiendum  ergo  fum  artitratus  ad  me- 
thodum,  xadices  aequationum  per  feries  recurrentes  iexpio- 
raodi,  quìppe  qua  olim  iam  iu  fimili  qnaeflione ,  cum  idi 
motum  ofcillatorium  catenae  libere  fufpenfae  inquirerem  ^ 
ferici  fucceffu  fum  vfus  ;  verum  praefenti  cafu  ifta  metho* 
dus  penitus  invtiliter  eft  adUibita ,  Tnde  concludere  non 
dubitauì,  nullos  prorfus  prò  v  dari  valores  reales,  quibtti 

iiiU  feries  prorfus  ad  uihilum  redlgatar. 

..."  I 

$.'4.  Interim  tàmen  certum  ed,  iftam  methodumi 
radices  aequationom  per  feries  recurrentes  explorandi»  ma^ 
2ime  effe  lubricam,  et  faepiifime  in  errores  inducere  pofle, 
cnias  defedns  vnicum  exemplum  atculifle  iuu^it,  .circa 
iianc  aeqùationem  tantum  cubicam:  i  —  zz-hi-zz^^z^zzo, 
ctiius  vna  radlx  manifefto  àft  2;  =r  z  ;  at  fi  ex  feala.  r«la- 
tionis  2,  —  4,  -f  3  feries  recurrens  formetur,  ea  prosit 

i-fa  +  o  —  5  —  4-fi24-a5  —  IO— «84,  etc 
Tnde  radix  cognita  nullo  modo  concludi  potefi.  Ratio  au- 
tttcn  huius  defeéhis  in  radicibus  imaginariis  eft  quaerenda , 
et  qnoniam  nottra  acquatto  fine  vllo  dubio  plurimas ,  ^ 
non  omnes  /  inuoluit  radices  imagiuarias,  mirum  non  ei^ 
hanc  operatiotiem  fucceflu  caruifle. 

T  a  §.5. 
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f.  5.     Fateri  igitur  cogimor ,  bine  nthil  tiito  co»^ 

elùdi  pofle  ,    Ttriim  aequatio  propafica  radices  hab^àC  rwki 

les, -nec  ne,  atque  hic  potius>  noftrum.  ìudìcium  fiispead^nf 

coiiueniet.     Quamobrem.  ifta  ipfò  aequatio:  -  ^ 

•    •.        o  —  i-JL^JSl ?!_^-       "1 etc. 

^■    ;  4.  I         '        7.  1.5  >0.   I.   5.  ■«.       ■        IS.  I.j.  It.  •! 

QRipino  digna  videtur,  vtr  Geometrae  omnl  iludio  in  timi 
naturam.  inq^iiiraat^  "     '.[       -    ' 

.  f.  ^\.  Quoniant  antem  haec  aeqiiati>  nata  eft  ex 
coofideratione  illius  lineae  curuae,  ad  quam  tales  cólumna^, 
f,  fola,  granitale  follicitatae^  infletìi  déberent  ante  qnani 
rumperpn^ur ,,  oecefle  erit  B'uius  curuae  fymptomàta  acca* 
iratius  ;  c^mint  fubiicer^^  Keferat  igitur  reda  verticalij 
^b.  III.  ^g  huiusmodi  columnam,.  fitque.  AYB:  ea  linea  cimia', 
ad  quant  ìn4f<^.^  deb^t^  antequam  penitu^  corruat ,  atqnià 
intcr  eius  coordinatas^  A  X  zz  jt  et  X  Y  zz^  feqaens  ini 
Tenta  elt  aeqiiatia  infinita:: 

X X:  '.»»  t  ».«3Cy t.4.  T*'"  _l         ^Af. 

A    ^         t.  J.  4.  te  "^^  «.  f .'.  7.  n.»         «i  i  .  .  .  IO.  m«  . '^^ .    *^* 

"Qnoniam  igitur  in  infima  coiumnae  termino  B  applicata  jr 
cterum  eiTanefcefe  debet,  hic  ante,  omnia  inuedigari  opor- 
tet  abfciflam  illam  x^,  cm  refpondeat  applicata  enan^fcenf 
f  z=:-o  V  ^ùàndO(^idem:  haec  ipfa:  abfciffa  aequabitor  altttu«> 
ìiini  totius  coiumnae  A B^  quamobrem.  fi  hoc ,  Yti  vifunt 
erat,  nunquam  euenire  pofler,.  fed^  etiarofi  abfeiflae  x  it 
ìnfinitum  augeantur,.  applicacae  tamen  femper  pofitiuum 
ibrtirentur  valorem  ^  id.  vtique  certum  foret  fignum ,  co» 
'  lamnam  etiàm  infinite^  altam  fnb  proprio  pondere  suor 
^uam  fuccumber-c  d  ebete ,  proptcrea  qnod  alter  columQftf 
terminus  B  in  ìnfiiiitoni  remoueretan- 
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<^   0  ^.4^  <    ^J?<- 


'    $•  7/     ^t    igitur   accuratius   in  fbrmam  huìus  co* 
lamnae    inquiramos ,    pouamas    br.  gr.  x*  :=:  m  t,   ve  ut 

xzz'vmj,   et  habebimus  hanc  aequatlooern  : 

A«~**        ».«. 4  ^^  «,»....  r       ».  ».  ,  .,,J0    "^  ».  I.  ....w  *" 

qnain  fcrìem  littera  x  indiceimiSr  iti  vt  fit  j-r/jfrjrjwt. 
Ad  hot  igitur  examea  infìitueùdiim  litterae  t  fUccefTnie 
firlbuainus  valores  contit^]»  maiòres,.  et  prp  lingnlis  coni- 
puterhus  Talòres  re(pondentes>  tain  ipfius  s  quam  formulate 

sV  t,  atque  hos  Talores,  proutl^  inftltutO'  calculo,  fumiu 
yl^ti,  in  ^ne^ti  (abti^  ri5f«raaius; 


f  ■ 

1 

o 

1^  0000 

To; 

o\  6ss6 

ao" 

a,  4290 

so, 

0,  28«« 

■  40 

0,  ao86 

50' 

0, 1712 

0.  TC*f*» 

70 

so 

9P 
100 

120 

.a+o 

400 


o,  itfap 

o,  1744 


o,  1^97 
ó, 2046 
o, 2248 
ó,  1856 

o,  1338 

4*  8*    'Secundttm  fianc  t^bellam  cx^lniximns  blnM 

^VfM^  l^4^eHi,ÌA  4}uo,abr<pi{rae  ;  capiuatur,  xela^s,  qu^- 

I  T  3  rum 


o,  0000 
X,  4125 

.1, 11^45 

o,«95!» 

0,7134 
o,  <J3ó7 

o,  <Ji73 

o,  <J<J7a 

0,7515 
o, 8501 

if 1088 

Il  1534 

0,9850 
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-«I»?  )  tfù  (  %^ 

'Xab.  in.  fwm.  altera  exhibtt  Talores  litterae  /,  altera  Terd  (Pig.  3O 

gfg**  valores  formulae  sVt,  quae  pofterior  figura  ergo  ipfam 
curuam,  quam  columnae  tribuìmus,  repraefehtafoic,  fi  modo 
notetur,  applicatas  lecundum  ifiodulum  multo  maiorem  elSe 
cxpreflàs,  quo  yariatiopes  ^e^rum  cl^rius  in  o^ulos  incide- 
rent.  Principalis  igifur  quaeflìp  huc  redit,  vtrum  ]ii4<:dii^ 
curuae,  coutiauo  magis  prolongatae,  tandem  per  axem  fiqt 
tranfiturae?  M^nifeftum  .ejnim  cft,  talem  traafi^uia  Ì9  491- 
babus  curuis  fijpijal  contipgere  debere. 

$.  9.  Quod  fi  iam  fiue  illam  ta'betlam,  fii»  fig«* 
ras  inde  delineatas  attente  confideremus,  circa  valores  lit- 
terae /  generatim  dbreruamiis ,  eos  -propius  verfus  axem 
conuergere ,  ìnterea  antera  miris  infléxionibus  modo  ma- 
gis ab  axe  recedere  modo  propius  accedere ,  atque  adeq 
in  hac  curua  piura  maxima  et  mioixna  occorrere;  velud, 
primum  minimum  deprehenditur  prqpe  abrciflam  tzz.45o  ^ 
deinde  vero  applicatae  iterum  crefcunt,  Tsque  ad  l=xso, 
inde  Tero  iterum  decrefcunt  propemodum  vsqiie  ad  400. 
Quamobrem,  cum  fatis  certi  efle  queamu«^  valores  miai<- 
mos,  quippe  qui  fecundum  numeros  0,1577  ci  0,1338- 
procedunt,  continuo  propius  .aid  axem  accedere,  liinc  iam 
fatis  probabile  videtur,  eos  tandem,  veruntamen  xalde  fero, 
penitus  euanefcer^ ,  quod  autem  otk  defedum  fubfidiofum 
calcuU  Bondum  definire  licec, 

$.  IO.  SinvtU  modo  propemodum  res  le  habet  in 
altera  figura,  quae  ipfam  columnae  figuram  referre  ceii(èa- 
da  eft  ,  vbi  ab  initio  f  :=  o  applicatae  fubitd  iticrefeunt , 
vsque  ad  termiBHm  circiter  1  =  6,    vbi  appHcata  fittgulali 

cal- 
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caìcnlo  dcciter  inuenca  eft  =  i,  <^o  ;  hioc  autem  per  ;  ~  io 
procedentes  fads  repente  decrefcunt,  dum  circa  ;  =  do  mf- 
oimum  quafi  valorem  attingunt,  hlnc  vero  Tsque  ad 
lr:iao  fatis  ingenti  falca  afliirgunt ,  inde  multo  lentius 
iterum  decrefcunt  vsque  ad  /  zz  400  ,  hiucque  itérum  in- 
crefcendo  fatis  vniforuiiter  àiceudunt,  quovsque  quidem  ao^ 
bis  calculum  inftitnere  licuit.  Hic  igitur  nulla  ratio  0C7 
currit,  vnde  concludere*  probabili  falteni  modo»  licereti, 
iftas  «pplicatas  tandem  penicu^  euanefceic* 

^.  II.  Cum  igitur  ifta  quaedlo  maximi  fic  mo- 
menti atque  iine  dubio  Aimmam  attentionenv  mereatur  ^ 
haud  parum  fucis  afFerrc  potferit  ihueftigatlo'  omnium  lo- 
corum,  vbi  appficatae  ppfteriorfs  curuae  cuadùnt  vcl  maxi- 
mae  ycI  minimae ,  quandoquidem  totum  iudlcium  ad  {o« 
las  apprfcatas  mlnimas  reuocatur  y  quae  fi'  nusquam  peni* 
tus  euaneicereDt,  certum  fd  foret  fignum ,  c(Miclufionem 
fapra  memotaram  Terìtatf  cfle  confetitaneam. 

^.  I  fL.  Cum  igitur  applicatae  huiu»  curoae  ibi 
fiant  Tel  maximae  ve!  minimac^  vbi  fuerit  l^zio,  ex  ferie 
fupra  exhibita  concludimusr 

ìTim^^  1.1»    ^     t.  i.  5.  6.  m* 


9.  9.$.d.t.P.  1 

«•  ».  5.  6.  •.  P.  H.  I«.  Wl* 


Ponamus  igitnr  tc  ante  jf^zzmty  ac  peraeaiemas  ad  hane 
«equationem  infinitam: 

*  **  —  ctc 


iviitf  i^irgo  tadices  inatifUgait  oportet:   cuidetii  mtem  eli 
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I 

priiriam ,    fiue  minìmam  radicem ,  aliquanto  maiorem  eflb 
debere  quam  prìmum  denominatore m  2.  3  z=  5. 

§.  13.  Calculus  autem  ad  hoc  negottum  requHì* 
tiis  haud  difficulter  per  logarithmos  inftitui  poterit;  jS 
enim  ìpfos  terminos  huius  fetiei  per  cyphras  romanas  de^ 
fignemus,  vt  fic  1  =  i  >  lagarithmi  fequeauum  iuxu  t^ 
Jjulam  iiibnexam  jcolligeatur: 


$ 


J!Iz:/I  +  7/-/<J 
/llli:/lH-/;-/30 
/lV-/lll  +  /*-772     ^ 

/VI  =  /V-f //-7aio 
lVU-iyi^Jt-J3o6 

/VIII  =  /yil.+  /*-/4ao 
/1X  =  /VI1I+//-755Ì 

/XIr/X^/^-/87o      . 
/Xn  =  /XH-./;-/305<f 

rxm=ixn^-jt--i  1260 

/XIV=:/XIlH-//-/i+8« 

iXV'=:/XlV4-i/-ÌJ7Ì2 

/XVI=z/XV4-if-ÌJ9&D 

/XVll  =  7XVl^-0-i  iis^ 
7XVm=:7XVll4-//-/2550   _ 

7  XIX  =  /  Xyill  +  lt-i  28(521  5,  ^.sóèè^ó 

lXXZ:lWt-Ìrt4-'-7'^Ls'x     1^504.^^4 

-$.  i4»r.  .Hoc.jBJpdQ  'PFinm::%in[ijOR^fa^»)iniuf)f9 
,   prodiitque    feriei'  fumma  negatiua  =r— 0,0149; 

fumto 


o. '7781511 
ii477iai3 
I. 8573325 
2, 1205739 

2,  3222193 

2,4857214, 
2,  6232493 

2.  7419391 
2, 8463371 

2,^395i9a 
3, 023663^ 

3,1003705 

3, 1708482 

3,  236033X 
1 3,  S.966652 

3»,35333PO 
3,'4o6^402 
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fainto  autem  12=7^50^  fnipnyi  -pro^ii^  pQ/i^a  =0,03x8, 
Tode  conclndimus,  Yeriun  Tatorem  priti^ae  radicis  eiTe 
1  =  7,840,  cui  In  tiima  reifon^ere  dtè^t  applicata  maxi- 
ma. Deinde>^M<a  «x  figari  ^<)o|]sser^  ]ic^t«.  fequens  mini- 
mnm  cadere  Inter  .Jczs.  f o  ft  ^:z:  d<)>,-io(^i|tHto  calculo  prò 
f=z6o^  prodiitilimin»  te'id*  tz^-é-<i.,TM4^.  at  prò  t:r  50 
prodiit  fummir  is-^o;iy9f  y^tdc:  jtnto. -cii^ncladere  licet, 
iprum  miniiiMiii  mfpood^e^  i^Ci^S^  (  z=i^'6^  iQ* 

(.  i5v  fi!K  ^aenjt^  qpuupioQ  j^pendo  faciamat 
cakulum  ^ro  abfcifla  /=:x50,  hincque  (èriei  fumma  re* 
ftffknr  r::— 0,0^44;  at  ¥«•»»  ia<wto  i=:pìi45^  prodic 
4-0,279^;  vode  ^oodadfaiir ,  jnaxiiftuisi  iftod  coo^enù^fi 
com  f^z.  149,  5p.  >^i»  antttdi  o^.erQfuni  fpKet  i^um  caf- 
colum  Tlterìus  pro(equi;  Veru'm  ipfa  aèq^iiftio.  ruppeditac 
certam  ratiooem  »  fequeate^  valores  ipfius  t  fatis  exà^e 
coUigendir  Cun[i  enim  aequatlonis  lècundas  terminus  ut 
;f,  pateti  fl  literae  a,  ^,  y,  ^,  denoteat  omnes  radice; 
tpiius  t,  «BOI  neceSàrio  effe  .debere  j^  +  ^  +  >+|  +  etc.=;. 
Praeterea  vero  rationes  non  defunc ,  quod  idae  radkes  fi^ 
p,  y,  $y  fecundum  legeip.  Catis  /fimplicem  progrediantur  et 
earum  difiGerentiae  fecundae  prò  condantibus  haberi  pofllìnt. 
Quamobrem  cum  tres  primae  radices  inuentae  fiat  a±>7, 84; 
p=:5tf,  IO  et  Y=:x49»'59)  d^fièrenti^  primae  fune 
48,  26  ;  p3, 49  ;  ^Qd»  oiiitHr  à^ikrtntìi  fecuoda  45,  a^. 
HìDc  igijMx^  ^«ousque  libueiylr,  JjCica  maxinAonun  et  mini* 
morum  coutiniiari  j^otetnnt.    £11  psùradigiMa  : 


tSifì.r.  ■     .^.      '    £  ■  ,»»  -     -     »  :, 

I  Mg4,  http.  Se*  Tom,  ILP.l  V  Di£ 
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DiC  U, 

45»  à3 
45,43. 
45,43 
45,  *3 
45»  ft3 
45,  43 
45,43 
45,  43 


Diff. 

I. 

4«, 

ad 

93, 

49 

i3«. 

74 

^>3, 

95 

449, 

18 

474, 

41 

3x9, 

<54 

3<S4i  87 1 

Termini. 

7,  «4  Max. 
^<^,  IO  Min. 
149,  59  Max. 
«88,  fiMÌD; 
472,04^  Max. 
701,  44.  Mi». 
975,  85  Max. 
1495,49  Mio* 


f  itf,     Potcft  etìam  in  genere  talis  ferie»  inueftin 
gari,  tuins  Aunma  fit  =;.  ,  Stewainr  enim  feriet- 

<^t  cum  hiqc,fit  '        -,     '      ' 

poftertor  feries  a  priore  fublata  relioquit  hanc: 
làm  fiat 


«fiittcque,-  ob  a,  (3,  y»  cogita,  reperkur     « 

A=r-lH^  =  a5,5Ì,  B=:^=:4tf,95, 

C  =  ;^22_.r=:68,43,  ctc. 

lam  ntUlum  eft  dubium ,  quin  idi  n^flneri,  terminnin  ftti- 
mum  requéntes,  fatis  regulariter  progrediantur,  et,  nifi  adeo 
|>rogreflìonem  arithmeticam  confiituaat,  tum  fidtein  eonua 
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differeiitUe  fecuodae  qiufi.  fiat  aeqoalet.  Suot  rero  dif> 
fèrentUe  primae  19,  56;  21,  39  ^  ax,  4S;  quae  parum 
a  numero  20  difcrepant;  fin  aucem  difTerentias  fccnndac 
«dmitteire  Vdimus,  eae  propemodom  Toita(i  aequales  tlatui 
pofTiiiK.  Cecerum  prò  ìlifticu^o  noftro  parum  refèret,  ,fiue 
vaiai e$,  {>rn  Ikteris  «t,p,Y«^,  etc.  exhìbici,  fiat  ad  aifius^ 
firn  cxfl^i,  nec  ne,  fi  adeo  calculum  vlterius  profequi  vcDc-^ 
mus;  Terum  cum  inde  nihil  piane  certi  circa  Pai-adòxoii 
memoratum  concludere  valeamu»,  atque  etiamnnnc  in  dubio 
fit  •relinquendqm»  vtrum  curoa  nodra  alicuht  cum  àxe  con- 
corrat  -nec  ne,  hanc  Aoalyfin,  quippe  quae  fola  niàil  de- 
ctdejie  iYJdeepr,'  deferamus,  noftramque  quaeftionem  exprin- 
■cipm  Mect(«inicis  examioemua*  T  ^ 

Examen  eiusdem  Para(k)xi,  ex  PriiKÌpiis  Mechanicis 

petitum. 

§.  .17.     Confideremus  columnam.  quamcunque,  cy-Tab.  III. 
lindrìcam,  detcrminatam  A  B,  quae  fub  dato  pondere,  quod  *^'8*  ♦• 
ut  ==  P ,    corruat.     Um   loco   huius   ponderis  (ubftituatttr 
alia  columna  A  P,  eiusdcm  diametri ,    cuins  longitudo  tìt 
zz.py  quae  ergo ,  illi  columnae  fuperimpofita ,  eyndem  eP- 
fedum  erit  praeftatura,  et  columoam  A  B  dtl&inget. 

$.  18.  Quanquaih  autem  hoc  modo  obtinetur  cd- 
lumna  iqoafi  voiea  P  A  B,  fub  propino  poiàdere  fuccumbenf, 
tan^n  bine  qaaeftio  noftra  non  conficitur.  Quoniam  enim 
haec  columna  in  A  quafi  eft  difleAa^  diibitarì  omnino  ne- 
qait,  qìiin  talìf  cohimoa,  fi  continua,  multo  plas  ròborfs 
Wet'liabitura.  Accuratius  ìgìttir  examinemus  ,  qnomodo 
tcpntinuitas  ambarom  coltamnarum  impedire  poffit ,  qno 
ÌBÌiihis   ififetior   columna  AB  frangatur,    Cam  (amen  hi<* 

V  *       ,  cfe. 
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-•*^  lisine  ^^ 

effe&ai   cettt   coèhhgèréc,   fi  il^«rior .'fars. AP  tmratn 
fiinpiicitcr  cflét  irapdlitaf.  :       ^ 


II- 


§.  xp.  In  fuperióre  iratem  USttkaìtiont  coitiitiaMa 
AB  ita  ab  ònere  impdiito  tumpi^niinus  contemplati  «  Tt 
primo  inftadti  certani  c^ti^ndam  curaaturaiti  A  Y  B  aéci^ 
piat,  dum  termini  A  et  B  in  eodcm  fitu  verticali 'perfe^ 
yerant;  atque  hanc  caruam  ita  comparatam  ^e  inuenli* 
mus ,  yt  in  A  cam  Terticali  A  B  angùlum  finitile  «i!^iii>> 
tudfnis  X  A  Y  conftituat,'iqtioniam,  pofitìs  «óOrdiaadl 
A  X  zr  Jf  et  X  Y  inj ,  tàlis  aequdtio  eft  eMtaì  y  :nwx 
—  ^x*^  etc.  ;  vndc,  fnmto  x  inìSnite  paruo,  fytevyrr^sp^ 
ideoque  a  exprimeret  tangeotem  angoli  XA  Y.  fiaec'ig^ 
tur  inflexio  tanquam  effedos  fpedari  debet,  a  pondere 
columnae  fuperìihpbfitBe  AP  oriBfldus.  I 

$.  so,  Mani&ftam  jintem  eft,  iftirni  dlSe^m  gial- 
lo modo  produci  poflc,  fi  fuperior  columna  cum  inferìo- 
fé  firmiter  eflfet  co'nnexa.  ;  propterea  quod  fuprema  portÌ« 
sacnla  A  X  a  fitu  verticali  decUoari  neqait,  nifi  fimiil  ìn:« 
fima  portin^cula  fìjpedoiris  p^ù$  A  P.  ficnilem  declinatio- 
oem  accipiat,  ad  alteram  fciiicet  pàrtein,  yeluti  Alty'ttrt» 
ileotcm,  quod  autcm  ob  continuitatem  ,  totius  colnmnae 
ceati9g»i«  ncqttit. 

•  *      *     *    *  ^  - 

f  .af-  ..Qtiamiisfi  «u|>vn:  fuperiorpvs  A  P  Atnwi 
;twdcale«  fectfat;,  i^fitì^  pptMp  A  3^  fiquidcip  fira^ÌQiji 
tfyfitk  obnósia^  aliimi  iofl^jdonfiB  «^ctfwre  à^juit»  nifi  la 
«<!ua  augalus  X  A  Y  peniiii*.  «niuidca^^,  et  '^iruae  À  V 
ftangeo»  ki:fwùo  J^  ^t  jttsàp^ì$,     Q^niam  jgitur;.1iftc^ 

e    1  rati» 
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..  :  §»  ift^    Ki^oàn  finiefn  %remàin  ,CDl;umoac,^ 

.^KiniiGubiii  laqueari' 6x(>,  ejQr<^,  .^^^^  (ìl^e  Fig-  f. 

ita  a  viribas   hy|^Qnt^4>u*  ,y|finq»jB.._deÌ:/fiOiiy-  yt.i(j^u 
Terticalt  defledere  penitus  nequeat.     ]§cilicec,  d'uth  pòftio 

oA,  y.iiicftfp^i»r,,.j^4jyppj^^^  fupcriu*  a  in  fitu  verticali 
«ooi^raaadum.,  ,i)f^e0A  ~eu»    vt  a  vi    quadam    horizpnu-. 

ji  «4  foliicUetnr, ,  ne  ì(tiui  pundlum  retrocèdere  quéat, 
qnem  ergo  e^^liqft,  j6lr.àiii;5ip, ,  laquearis  praeflare  eft,^ceà- 
fenda.  Tum  vero,  he  tóta^columna  ab  ìfta  tì  fiò^zon* 
tali  aq  proserai    queac^    inpunAo  A  aequalìs    vis  bori- 

•^ómàlis'Al^,  ^ntrarié  >ageif»,  ^'  c^tkipitfoàà^  ^nc  cMhtm. 

'  tlTe'dtifÀ-  deftruat   Interim  '  AnMÉ  ii»e::dMrrvù»'iiik»ffrdin- 

pendere  in  colamnam  infetioiein  a§)«i  eamquft-id^pctBM^ 

$.iAd..  :  Ad.  jmnc  tv$o  cafum  ep^Iue^djanv  Tocemat 
iftas  vires  horizontates  À  Q  x:  af:^  (^y.  et  i^terualluoi 
Atf=:etvita  vt  nunc  trés^liaBeamus  tiffer,  qntbàs  colum* 

'  ìia  infedor*  ibllièiiafaf ,'  iìqliidem  .priiéUiP  bas-^iset  hnari* 
zontales  adhuc  a  pendetti  4ifpuìmfioéit^j9  'Amkfamo^g$6' 
tur;  a  quibus.Tij-ìbàs-qiioinodOr  c(shMma^èi4|p.A^  infledi 

-  debeat, iam  iod^abimus,  vbi  quidam  jpruiDp^!^sx:ò)iqmnae 
infèrioris  negligere  llcebit;  nam  fi/.^Q  ne^ecìp ,  cólumaà'À% 
^a  pondere  fuperimpofìro  A P  ^rifledti  poterit,  ifiiAto  mans, 

'  'icte'deàte  ^réptié'  i^eift}k9Ìtm-iHA6ìèktfimt  {Mt^tiélMtS^. 
•  «,•,..   ".-^-...-^  >    >  ^.'1   'pir  ••    il. ;>.;>;)     -ti>n«.ftlnii:>t9h  ».(;..'!.     à 

.1$.;»^  fl^oaaiiu  ì§itqij  T^  fupra  abCfid^  AJC;:^^ 
et. 'a^pÙcatam  X.Y  zr/j  ittqùc  a  pondere  incumbentcP 
ìÀ^'itiÈtxioìitm  in  ptinaouY'pt-oducendaoà^  Tttìetur   mo* 

'''  •  ■■'■'  V  $  mentum 


Digitized  by 


Google 


'^.i  :)  U8  (  >«•- 

iBfentujnì  rrP:  if.  Ih  cfaindeai  -^rro  fUgum  a  vi  faprÌTQ^- 
tali  A  Q  =  Q.jnoiiietttttm  naTcitur.  :^  Q.  jr  ;  %fat  altera  Tero 

.Ti  horizontali  «  ^  =  Q,  momentum  prodncitur  in  plagam 
contrariam  Vergens,  qupd  critzz  Q  (a  + jr*);  quibus  tri- 
bus  momentis  coUe^is  totnm  momentum ,  coiuninam  prii- 

'ci^atem  A  B  ihcaruaiis  j  crit  irPj'  — Q«.  •  »■      i 

f   25.    '  Hoc  iam  mon^entb  ìncttruationts   iuneifto 
in  $.  12.  fuperìorìs  diflèrtationis ;  De  tneribùi^^uae  cólttik- 
' fuie  gejìare  valente/loco  Qj»  tantum   fcribi  opórtebit  P^f 
—  Q*f  Vndc  nàncirciftiur  hanc  aemiationém:*  1     -    '- '?^ 

.*  qaae:4Hi^nL~ttufic  ita  iptegrari  debet»j  n.»  p<^^o  «"izio, 

'  non 'folum  fiat' xzzo;  A4  «tiam  J^e=o.     Praeterea -vf- 

<  IO,'  £  columnae  a|titu(k»  po&anir  :=  a^-,  «^pt^f^A^Jt  io^per 

waicfcèrc?  itib«t  p«^  «=:«.,  .       ,;  4    ...,,I 

**  ' .  '"   [  §.  !(?.;. piuidatur  aequatio   modo'  allàtk 


P/-4<*-4-5**"2L- 


o 


-  jptr  P,   et:  pofAlìir  ~T  :;=  e  ef,  tum  Teto  fiat  ^==*i  y^ 

'«4l>]>caÉ«r  Jiaéc  aeqiiatÌQ..fifliplÌcÌQr:    - 

::   .       V— *=i— ^^4^    fine  a=r— *?^**, 

Tpofito  fcilìcdt  .y -^  rr  « ,    cuius   integrale  completnm  èft 
\     ;  '       «  :=:'/ ^  *  ziz  sii  fin.  ^ -h  S5  cor.  f.        ' 

,^i)im  ig?ft»f  »m  JK»fiM>  x-^zpt.  fitri  <Jcbeajt  j' zr  o  »  prò .  cpn- 

ftaatibus  determinandis    habetur  primo  haéc  detennioatiò  : 

'^fsiy^ìnj/^àè^  catti'  et  ji  =  «  coh  ii  -^«-  fin.  i.  Yt 

/pófito  ^~^'ifii^t;..^oquc  j2|~o,   obtinctur  hacc  altera 

r  .....  )n:  C    -  .  "^    aeqoa- 
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aèqtaUo-;  9(:^o;  quocifca' «equi(tÌo, 'Cd^kàm^nbUraffi  ex^ 

prìmens,  erit .  ...     c>\ 

jr  —  ^  r=  -^i  cof.  i,  fiocjr  =r  *  (t  —  cof.  £.).-       -    : 

f  ^if^  Augeàlur  •  ««niJ  àbrciiTa  x  tfqfte  >  ad^  totani  «0^ 
Inmnae  altitudinem  «,  et  quia,  pofito  x—mj  fieri  debet-y=:<^ 
orietur  haec  noua  aequatio:  k{i—cof,j)  =o,  cui  fatit- 
ik  ponendo  cof.:y  =  i.'=  Rt  anttm  còf.  |^'±:  i  cafibut 
'£.  =  o,  W  -  !=  a  Tir ,  etcì .  atóuc'  hitìc  'boiidtis  "éeccriÀl- 

C,  «C  *'i''i  -'''l'I  -'•.  -• 

oabitur,  quod  iftam  coiamas^.' ad  rupttìranv 'adig^t.   Ciiili 

poodus  PzrtiJ-:—,  qu^e  ergo  quantita$  pariter  feq^ic^c 
fadonem  qnadrnplicatam  craflìde^  dir^am  -  et ,  r^ciprocam 
dopticatam  alrìtodinis.  Cam  ìgitùJr  In  -  calti  praecedeatit 
'éiflèrtadoni^  inuentum  fuifiret  Mks  Orr^^i^,  nóftfo  cà- 

fn  pondus,  quod  eadem  còlumna,  quando  fuperne  in  A 
laqueari  eft  infixa^  geftare  Taìet,  quadruplo  erit  nrnius. 

f  ftg.  ■  Coduertàtwr  nnnc  iftdd  pòiìdt»  'P'iiico- 
lomnam  pari  ter  cylindricam  eiusdem  diametri',  -^ac  pona- 
tnr,  pondus  nodrae  columnae  A  6,.  cpius  altitudq  =  a,  eflè 
=:A,  altitudinem  Tero  illius  columnae  fupfr  impQp^i]{l^, 
cnius  pondus  inuenìmus  r=t«2^«**,  —  ^,  critque 

a  '  t  —  À  —  i***2*.'   •     "''     '  ~  ■     •  "~ 
Tnde  colligitur  altitudo  ^=:t2J^.      Qnod  fi  ergo  taUl 
colamna  AP  inferiori  A  B  imponatnr,    yt   hàbeatuif   d6- 
Innina  alcitudinii  P  B  =:tf-h.*-?^'i-r.^^^a^,;certf  f^Jtìo 


Digitized  by 


Google 


•4«    )  k^{    ^^ 

res  vicem  gerunt  continuitatis  :  quam  ob  rent.ttuUmxi.sm» 
piius  dq^HiftLofopoi^eiS;  :f  (^«Ai  j(|utp>»»  t«i»oti»;iftif  TÌribus 
borizontalibus ,    columoa    pariter   fit  prolapfara,   quoniam 

tm%^rììmm^i^miw«hj)«i^smià.iA^  non 

'-èij»iì.  ::,:.    ,o  z:.  ^  .'''--;  -  -  i,  i   ."I-'i-:  .  —  j  '  -  '•:  :  •.  ■;   '.  -...:> 


tolem  colùmnam ,  not«ri>flitel-  adeo  brei|ij[^ém ,  frifStmm'  lìg* 

'^imT't^i^'fa^é:  ^'  'ftMtùi'éaìm  Àldtado  iiracntar  ''"  '"  'I 

Aemus,    eiusmoài  ralór  prò  a  affignarì  poterit,  vnde  al- 


il        v.jfl."     -. 


t.l . . 


<lttO  Talore  fiibfticiito  fiet  aIdctRk)  coI'umnaéìraQdcae,  quam 

aiTÉJ   ^r:^    ^  TjoijO,     .^-^'—  ^   -''  "."^i:.    -:i;i.  irli-.':?    %\m- 


,,t.o  afleuerare 
r(MK>rè  Temper 

-ofl  ficque 
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itcqoe  paradoxoó,  pt  quaeflio  fopereonata,  iam  mani&fto- 
eft  folata;  quamobrem  ca,  quac  in  fQperiore  diflèrtation^ 
fob  finem  in  fententiam,  hic  allèrtae  contrariam,  funt  alia- 
te, fyer  duWc  expofìta,  nonq  facile  «mcndari  potcrunt. 

§,  30.  Qno  vim  formulac  prò  altitudine  b  inucn- 
tae  dtrius  peffpiciamns,  in  cara  introdncamus.  onus,  quod" 
coiamna  altitudinis  e,  cuins  pondus  ftatuimus=C,  fuftin«- 
t^  Talee»  et  quod,  per  <?xp,eriraenta  cxplpraqdpm,  tan- 
qnam  cognitum  fpedemus;  Sìt  iftud  onus  =r,  atque  ex 
fifBCioie.dMèitatiotfe  «h^lsmiik  2^f^:rr»ita  Tt  habeannwi 
w*tfiA*=r<f.<-4  q«i  crgo3  T«dor  foWlkuatur  io  formnU- 
pioci4dtittidia»-i^  imitata,,  ac^reperifltllr 

yihi^fj»a»  J  4wotat,,  quotio»  OIPH8,  ab  hac  columna   fn- 
ftwa|iim,,ip6itoteiii&  popdw    fupceat,    cuius   «^  radiocf 
a*W^.  pfiT^c  «lultipliQatay  pr^^bct  alcitudinem  colnmnaoT 
«iRAWle»   materia    copfeiSae  et  eijDtdem    diametri,    quo»? 
»^i>W|>riO((ito:poml«f*  wrto  fuccuBibetj 

§.31.  Quoniamigitur  altttùdinem  i&  inuenimus  co- 
lumnae,  quae  proprìum  pondus  certe  fuftinere^iiequit,  hìnc 
lam  YJCiflJm  in  linea  cnroa,  quam  modo  ante  inOdniim|s,  eam 
abgiflkm  affignare  poterimus,  cui  applicata  euanefcen» 
xci^Jondere  debet.  Primo  fcilicet ,  pofito  Ekkzzmb '*,'  in- 
tér  coofdiuatas .*  et  j'  hanc  adèpti  fumus  acquatroncm: 

j  '.  ^  «.  ».  4.  *  "»- ,. .  ;. ,.  5».  •  rxrs.Uf  -+»^etc.. 

àm^it^mifim  J  =  /,  .iu.nrt  fiUii  =  mh  Madoc'  aureffid 
ndimu.  eflè  E  *  *  =  fL«.  Quod  fi  ergo  ia^  ^c  i^fi^. 
4k^ad.Imp.Se.TonLn,f,l  x  tribua- 
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tribvamus  Talorem  totlus  altitódinis  b,  ob  '^        ( 

Quoniam  aucem  e  exprimit  alùtudinem  podrae  colunuiaet^. 
etC  eiu»  pondus,  erit  Cz:**r,  quo  Talore  fubilìtutó  fit 
tz:  27  TT  tt;  vnde  ^ìfcimus,  iam  ante  terminum  /  3: 27  ir  ir 
ZZ266  ci  rei  ter  locum  exiftere    debere,    ybi  applicau  cur-. 
uae,  y ,  euaoefcit. 

f  33.     Formula,  qnam  prò  maxima  columnae  at-* 

titudine  iouenimus ,  fcilicet  :  ir  =  3  ^  V  |>,  (^  fummcoii  firn-  : 
plicitatem  maxima  attentiooe  ed  digna.    Quaoqtiam«  enitn  « 
ex    cafu   columnae    decerminatae ,   «uips    altitudo  eft  =  ^^^ 
pondus  verone,  eft  deriuata:  tamen  facile  genera^s  red« 
di  atqne  ad  omnes  piane  columnas  cyfiudrlcas ,  ex  eadem 
inàteria   confe^as ,  extendi  poteft.      Pofita  enim  iftins  co-  '' 
lomnae  amplitudine  =:^^,  erìt  primo  C=:èàc'f  tum  Te- - 
XP  onus  r,  quod  haec  fuftencare   ralet,    conftat  eflè  prò* 
ponionak  quadrato  amplitudinis,  dinifo  per  quadratum  al- - 
titudinis,  ita  Tt  fitTrtl,  quibus  valoribus  fubfllturis  exit 

àKftudo  noftra  maxima  bn^Vèòi    vnde   fequens  confti- 
inìae'nr.  '  '  '     ' 

Theorema  maxime  memorabile. 

/  '  $*^  34*  Maxima  altitudo,  qua  columnae  ffjIIndrifMtf 
ex  eùdem^  materia  confe^ae,  proprium  pondus  etianmunc  fur 
pinete  vaìenff  tenet  rationem  fuhtripUcatam  amplitudinis.  Ita. 
fi  duae  huiiismodi  habeantur  columnae*  quàrum  diameter, 
prioris  fit  D,  pofterioris  Tero  d,  altitudines  maximae,  qui- 
bus propnnm   pondus    adhnc   fuftentare  vaient,  erunt  Tt 

iùD'.y'dd.  •-  :'' 

^  DB 
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'  ALTTTVDINE  COLVMNARUM 

svb  proprio  pondere 
corrventivm: 

Ancore 
L.   BFLERO. 

i         ■  ■  |.       t.  ; 

1  tiin  oaper  hanc  quaeftiooem  refblaere  eflèm  conatus  TA,  IV. 
.^^  prò  cunia,  ad  quam  columnam  ante  infierì  conce*  ^J^  >• 
!pi,  quam  frangerett<r.  inter  abfciflàm  Terticalem  AXrx 
et  applicatam  horìzontalem  XYzzf^  hanc  inueneram  ae- 
q^ationem  :  fx  ij  +  ^j^  ==  o  ;  Tbi  littera  E  momentum 
,ela(Ìicitatis,  quo  columna  inflexioni  reiiftit,  compleditur» 
.Tnde,  valor  ìpiius  y  per  Tequentem  feriem  infinitam  ex- 
4>riaiebatur:     •      .  ~ 

'Atte  porro  per  condrudionem  nata  eil  linea  cuma.  fig»- 
<rae  prorfus  mirabilis,  innumeràbiles  applicata»,  tam  maxi* 
ma^  qnam  minimas,  continens,  quae  autem  omnes  ad  ean* 
dem  partem  axis  Terticalift  fitae  yidebantuff  ita  Tt  ifta 
cnma  non  nifi  in  infinitum  continuata  in  ipfnqi  axemind- 
deret;  quae  circumftantia  me  feduxerat  qoafi,  Tt  arbitrarer, 
^cdiimnarum  altitudinem  adeo  fine  pefic'tito  fra^ionis  in 
Infinitum  augere  polBe.    Poftmodum  Teto  ex  aliis  .prlaci* 

X»» 
a  pm 
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piis   clariflìine   oftendit  ren^r^ter  fé  haberCi  et  pra  quo* 
y\^  irpjiijQnarum,  robore  certam   altitudinem   affignari  p&C- 

berenc. 

$<  2.      Ctt^/sii|e9i.^iteqiMt^pjp^  certiifimis  pnnci* 

piis  aequìlibrii  fit  deduAa,    nnllius  erroris  coargui  poieff, 

fi  modo  omnes  ratìones ,.  .Q^||)i^  inoititur ,    probe  perpeo* 

duntur,  nullaeque  circnmftantiae  ìmmifceancar  ipfis  prind- 

piis  huius  calculi  contrarie  ^  iqoam<ìbrem ,  aoteqnam  hinc 

conclufiones  deducere  liccac,    omnia  momenta.,  ex  qaibns 

ifta  fingularìs  figura  eft  deduda,  accurate  euoluere  oportet. 

Ac  primo  quidem    fupreinfts  -columnae    terminus  A  nulli 

pjcpcCgi^  4(^pai  ^uÌHsi^uain  vis  Xubiedus^ft  aCTumta^^    '^ 

Tt  Ji]l>.erripve  de  fuo  loco  moueri  et  rpliquls   Tiribus  ctdj^ 

^e  pfifC^ty.qimo  !CÌx.cQmQaot|a  lama  ftatu,  quepi  in  no^a 

qfià^Qìopjp  cpntjemplamur,  pcorfus  .di&repat.  Quando  enim 

(^imscipF^Vl^,,  j^i  .^^^n^a  ^^titudfne  .colpmnajs  ei(iamnunc  prd- 

prinqqi  .pòndus  luOipere  Taleant,  manifedo  fupponinias,  fu- 

^^en^um  terminum  4f  perìnde  ac  infimum  B,  conftanter  m 

éadem    reda  verticali  AB  retinerl,    neque -ab  a^Uone  Tf- 

rium,    quibus   pars  media  ìncuruatur,  de  hoc 'fitu  dimtv- 

Teri  pofie.     "Sin  auteinci  i^   i^if^mnft^DC^a  praet^rmittere- 

•«UT. et  fupreno   tKrmwo  A  j>len^   ì^tf^^  relUif|«ier«l;i^{» 

•«ikil.  pmefus  .ft>(ìit/^  ip  iUa  curij^  ^  mir^bitli  depreJ^nde^ijl^ 

feà  pAtitts  femper  ^ufjrnodi  cafus  .ailìgOi^i  pQterpnt,'qtu0 

cum  i(àa.  cfttùfi  ^pi4<;berrime   jxuiiieniant,,   id  qood  .p^uc^ 

■§.  4.     Ante  omnia   autem  Juc  loco  colnionjii^ 

'   tui 
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4ui  conoemeC!  ftmpcr  e^iin  «oticlpi  «poteit  kiniTra  éI61!!eay 
qaae  inflexioni  tantum  reladttui* ,  •  ^quarittwn  --teiùmùkHn^ 
Cùoni  refiftit;  totam  autem  difcrimea  in  co  erft  pofitum, 
i|Ood  llaoùna  «lafttOL- a- rfìribus  ifelKcitaotiirtis  itaeèa  incur> 
ffccar,  (fum  coìnóm^,  ab  liìsd^m  qritlbii»  :(btticHdt)Dy  «ddfQMI' 
ipiiin'.  ;Hqc  :pci^nioaita  ;  ifòmpob  tbamutdi  •  ìmiìtu>  élulkiàk 
c&adfipotait,.  Mjmt.,  a.Uéo  £\u>'jpomàkrc  f^Hikksùty  qtf 
«Bikr  ipfikinj«qrdnnoBiAofit~t|tqire,84e(i'hi:  ittfaitXbtlm^fmt' 
•fiÌMe.i|afiM«  iquaih  rak  ^aeqràtloàei.iiiitto  nàIÌatat)ttedMi9> 
•mà»Y  &>  nuxdò  obftfocnm»,  ìa ,  cofoilci  1t}a'iOiiRwr«tìuiiià 
-comae  '  appIicatEis  H  X  tasquam  infinite  fàttm  'fptflSkaitf  dv> 
•ber».,  etjamfi.  in  'hoftra  ifignnt-  mòtto  màiofei'  Ùìtt  itf«tfP> 
•fontaiae,  quo  Tarifie  indbxioncs  ^dftw  peripìàtpttliRtr»  < 
•Afafi:ì£Rie  aotem  liaiiis  vnroae  ai-eo  tÙMonta  «lUltKKiMai  '.  ;  'T 
aflkfgent ,  <po  rfintàpt»  ftèrint  iànuà^O'  aoftract  ariMUoie^  :  '.^ 
«ppAkaiae  T6fo>  iiagaiis  'ìéÀafS&  n^aaidatatr -ftr^wiO'^taaà^ 
Jton  Inter  .ie  .xatiaaBni  tsneie  iìuit  ceàicuidae;.  '  ^ 

§.  4.  His  notati»  qnaelibet  portto  hnìm  coroae» 
-«doti  :A  ¥,  jftatnni  jaeqnilibsu  •  ìonioqpiam  ■  hmnkae^  etaftica» 
Mpra^&anbitii  )id&tott  fcmper  ra^ginari  potef it  kmioa'ela^ 
Atea  ìmngttttiiùh  ;  A^  Y,  qnae,  .fi  irir  Y  ftoRidinD  ifhcdìcnMnt 
•€i0fli  ifemkitr  Ucetinèatinv  x<joc  jà  figorant  Y  A  iKflcftanw 
ilb  iotem  pflApnum  poado»  m  <ik»c.  fiatu  fe  conl^niin^ 
^psfift  »  :bfici|ae  sinodo  pnÉAnoi  Y»  iUcom^vc  Jibavflty.'acci»  Xit^  iv^ 
-féievIioBr»  :  Hk  primaià  vccnrti^  ca  pibiAti  c«m«0^iii]|ì>  Vi^  a. 
^■§:  a|>|ilicaiii»  iintt  td  maxiamé  -««I  ^mianiute.»  Jtlii.  >«tigir 
«iMigetitss  fiuR  terckatcf.  Q«od  fi  «y>  fwlplaffi  4»» 
-i|na  .tptpADmot  foro  ìnfimo  ipnaiao  hathum  tMdcm  ^* 
;>  ».^aQÌraebti>  qmcfl»  vertkaliier  ii^  Mebi^ 
et  JhacifiMJdeciiiBBeM^ictt^  «ain  <»m 

X3  1^ 
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m^     ì  1^6  l     ^^ 

tigiiram  affignatam  ob  proprium  poadtts  recipere  fimolqa* 
in ,aequilibrio  confifterepoteri^. 

^  i*  S*    Fraeterea  Tcro  in  hac  cania  infinita  dabnotnr 

panda ,  qaae  litcera  O  defignauimus  ,  vbi  datur  punéhm 
flexus  contrarli,  atqne  adeo  comatora  prorfos  euanc^c; 
Tnde  fi  infimus  iaminae  elafticae  terminus  in  tali  f  pondo 
«ccipianir,  non.  opus  eft,  Tt  pauiroento  infigatar  fecundum 
fuam  dtriedionem,  fed  fiifficiet  Tt  ficnpliciter  infiftat,  ett»> 
lis  lamina  ob  proprium  pohdus  figoram  exhibitam:  redpe- 
^  ce  et  in  aeqnilibrio  confiftere  poterit.  Veluti  fi  infèrior  la- 
^  minae  terminus  in  pundo  O  capiatur*  isqae  fimpliciter  p*- 
iTtqsenfio  E  F  infiftat,  tum  ob  folum  proprinm'  pondus  la- 

Tab. IV.JBina  infledi  poterle  (ècimdum  curnam  l>NGMA,  hoe- 

Fig.  3.  ^ue'  fiatu    in  > aequilibrio  pérfiAere,  propterea  quod  tocim 
llittHS  tlamtoae  centruoi  grauitatls  G  perpendiculariter  poAdo 
C  imminebirv  euidons  auteoi  eft,  hunc  ftatuin  aequim»di 
efie  labilem,  et  lafflinam  minima  t1  efle  prolapfìiram. 
r-v"-    -•!•:•■:•       •  •'    :-^      y   \ 

e  ;  '  '  'f.  tf.  Hinc  iam  darifTime  incelligimas,  óullnm  ho» 
itim .'  càfiuftn  ad  qtiaeftionem  propofitam  accomniodari  pofle, 
qutppe  qua  elnsmodi  columna  confidératur,  cnins  ttecqut 
Cèrmitfds  jierpetno  In  éadem  teda  yerticaii  firmiter  ret^ 
ineatur^^iun   in  omnibus  bis  cafibus  fupremo  termino  A 

;^'*  .v  pièna- tibcrtas  foocedi^ ,. qnam«brem , ■  Tt  npfiràm  quae^ 
-  -l  -  iHtttem  I  rice  etioluamnsi  fiatum  coèumnà^  finis  Iaminae  tekh 
A|càe,^mtialém  aJiter .  confiicuere  debemiis  at^ie  aqte  fècii- 
lAMj 'fcilicet  practcr  foUlcitàrìonea  àgranitate  òritindat  ^ 
plftnM»  -cermifio  A- certam -.quaadahi.  vim  horizontalqm  ap- 
fSéi^atn  '  toncip^è  debecntis/qoa'ifilul  pnndpm  A  perp»- 
tiio  ììi^'eàdi^tn' t«da  tKirtikrali  coatiaoaattu  J^Klle^Màe»  te* 
•i  >i  :  >*  telUr 
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telliginir,  maghitadinein  huiu»  tìs  pri«$  definì  ri  non  pòffc, 
qoam  totus  calculus  ad  finem  ftferìt  pcfdudlus;  quando-' 
quidem  tum  demum  patebit,,  quanta  vi  opus  fit,  ad  fupre-]  .  ^ 
ihum  terminnm  A  in  debito  fita  conieruandum:  QuO'au-  '  *" 
tem  haec  nona  inueftlgatio  clarius  perlpièi  quòajt,  ipfi 
quaedioni  principali  maiorem  'exteàfiooeftì  tribuamns  eam- 
^ue  fequenti  modo  conftituamus.  ~ 


Mt 


Status  Qùaeftiohis. .  , .  .  . . 
i,  6.  Propofiu  fit  columaa',  cylinidrica,  in  fitu.  Ter-Tab.  17, 
ticali  A  B  conftituta ,  fiue  eius  loco  lamina  elaflica  eius^'  ^t§'  4> 
deoi  roboris,  cuius  au(em  ambo  germini  A^et  B  perpetuo 
in  hoc  fitii  ita  retineantur,  Tt'ab  aliìsTitibus  foUici^anti-» 
bus  inde  neutìquam  dimouéri  queàntJ  Hùic  iam  laminaè 
«iaiticae  circa  medium  C  quandam  f  im  horizointalem  Cg 
applicatam  concipiamus,  qua  làinidae  figura  incuruata  A  B  O 
tribuatur ,  quam  mntationém  aùtem  tam  '  exiguam  eflb 
flatuamt|8,  irt  tota  cul'ua  quafi  infinite  parum  a  re^a  Ter- 
ticali  AB  difcrepet.  Hoc  pofito  quaeramus  natnram  hur 
iòs  cumae  A  C  B,  ad  quam,  tam  ab  Ida  Ti,  quam  a  proprio 
pondere  infiedetur;  hàc  enim  quaeftione  refoluta  facile 
patejbitj  Ttrum,  firjs  follicitans  C  ^  euanefceret,  talìs  W 
fiexio  certo  cafu  nihilominus  locnm  habere  queat^  hoc. 
«nini  ipfo  continebitur  tafus,  quo  columna  a  folo  pcoprìo 
poBdere  proifternetur,  quandoquidem  ne  mini^am  qHidem 
cnruaturam  pati  poteft.  ^ 

$.  7.  Qtioniam  Tero  hatc  quadlip.  non  fotnni 
fammàm  circumfpeAionem  poftulat,  fed  etiam  plvrimit 
4ifficultatìbtt8  eft  inuolttta,  laborem  nodrvm  ab  enolQtiooe. 
cafus  iìmpIiciOimi  inchoemut,  qno  coinnanae  omnis  flexi- 

bili- 
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bjMtais  jidiin«mr9  «iusque.  loco  ìa.  medio  C  eiusmodi. ionfta- 

i^à  trfbiiatur,  quae  cum  certo  elafticitacis  momento  flexnrae 

'Xab.]V.rèfi0at.     Referat  igitur  reda  Terticalis  AB  talem  colum- 

i^*  5-  n^in  f   cfiius  ambo  termini  A  et  B  de  iìio  loco  amoueri 

n^queaot;    tum   rcrp  idi  coltunoaie  in  medio  applicata  fit 

Vis  horizontalis.C  r,  qiu  haec  columna  in  fiatumioftexom 

A  C  B  fit  perdùda,  atqiie  t^m  ex  pondere  columoae  quam 

Ti  applicata  C  c^  ad  momentum  flexurae  retata,  quaeri  de* 

bet  ftatus  ifte  inflexus,,  iÌMe  apguU  dej^xtonis  a  fini  Ter- 

tìcali  C^AO  et  CBp,  <lUt  qaidem  inter  fc  eqin^  «equ*- 

/lesy.quià  |>4rtes  ÀCf  et  B'tf' aequalès  rupponuntorr 

fy  Z.     Vt  hutv;  Tp|u^ipnem.  huius  caf^s  ordinò  ^Q** 
filtnatni(s ,  primct  omi^es  Tirès  éonfideremus ',  qùibos  haec^ 
<fblùmna,  ai^ù  ròificitatùr.     Hic  igitur  occurritpondus,  quo 
"^run^ique    brachiiim  C  A.  et,  C  K  dcorfùm  vrgenir.     Po* 
fi^a' igitur  longitudine  Tt?-iusquéjC. A.  et  CTB.iffl  jocctur^ 
pbi^duS.fiiie  malfa  Ttriusque  z;z  M ,  ^M^e  tÌs  in  ytrinsqnc, 
ciéatro  graultatis  (èn  mediò. àpj>licajta  cóncipi.pote^;   tuih| 
fero  étlàm"  adii  '  fòllicitatur  a  vi  illa  horizont^irC  r,'  quam 
ftìcéntuìs  cr  C^    ftacterea  Vero  ,    quatenus    àipbò  brachia 
.ìànt' 'ad   àngulum  A  C  e  funt   inflexa,,  loco  vis  elafticae 
mentv'  ilibt^irnamus  elafthim  E  ^ ,  quod  vi  fua  contraftiua* 
cbnetur    anibo    brach^    indireiStum   extendei'e.^    Quod  fi 
èrgo  Tócemòs'aógulum^CA'BiriCB A.— d,  eì-it  àngnlus* 
BPdfbr  2'f,'C0i  propottiottalis  ftatui  poteft  vis  elaftri/  fi- 
qaidem  bunc  angulum  tanquam  minimum  (pedi^emus.  Hinc* 
ergo,    fi  vim  elafticam  abrolatam  littera  E- et  internallnm. 
©ferCr'^'liVterti  rdèfignèmus,  momentum  h'uius  ctóftrierit 
l(S>9';   vttdé'fimul  patet,    fi  hòrizontalis  C  O  dncatn^ , 
Are  C O  ìrr  «  fin.  «  et  A  O = fi  O  b:  d  cof.  $,,  ficque,  quia' 
■  '      -  •  aogù- 
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aagfvld»  ^  ta»<|iiftm  minimvs  fpe^jicuf ,  fiat^tfc  j^t^riipum. 
C0=i4t$  et  AOz=BOr^<r. 

^.  p.  Hi»  aiutcni  vifibu9  pcaeteiiea  «diungi  d^^ent 
(«e  Tire»,  ^uae  requiruntur,  ad  coj«mnam  in  ftatt*,  ^èin 
%pOBÌfiBÙ8,  retiaendam.  Primo  igJtuf,  qnoQiancv  termK 
nm  A  pcspecuo  in  reda  verticali  A  B  retinerì  debat,  ibi  ap<» 
ptioemtts  y'tgn  homontalem  Aa,.  ffaac  fit'r::A,  c^ius  v<v« 
lor  mtem  noodum  ed  cognicus ,  qtiand^quidetn  praeci(è. 
tanea  eflè  débet,  Tt  punt^um  A  in  Tuo  loco  couteruetur. 
Deùsde  quia  terminus  inferior  B  fundo  ita  infiAere  aflu•^ 
nttar  ,  Tt  etiani  de  Tao  loco  dimotieri  neque^t ,  pdmoi 
ipfinti  fttttdnni  fuftinebit  totum  coianinae  pofidvis',  yndc^ 
ipfum  pundum  B  furfiiin  vi*^!  ceoiendum  ^(l  ¥i  BO3 
2  M  ;  dein  ve^,  ne  de  Tuo  loco,  6u6  dextrorfum  :|ìue  fini- 
firorfum,  dimoueatur,  illi  Tim  horizontalem  B  ^  =:  B  ap- 
pliortaffl  cònc4>iamu$,  ^uae  etiam  iater  iqcogaira  eft  refe- 
leoda.  Tota  aPtein  columna  fao  pondere  ita  aget,  qu^ 
tins  pondus  ;  in  coonnuni  centro  grauiratis  G  Ttriusque 
faraehii  efl*et  applicatum ,  iquod  quia  in  qnedium  iuteraalli 
C  O  caditi  crit  O  G  =:^  17  0,  cuius  ergo  direi^io  ef  it  re<^a 
Terticalis  G  g. 

f.  IO.  Cuiii  nude  totttm  hoc  Tyllcma  in  aequilr« 
brio  confìftere  aflumamus ,  primo  omnes  vires,  ratLoae 
qoantitacis^  fé  mutuo  dedruere  debent,  Tnde  prò  viribuf 
bonzontalibus  habebimus  haae  aequationem :  A  +  B  =  C^ 
mde,  fijilittlac  altera  harum  virium  AetB  fuerit  cognite^ 
eoain  altera  inaotefcec.  Tom  yero  vires  Terticaliter  agen^ 
tta  iam  fibi  cofttcartae  fuht  conftitutae  ;  tertio  yero  vires 
ckftrì,  in  pttm3:a  Eet^  ageotis,  fé  mutwy  perfede  delira* 
MaAead.lmp.Sc.fomAlP.l,  Y  unt. 
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ttiit.  Fràètérea  aiitetm  ad^  acquitibrium  requirìtur,  Tt'mo^ 
mentii  omnium  harum  Tirium,  refpeAu  ^rokiscunqueiaxis,' 
fé  mutuo  deftruant  :  conllat  enim,  fi  hoc  eueni^  prò  quo- 
libet  axe,  ìd  fimul  prò  omnibus  aliis  locum  habere«  Coa« 
iideremus  igitur  momenta  harum  TÌrium  refpe^u  pundi  A, 
Tbi  ergo  vis  Aaz=zA  et  vis  B  O  rr:  4  M  momenta  éna- 
oefcent,  quia  dìreétiones  per  ipfum  pundum  A  tranfeunt; 
at  Tis  horizontalis  B  ^  =:  B  dabit  momentom  iìniilrorfam  T«rr 
gens  r:  2  a  B,  vis  vero  horisootatis  CfzzC  dabit  momenttm^ 
dextrorfum  yrgens  zzCa\  vis  deniqut vercicalis  G ^ gignic? 
momentum  finidrorfum,  quod  erìt  Ma$\  Tilde  nanciicimoé 
hanc  aeqaationem:  AdiB-hMd9=:C<i.  Quòniam  igi-* 
tur  iam  ante  innènimus  A-f-BrrC,  nuncTtràmque'ftDr- 
firn  determinare  ralemiis:   reperimns  enim 

ArzìCH-iMrci  B  =  ;C--;M«.  i 

§.  II.  His  iam  Tirìbos  <kt«rminatis  ipfam  «eTo^ 
Intionem  huins  cafus  aggrediamur,  quem  in  finem  noftroim 
ry£i:ema  in  punéio  C  fiixum  concipiamus ,  cnìus  ergo  le^ 
fpeAu  Tires,  quae  brachium  C  A  feorfim  fbliicitant,  ìè  naiH 
tuo  in  aequilibrio  feruare  dèbent  ;  tum  enim  rires,  alternm 
brachium  follicitantes,  fé  quoque  (ponte  in  aequilibrio  con* 
tinebunt.  At  vero  brachium  C  A  primo  foilicitatur  a  Ti 
A<i  =  A,  cuius  momentum  etl  A  ih  finiftrorfam  tendens; 
in  eandem  Tero  etiam  plagam  tendet  momentum,  ex  prc»' 
prio  pondere  huiias  brachii  ortum,  quod  eft  iMa6.  la 
éontrariam  autem  plagam  hoc  brachium  ab  elaflro  abri4^ 
pietur ,  cuius  momentum  eft  2  6^9,  ideoque  habebimat 
hanc aequationetn :  Ah '\- iM a  9 zz  sl Ti  e 9^  quae,  £  loco 
A  valor  inuentus  fìibftituatur,  dabit  i  a  C  -f  M  a  9  =:  2£«#^ 
in  qua^  ^tequatione  tota  -folutio  noftci  probiematis  contine* 

-      -tot. 
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•*I4I  -)  i^ri  (    ^^ 

tur.  Eadem  aut^m  aequatia  etìam  «btinetuì*  ex  con(ì<)6- 
ratioDe  alrerius  brachi!.  Primo  enìm  hoc  bracbiuoi  vrge- 
tur  a  Ti  B  b-zn  B^  cnius  momentum,  iìnil^rorfum  tendens, 
èli  Éa;  deind^  ex  vi  BOzir  a^M  ,  fiué  reazione  fundi, 
brimr  momeotum  in  eandem  plagam  vergens  =:  2  M  a  ^'; 
lam  vero  hoc  bracfaium  ob  proprium  pondus  praebet  mo- 
ìnencum  dextrorfum  vergens  zr^Ma^;  denique  vero  ab 
dadro  ia  e  applicato  òritur  momentum  edam  dextrorfum 
iÉoSum  tnsfied;  ficque  hinc  onetur  ifta  aequatio  : 

B  ff -H  a  M  tf  $  =  5  M  a  ♦ -4- a  E  ^  $, 
M  4aa  fi  foco  B  Aias  (cribatur  valcM*,  prooeniet  baec  acquar 

'  '         $.  la.    Cum  igitur  tota  folutio  cafas  proÌMsfitl  ia 
fiac  aeqnatìone  contioeatur  :  à  £r  ^  =  i  C  n  -hM  <7 9,  hinc 
Ihidm  angnloii  ^  defioiri  poteft,   ad  quem  no(Ìra  columita 
a  proposta  Vi  horizootali  Ce  défledi  poterit:    erìc:  enim 
ìrf  -vT^*-if-r  »  ▼W  manifoftum'  eft,  hunc  cafum  locnm.  ha» 
fière  fion  pofib>,  nifi  vis  elaftica,  in  formula  £r  coment^ 
multo    m^or  fuerit  quam  Ma,  quandoquidem  hic.  fuppo- 
nimus ,    angnlnm  #'valde   efle  exiguum.     Hinc  antem  vi* 
dffim,  aifignare  -poterimus    vim    horizontalem    C  f  =:  C , 
goae  vafèat  uoftram  columnam  ad  datum  angulum  B  A  C 
b:>  defledere:    crit   enim  ifta  vis  C=r^(a  E  r  — M-a)i 
Hinc  hatim  pater,  dari  eiusmodi  cafns,  quibus  tafis  deflexio 
nollam  vim  horizontalem  poftulat,  atqne  adeo  colnmna  à 
orrorio  pondere  ad  h^c  deflexionem  vrgebitur;  etquoni- 
am.atigiilus  0  hfc  non  déterminatur ,    ifta  cofumna  a  folo 
ÌoiiNÌere  continuo  maiorem  deflexìbnem  recipìet,  atque  adeo 
boUttts  corruet;   Hòc  nempe  todes  eneniet,  quotie»  fiierit 

Y  a    ■  M« 
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M  arr  ft  £f ,  <}dì  eft  ipfe  ìUe  cafus ,    quem  Jùc  euohier^ 
oobb  pro|K>ruimus. 

$.  X  3.  Hunc  igit4ir  cafum  diligeudus  pecpenda- 
Dnas,  ac  primo  qiùdem  ponamus,  totam  buius  columnaé 
-altìtodìnem  effe  ABn;b,  ita  vt  Ct  a-rz\h\  tum  vero  fif 
smplicudo  huiufi  coluronae  znd  d\  acque  bine  fumi  pot<ejrit 
ÌA:=Ztdih^  quia  M  denotabat . diaidiae  columpae  pondosl 
Hinc  ergo  poÀrema  afpquatio  dabit  ^bb  d  dzzzB'  ft  Tn<^e 
alticudo  huius  columnaé  ita  determioabitur,  Tt  ut  bzzVi^, 
"Qaodes  ergo  /talii  columoa,  qualem  hic  iffamifrais,  quM 
fcilicet  nnllam  inflexionem  r^ip^e  queac,  praererq]|paih  Jdi 
fuo  medio,  vbi  momentum  inflexioni  refìftens  fit  £  /,  tan- 
<am  Itabeac  «ttitiidioem,  v^l  ^laiorem,  tum  ccrtfi  proprìam  ^ 
iìium  poiidiis  fiiflinere  non  valebic,  fed  penitus  proÀerner 
itnr;  irìidc  iftin  «•«mn  arg,ui»entum  habcmiis  cwtra  oy^iol* 
«co»  fnpra  rajMBorAt^ai,  qua  4tbicratu»  ipm,  nuUam  columr 
•«ahi'àifa  iproptio  poodere  <fc^md»6TC  poSt.  Unc'i^ttn^ 
,€»/tt  «xpe^itp  mt^  facili^t  feibliitiotteffi  qii^eJ^Qjiis  §»  6^ 
•et  ftqq.  defcriptae  foscipere  poterimus. 

lUfdqtiQ  Quiaeftioms. 
4*  3(i^  Quoaiam,  fi  Jmjìc  colnmoac  mica  tìs  ho^ 
jHsòtttalii  io  mediq .  apf  licarecnr ,  tota^  colurooa  non  là 
«curuam  ^ontiouam  de^^eretur,  totam  tftam  irim  bori- 
iK^(Walf9iO  aequaliteir'  per  totam  coluiqnae  altitudioem^  quae 
*F^/<y!  ^^  AB:^*,  diftrij)uamtts,  ita  tt,  fi  tota  illa  vis  horizonì 
italis /ui^rit  x:C,  «lemeotu  cuicnnque  X;rz=^.y  applicaci 
dfbei^  vi$  4Mmj^tali«  elementaria  ==  ^*  l'alea  igiti^r  Vl>. 
tes  borìeontales  fii^nlis  ^olomnae  jeifmentis  <ipp|icatae 
«Oocipiantur*    Deinde  etiopi  ungula  dementa  ob  proprìam 
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fMkiat.  ÀAorCvaa.  ibHiciìtabuotur:^  vicibns.^,  ^qi^cm  M 
éèdotet  ppndus  totius  colooinaie;  ficque  iatn  habemirs  omnes 
TÌrès/  q-tiibus -haeK>  coUimna  a^<  fòliicitaictrr  ;  fiqardem  ii9 
adiuingattuis»  modietitqhi  èla(lkii»iil«v '^tiò  ^haec  cr4tirtina  itt 
fiognUs  ptiti<fti«  pdllere  '4{a£tfiQ(r;  epsod\  kt^lS^aas  fed^ 
nMH  ,  ipèt  .fbfmalam  E^k  k  i^epra^flircsiiius. 

1  $.15.  -Pi-actc'rea  Véro,  qtib'niam  ftpretnns  critnm^ 

ikiae  ^nrrfflras  A/pcrpettio  in  eà  ^eiùi  Yqrtìéali  ittidéri  'Se- 
ket^  ci  horiiòntalitér  ap^fic^tàm  icoiicipiàiÌDàs  vlm  Atf irÀi 
tuioi  tii'Q\  tèntiliio  inferiori  B,  ob'  eandeìn  iatiàném^  applt? 
tekias  rktt  'hovizontà.ìem  Bkz±B.  i  Porro  Tcro  ifte  ter- 
ittMOé  7iflfei*f»fV  ob'  póndtts  coltMAùàè/  ^«itiòàlite^  rtirfani 
tt^i  cètofeaKki»»  éft  yi,M;-iriru^fer''4irtem'Ìo  «alcftiufri  m- 
ttodu&i  ^ifsbit  'Ceatranir  gtttoitakis' tfolumnàe -ìiieàrAatàe, 
Qood  il  ponamas   cadere    in    pao^him  G^  tiuf   diftfiatì« 

ab    axe    raperiewr    G  O  := '^.      Pofita    tnim    A» 

ftlWa  A  X  =  ir  et  applicata  K  Y  r=  j',  ob  irifléxionem  lof 
iiftte  pafuam,  élementum  Y  j^  Ipfi  elementi  abffciflac  Xjp 
àfcqnalc  ccnfèri  potelf.  Canj  igitqr  eiiis  pondus  fit  5—, 
«lus  momentatn,  reipeAa  axì»  AB, erìt  ,^5^,  cqin$  iute- 
graie,  per  totam  columnam  extenfum,  erit  ^fjdXy    cui 

ej[gQ  a^djiMle  t\Xf^  ^cbet  ipjomeoti^ip  tofÀv^  celpriinae,  fi 
elu>  ppndas  in  pimdlo  G  eflèc  conedam)  q9<lli  «i^Oi^Hf 
|$:GOi  tq4c  Jiianifefto  feqjuijur  vm^wì^'sm  f^^Hbffdik 
pò  qoo  erge  inteniaJlo  iiKienipi)do  are«  ao^ì  tarj99f 
AYB  jnjiefl^ari  deVec,,  fi^ie  JA  |ioc  ipttfi^  6  fi»  ^ 
pJicatA  ffft  cooqpi^iu^  ^òipat^is  G^ssJM»  n  rt 

■  ;   .^  .:-  ■Ai-v:   J 
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fi  ì:tf.,  .QucauaiD  miflc  primo  omnés  iftae  irtfe» 
catione  ^u.antitat^  fé  iiMiiceni. ^ftruere  debeot,  prò  virila 
Vi)s  .  horkZOQtalibtu&  hadc  iiAnciri:iinur  ^quAttoixen):  A-è-B^ 
7:Cì  .yìr&$^«ijut«m  i^efdpalfiSj  Um  fé  fpoiKetdeilnmtitt  mm 
fic- Ti^.B.O.i^rM  jet  Ti$  Gf^3=.M. .  Praorer^i  vero  ii«3k£> 
fé  efl,  ve  omniuin.  kjiram  .vtriura.  .mpiR«uDt4.:i3él{>«Aii  ,piiiaa 
di  A  fé  dedruant:  vbi  ergo  virium  A  a  et  BO  momea- 
t^.,p(EU'.  i^.Ouit^alU,:./^.autexqr  ^.A.inoiiiem^^  iìDiftcor* 
iiiipi  .yeri^jis  ^ric  .^Ì>,  ati^e.ji^  «updein  /fenicia  vei;g^ 
(nom^D^ufpt^  ex  vi  feu..^od^ie.  columnae  G.^;iM»  pruuxy 
Ì"'o^>!«^r!n???eWmn^_  crf).  Gj  Q.=  ^f^H.,.  «it,  J  /jr  <^, 
|^o<;  fid^cft  iot^rjili  per.  tot^^.  col<ii»oaffl  ^tiwdli»..  rKi» 
jwem  haècicqndfiio  si^  yof:e;i»«i4Mc  ìilMfA 

^fJ4aì.fisit:=Mg*  Snpercft.  igtt«rv,:ipt  omotftr'mbàieitti.cv 
g^ivbuf  xifi^u^  homootalibus.'YVri^oiita,  vcplligatttnr^ 
4{^ref.citi9  ^:ift4  vi  Y-V  nafeaWl?  itomoiCQtKt  ^^,  fiuni*» 
/ìninium.  hojmm  i|!)omeotonim  per  totani  a^i|»dioem  ^ijt; 
ÌÙb<^r<{ood  Àtxxtokum  yw^,  .ita:Vt  t^inc.  .obtiacfrn^i^ 
iwnc  aeqnationem :  Bh-^^g^iCh,  ex.  qua. .aeqtiatio^ 
toe  ftatim  colligiffjus  B;^,l  C  —  ^^  hincque  porro  aìteram 
Vim  incognìtam  A  i=  j  C  -H  ^. 

i  .  ,      .    .,  ^      .        t      »    - 

f.  17.  Nunc  fatti- tòtani  colijinham,  qùàff'in  ptiiic- 
io  Y  eflìt  ftxa»,  coiitèmplémur,  atquc  ex  omnibus  vii-ibus^. 
^eiim.  A'Y  foflickantibus  /  eacum  momenta  'inueftigemus 
tefpedu  iHiiiis  ^umai  Y ,  quippc  quorum  (umma  aequaìtì 
i4fe  debil  ttvo'm^to  elafticitàtisi  quoti  quoniam  a  cifruàtp- 
ra  in  hoc  loco'  pende*,  ft  iraélum^  ofcùlr  jn'hoc  Wt)"^ttkÌ 
tnamus  =:r,  ipfìim  elafiicitatis  momentum  erit^lìj  prac- 
.4*1  .J  t  V  terca 
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area  Tcro  momèntum  vis  A  «  =  A,  reietta  hulus  piio^ 
Y,  cft  Ax.  'Mbrtieiila  ^tì tieni,  qtfae.tàm' ex  viirlbus  hori-? 
KohtaltboF  qUapì'Vérckallbus  toti  arc«t  A  Y  fune  kp^pli- 
catae,  'feoirii'm  imieOiigari  debedr.  t  •  -     ' 


.  .^  .fc,.i8.  Cura  %ifttt  .hic  pUnAanf  Y.cUnquain  fi-  Tal»,  iv» 
xuih  Ipeditetnr)  «rcum  A  Y  fecundum  maiorem  fcalam  hic  '*  ^* 
IcofCm  rcpraefentemus ,'  Ita  Té  Ùi'  A  X  ^  x  ''IfX  T?  :^y[ 
^as  quaóitìtates  ^rgo  taotispef  quaif  ^onftat^tes  ^e^ar| 
Hcet;  tam  aqtem  coofideretur.  hjuiui  accus.  elementum 
^aòdcunque  U«,  per  c()ordÌQat;és  JkTz=.i  et.  TlTzz:,» 
Àsósrmìnatum ,'  qòae  hic  folae  ré  yadaMes'  (une ''tr'adaQ'* 
éàfci  -^  Cum-igituTi  ob '3eflexioneiii  minlirianti  firWt  fàpri 
dementnm  U  «  =  T  /  c±  </  ; ,    éi'  primo    apfflBcata:  •  etii  ^ 

horizontalis  U  P  zz^^;^  praeterea  T^ro  eidem  'applicata 
eft  Tls  Tcrticalis  UQ  =  »i^»  Uliui  igifur  vi«  UPzf^^ 
momèntum,  refpedlu,.pun^i.Y,  erit  V*T*^^V  ^^""*  ^'"go 
ime^alc  erit  3^  (x  — à;),  quod '  fumma' horum  momen^ 
forum  per  arciim  A  U  continet.  Fromoueatur  nunc  put^T 
ftum  U  vfque  ift  Y,  atqìie  fummà  ^mmùih  '  horum    mo^ 

iDoeiitbifiim ,  ^x  it[dQ.kX  xaxoìWBai  mst  l^y—^^i  còlus^efiè- 


'  f       ■      .  •-      .   ,.-••      r  k 


4^%:4«xtrorfBm  .teiid|lt. 


t-;-; 


•il 


f  ip.     At  Tero  prò  Viribns  Vcrticaiìbfis,  Vis  UO 
=  TT^  OiothcAtfm  xf fpflSiftii 'piiB(Si ^Y. ^Jt  '  ^  .z  ' 

^nod  fiuiflrorfom  teiidit,  proiiiiSTt  mpn^afìinp.ii$A«=A,' 
Utegretar  iam  ifta  formula,  Vt  o^tìaeàttr  iàomènUm  ex  ar- 
ca 
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ca  A-U  orinnd(in^.,qu^  erit^(:y ;-/»<//),    Promoncatuf 

tao»  mcHiif n^om,  tf.  af cq  A  Y  ortiim»  cwt  J^  (J^ J  —/j  ^  *)i 
quae  formula  maDifefio  reducitOr  iad  hanc::  ^/jcnf/., 

-  $.  ,ftt>.     Inoélttis  igitdr  bis  tribuJ  taomentè,   quo- 

ruon,  ©ri^ii^n  .  A  A"  uoitìro^furo ,.  fecundum  ^^ÌìÌ-Ì  dextraiv 

'•  ^    '-"'■■   •■  ••  "  '  h 

(tóhj  iertitìftt  ttrò  tetìdo  imretìtuftì,  ffxJy.ìtervtn  tnh 
fftwTtìrti  a'git,  'temuto  ttìontéiitum  thiirtrorfum  vr^cns  crit 
Att^-I/^Vj^-^*  »,  ctiì  «fig^ó  aeqiialé  effe  déhet  mo^- 
^entuin,  elafticitatis,^^^  ^uipjp*  q«Q<i  dextror^iwEr} vergiti, 
fp(|d«  ^ipifóippr  h«ftc  lacq^atioiw  ;   ,      .      .    , 

Jfìià»)  4  9dc0.'A  fT^Or^Qi  ante  hiuencvin  fiii^ftitiufnusy  ift* 
duet  hanc  foraiam;       .  ' 

In  liac  ergo  àequatione  orrinfa.  crtririnerittìr,  qtiaé  circa  fb- 
Itìtìònem  ]prDblematis  'pfopòfiti  defiderati  poffutit. 

.;: ,  :r\i^  ^i;.! -Qùoniam  «jittem  Wdiqs  ofc«U  etiww»»a« 
in  hac  aequatióne  reperitur»  propter  applicatasi  vt  infi- 
nite paruas  fpedandas  ftatui  poter it  rn:  — ^,  "fi^^idfeto 
e^emcntum  djc  prò  conftante  accipiatur.  ,  Hinc  ergo  no- 
ftrà  aeqfuatlb'  èirìt  :     ' 

qnae  per  ^  diuifa  enadit  :   < 

-•:r.  y.>  ;:>li9fii.ii^.':;  v;;r§*-bf.'/ :  •  .  .    .    .  ■""*••  :   .     •  •      ..  t!)Ì 
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ibi  BOtetur,  fi'aé^ionem  ^  amplicudìnem  columnae  exprf-* 
mere,  neqne  adeo  ab  altitadine  cokimnae  b  pendere.  Si 
enitn  amplitudo  columnae  pooatur  -rz.bb^  ftatqì  poterit 
M=:^^^;  quo  obferuato  aequatio  noftra  hanc  induet 
fbrmam: 

Deinde  ctiam  initio  oftendimus,  formulam  "Ekk  quadrato 
amplitudìnis,  feu  ipfi  b\  effe  proportionalem ,  vnde  ftatue- 
re  poterimus,  'E.kkzzb*e,  vbi  e  eft  linea,  vi  elafticae  ab- 
tolute  propordonalis.  '  Hoc  igitur  valore  introduco  aequa- 
tio fequentem  induet  formam  : 

«de  ergo  per  geminam  integrationem  valor  applicatac  jr, 
per  abfciflam  x  cxprcffus,  crul  debet,  quod  aliter  nid  per 
feries  infinitas  praeftari  nequit. 

4.  a  a.  Vt  autem  iftae  integrationei  rite  ad  fta- 
tunì  quaeftionis  accommodcntur,  fequentia  praecepta  funt 
tenenda; 

l^  Formulae  fxdy  integrale  ita  capi  debet,  vt  e^ 
Tanefcat  pofito  jr  =  o. 

a».  Quia  curua  neceffario  per  ipfurti  punAum  A 
tranfit,  altera  aequationis  noftrae  integrati©  ita  debet  de- 
terminari,  vt  pofito  jr  =  o  fiat  quoque/ 2=0. 

3*>  Altera  vero  integratio  prò  abfciiSs  minimif 
dare  debet  talem  aeqnatiooeaa :  yz=iAx\  vbi  ergo  ifta 
conftans  a  defignat  tangentem  angali,  quemcnrpa  cnm 
«xe  w  Acp9ftitmt,  vel  adéo  ipftun  hupc  auguiiiini  ^m- 
'^eUfMad.ìmp.Scfom.lLPil  2,  dem 
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éòm  xt  infinite  parmis  eft  fpedanévWr  Hio  autem  jmpii» 
inis  di  obleruandun) ,  iftum  angulum  a  effedum  tocuqi^ 
exhib^re,  quem  vi»  horizontalis  C,  colvunnae  a|iplicata, 
{)j:oducece  Talee.  ìl(K  igitur  medo  f«ries  infioita,  i:eperiri 
poteric,  quae  prò  qualibet  abfcifla  x  quantitatem  appU* 
catae  j  dcterminabit. 

$.  23.  Integratiooe  autem  hac  Icge  inftituta  èam 
^onditianem  prìucipalem  adimpleri  oportet ,  quae  poftu- 
lat ,  vt,  pCMdta  abfcifla  x::z.h,  appl^ata  y  denuo  euanefcaC 
Hoc  igitur  modo  obtìnebitur  aequàtio ,  meras  quantitates 
conftantes  ìiiu,oluens;  eas  Ccilicct,  quae  in  aequatione  diffe- 
rentiali  continentur,  ac  praeterea  angulum  defl«xionis  a. 
Jfioc  aatem  ipfam  hanc  deflexionem  a,,  quatequs  a  vi  ho- 
ri^ontali  £  producitiidr,  nondnm  definire  llcet ,  quoniam  19 
hac  aequatione  adhuc  iueft  quamitàs  ^,  intiaruailiim  GO 
exprimens,  cuius  valor  nunc  demum  per  integrationem , 
-ex  fteqojttioae  Inter  x  et  jt  inueata,  definiti  dcbet  Vidi- 
-vnm  eiiim  «flb  g  =  ^^^y  poftquam  feilicet  |{ilegra!è 
fYdxi  termino  jf  — o  vfque  ad  terminum  x=zb  fuerit 
-«KtenCum. 

$•  24,  Ppftquangi  igitur  acquario  intor  Jir,ct  y  fa- 
>rit  inuenta,  ex  ea  per  iotegratioaem  euoluatur  formuUl 
fydXf  quae^  pei:  totam  ;?ÌtitHdi;Qem  extenfi,  praeb^bit  Va.» 
lorem  produdi  gh'^  fìcque  denuo  hinc  colligicur  acquario 
inter  easdem  q^andCatés  conRanteS)  quae  ergo  fi  cum 
fupei^iuce  «eqt^ticne^  (tombìnètnr ,  inée  quantitàs  g  elimi- 
maci  poicirit,  <H9o  fal^.  habebitur  ii^ua  aeqiiado,  ex  qoA 
9&X  quautt  vi  h^riaèmaii  C  definiti  poterit  anguks  déAe- 
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zHtwis  Al    qojmdoqaidcm  reli^ae  «^naattetes  io  seqnatio- 
à$  cootentae  otnives  tanqu^m  datae  fpe&aaì  poiTunt* 

$.  ftj^«  Ex  hac  autcm  vluma  aequatione,  vnde 
Talorem  ipfius  a  elici  oportet,  fimut  patebit,  einsmodi 
dari  cafus,  quibus  eadem  deflexio  a  oriti  poteft,  etfemS 
vis  horiznntalis  C  prorfus  «uadefcat;  atqoè  hlnc  orietur 
cafas ,  quem  hic  praceipoe  examinace  condicuimifs ,  quo 
fpiliect  in  eam  colnmnae  altitudinem  inquirìmus ,  qnam  ^ 
columna  attigerit,  ck  proprium  pondus  incuruari  ìncìpiat, 
atque  adeo  frangatur,  quare  ad  hunc  cafum  analyilii  fa* 
perìorem  accommodabimus. 

Lraeftigatìo  ulaxìmae  altitudinis,  qua  cófamna  iadlrac 
proprium  fuum  pondus  (uftinerc  valer. 

$.  i6.  Pro  hoc  ergo  cafu  (latini  ponamus  yim 
horizontaliter  applicatam  C  =  o,  «t  iam  acquario  nodra 
di£fereotio  -  differeiictc^s  erit  : 

in  qua  loco  ebb  br.  gr.  fcribamus  litteram  m,  prò  cu- 
'iw  int^aii  fi  fingamtu  fertem 

mox  patebic,  fore  (3  =  0.,  fimulqne  onines  poceftates  (&- 
quentcs  ipfini  jir,  qiiarum  exponences  funt  fornpae  3»+^ 
9001  Yero  poteftaCttiiv,  quarum  exponeutes  fune  formai 
3  «4-^9  coefficientes  tantum  per  literam  a  determinari  ;. 
fit  vero  poteilatuni,  quarum  exponences  funt  formae  3», 
coej£cientes  per  folam  litteram  g  defìnirl. 

* 
Za  §.  ij. 
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§.  «7.  Hinc  ergo  ftatim  yalorem  ipfiws  y  in  da« 
as  partes  diuellere  poterimus ,  quae  dot  yzz:ap-^gq'^ 
hoc  autem  valore  introdu^to  ^equatio  ooftra  erit 

èx-^afxdp-{'g/xdq'^ma.^,mè.^zzo. 
Tnde  hae  duae  aequationes  deriuantur: 

n.  X'\-fXdq-^m^=:o. 

Pro  priore,  quoniam  nouimus,  primum  terminnm  tpfins^ 
cflè  *,  ftatuamus  p:=: x  —  Ax*-h  B  x^ -^€  x'*  -4-  etc; 
fa<5taque  Tubditotione  perueniemus  ad  fequentem  aequa» 
tionem: 
__  Cif^:z — 4.3»  Ajr*4-7-5  »  Bjt*  — 1  o.  9»  Cjr*+i  3.1  a.wDjc  "  etc 
^"^/Wp=i:t;r         -JAjt*     +;Bjr*        - 1?  C  ;r" -i- etc. 

Yode    ergo    coefficientes   aflTumti   fequenti   modo  determi- 
nantur: 

».  f.  4.m'         ■""  $.  «.  7.1»         «.  f f  m»' 

C  =  — liL-  ~ Jii^^ì 

*.  ».  IO.  m  *.»...»  I».  «i».  .       - 

D  :IZ         ">  e         —       t«  4. 7.  I».  Afr 

1 1.  I»,  II.  la  ""■  ».  I I».  m**  . 

'  Pro  valore  ipfius  q^  ex  altera  aequatìone  eruendo,  filigli* 
mus  q=z-^x' -^Sòx' -  €x'^  ^x'*—ttQ,  et  fatila 
fobftitutiooe  perueniemus  ad  hauc  aequationem  : 

H-jrrH-i.y        -         -      .         -        -  -  -  ^ 

TQde  ergo  coefficientes  afliimti  Tequenti  modo  determina- 
buntnr: 
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«.  J 


»m*' 


§.,28.     Pro  bis  igitur  litteris  p  tt  q  j  habebimtis 
iftàs  ferìes  iùfinitas: 

•     A  —  «•  —      **         I         ».  ♦.  «^        _     t.  4.  r.  »'*        1.  gf- 
/'  —  •*        «.».♦. in  ^^  «.».... r.w»         ».».....  lom*^^ '*'•''• 

-     .,  —  __    «*     _i_        «.tac* t.  s.  «.  X*  •     _.     g4- 

Y —        ff  ni  ^^  »,  j. ...«. m»         ».  f. jm»^^**     * 

qnibus  feriebus  inuentis  erìt  jf=:<tp-^gq.  Scatuamns 
x:=.,bi  et  quia  fieri  debct  yzzo,  habebimus  hanc  pri- 
mam  aequationem  prò  folatìone  noftri  problematis  :  ap 
4-  g  ^  =:  o.  At  vero  prò  valore  licerae  g  emendo ,  cum , 
^t  gbz=.fy  ixzz.  ttfp dx-\-' gfq à x ,  bis  integraltbus  ab 
*=o  ad  *  — A  extenfis,  habebimus  primo 

fddx-zz "^ — I itit.!g— -■  — -  '»».».«'* 1_  etc. 

/"  —       •.T.4m  ^^  ».».... r.»*        «. t. . . . .  IO. m»  ^^  *^*^* 

vbi  ergo,    poftquam    pofuerìmus  ;ir=:i&,    orirì  debet  haec 
acquario:  gh:=z  afp  dx-^ gfq dxy  vndc  dedudmu» 


X 


> 


qui  valor  in  fnperiore   aeqnarionè   a^  +  ^f  =:o    fubfti* 
tutas  praébet 

P  ^  F^TT^  —  ^  » 
due  bp  —pfq  d X  -^  qfp  dx/^zoy,  qnae  aeqilatio  diias 
tadtum  quaoricates  b  tt  m  inuoluit,  ex  qua  ergo  valorem 
ipfius  b  eruere  licebit,  hicqne  valor  ìpfam  illam  maxi- 
mam  alritudinem  columnae  declarabit,  in  qua  fé  tantum 
non  fulUnere  valebit 


Digitized  by 


Google 


*44l  )  Hi  (  %^ 

^.  if  Quo  nuRc  hai  formulas  propiu?  àH  calca- 
lum  accommodemus ,  ponamus  ^z:i^zi:/,  atque  fcries, 
quibus  indigemus,  fequenti  mt  do  defignemus,  pofito  fcilicet 

?  =  -  .  (f,  -  siiffj -H  jfi;^  -  etc.)  =  -  I.  Q 

/«  rf  *  =  -  *  LU.  -  2ii -+- iiiii,  -  «te.)  =  -  *  Qf. 

Qood  fi  iam  iftot  «louas  valores  mtrodncanuis^  pofiMOM 
Éoftra  aeqnacio  feqtKntein  nidliec  fonnani: 

«t  Iter  l^]&  tdiuifa  fit  P-4-PQf-^QP<  =  o«  <i«àe  a«q«iatio. 
nuUam  aliam  literam  tofuoiak  nifi  f,    Tnde  ecgò  fi  ^fir 

«kè  Iitucrit  hanc  ^■auiitaiem  /»   crit  i>:^VM-ty  hoc  cft 

tzi:'y BhetTz  attitudini  cotemnae  quacfitae  ;  ^W  valor 
^«ft  ndBflec^B  quidam  «biblutus,  ex  ilù  aequatione  eruen- 
dus.  Qaitfe  cum  t  prò  eadem  nvaieriaf  es  -qua  .columnae 
conficiuntur,  eundum  retineat  valorcro  »  prò  variis  an«plitu- 
dìnìbus  columuarum  maximae  altitudines  tjuaefìtaiB  fequun- 
tvit  ratìoftem  fkbfri^licatam  aftkuékrtim,  ié  qtiod  eg«- 
gie  conuenit  cum  theoremate  diflertationi  pr«e€«dend.  a- 
nexo. 

$,  30.  Vi  igitur  ifta  altitudo  h  per  calcnlum  dc- 
ilniri  potHt,  ièquentes  quatuor  ferie»,  quantitatem  iaco^oi* 
tam  $  ifiuolaeotes^  rite  euolui  deb^bunt: 


?  =  i  -  J^  ^ 2:±JL  -.  h.*-''Jl  -H  etc 

a.  J.  ♦  « 7         2 itr       ■ 


I.    t  I  T.  4./*       U*.  7.P 

f.  J.  ♦  *     « 7         2 itr 

Vii I   ut  I  l.4,f*  1,4.  7.t»       _| 

*  -*"  «     IT — I  ^"^  I — IT  —  i n  ^^ 


etc. 

Q 
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Q/  ^'^     _    ''  ^'  L^    -4-  US.Ó.t^      _    ^(^^ 
«.  J.  ♦         a....  7      *      i,.....»o 

atque  nunc  totum  negotium  huc  redit,  vt  illc  valor  ipfi- 
os  t  inucftigctur,  quo  huic  aequationi  fatisfiat:  P-t-PQ/ 
—  Q^P'zzio,  id  quod  ^liter  nifi  tentando  fieri  nequit: 
plures  fcilicet  prò  t  affumi  conu^nìet  fuccefliue  valores , 
itque  ex  erroribus  fingulorum  concludi  poterit  verus  valor 
ipfius  t.  Mox  autcm  ìnueftiganti  patebit,  valorem  ipfius  i 
non  exiguum  effe,  fed  potius  fatis  qiagnum  accipi  debere* 

M 

§.  31.  Poftqttam  autem  hinc  vcrus  valor  numeri 
I  faerit  «ratus,  vt  inde  ftadm  quaefìtam  aldcodinom  k 
in  menfura  penkas  cognita  ailìguare  valeamiis ,  ponamus 
haberi  colunwam  cyllndricam,  ex  eadem  materia  paratam, 
cuius  altitudo  ut  zza ^  amplitudo  vero  z=Lddy  et  quae 
per  experimenta  comperta  fit  geftare  poffe  onus  F,  quod 
fé  babeat.  ad  pondus  huius  columnae ,  vt  X:  i,  ita  vt  fìt 
r=:X  add,  lam  ex  iis,  quae  de  vi  column^um  i«ini 
olim  fiHit   tradita,  iftud  onus  F   inuentum  ed 


Tzz 


€  a 


cxiftente  Ekkzzzitej  vnde  ergo  fiet 


Subftituatur  ergo  iftc  valor  ia  formula    noflra  prò  b  itt- 
venta,  ac  rcperietur 


O Or     -^  .;,• 


tU  km  onoia  elenaeota  panisi»  Aint  cognito. 

Calcaint 
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e  a  1  e  u  1  u  s 
Pro  inueftigando  valore  numeri  f, 

$.  32.  Quoniam  hic  qucituor  feries  euolui  debent» 
deiignemus  terminos  cuiusque  feriei  ordine  per  cyphras 
romanas  I,  II,  111,  IV,  ctc.  atquc  prò  fericbu8  P  et  P*, 
in  fubiidiam  Tocentur  fequentes  formulae: 


Pro  (èrìé  P 


/Il  =: 
/Illzr 
/IV  = 
tv  z= 
IV1=: 
IV\1  = 
l  VIII  - 
/IX  = 
IX  = 
/XI  = 
/XII  = 
/  XIII  = 
/X1V  = 
/XV  = 
/XVI  = 
/XVIl: 
/XVllI 
/XIX  = 
IXX  =: 


/lII-^/^    . 
/IV-+-//    . 

IV  ^it   . 

IVl-hlt    . 

zlVll-^-lt  . 

/VIU4-/>. 

/IX  H-  If   . 

IX  ^  it   . 

/XI-4-  //    . 

i/XII-t-/r. 

zìXlll^lt  . 

i/XIV-4-//  . 

z/XV  -f-/^  . 

-/XVl-H/? 
=  /XVIH-/; 
IXVlll^lf 
/XIX  4-  // 


—  I, 38oaiia 

—  1,7401593 

—  2, 0122340 


~  2 


,4345173 


a.4«a395o 
2,5603551 

2,  5S<S9i85 
a,  797+5<5<J 

a, 895555» 
a» 9837**8 
3,063781+ 

3,1370931 

3,  2047065 

3,  a<J7+4i7 
3,  3*59545 
3, 3807774 

3,  43*^474 
3,48x0291 

3,527128* 


Pro 


ferie  P^ 


II'   = 
IH'  = 

IV  = 

V  =: 
VI'  =^ 
Vll'n: 
Vili'  = 
IX'  dr 
X'  =: 
XV  =z 
XIV  = 
X\IV  z 
XIV  : 
XV'  - 
XVI'  : 

xvir 

XVIIP 

XIX'  : 
XX'  = 


in 
;in 


A  IV 

^v 
1VV1 

i  VII 

:  ^  vm 

;.  XI 

nXII 
z  i  XIII 
=  ^XIV 

:  «  xy 

=   :^    XVI 

=  ^xvn 

zz  /,  XVIII 
r  ^  XIX 
ÒXX 
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$.  a3*    Sìn[iili  modo   prò  computo  ferìemm  Q  et 
«t  Q.'  ipPumi^nt  f«qv«Dtes  formulae  :    . 


Pro;  ferie  Q 


/I=  .  .  .  +/ 
/llr/I    .    .    +/ 

/m  =  /ii    .    +/ 

/IVzi/III    .  +/ 

/V  =  /1V     .  4-Z 

/VI  =  /V     .  +/ 

/VIl  =  /VI    .  H-/ 

/vm=/vii .  +/ 
/lx=:/vra  .  +/ 

rXrzlìX  ,    .  +-/ 

;xn=/xi  r  +/ 

/XI11  =  /X1I  .  +/ 
/XlVz:7Xlll'.+/ 
/XVrriXlV  ^ +/ 
fXVI=:/XV  .  +/ 
/XV1I  =  /XVI  +/ 
/XVlllz:/XVIJ+/ 
/XlXr:/XVIlI  +  / 
tXK^lJOX  .  -4-/ 


§.  34.     Nunc 
Tarli  Tcdores  tribuancu 
nm^  a  veritate  abhorre 


-o,'778i5i3 

—  I,  (?020($00 

-  1,9244793 

—  a,  1^^3314 

-2,5137501 

—  2,  <J467304 

-2, 7621424 

—  2,  8640^59 

-a»  955  3 135 

-■  3»  0379043 

-3,  1133355 

—  3, 1727474 

—  3, 2470286 

—  ,3»  306S844- 
-3*3628844 
-3,4154951 

—  3,  4651028 
-3,  5i203i8j 


Pro  ferie  Q' 


ll'  =  fll 

III'  =  i  in 
1  v  =  ;;  I V 

VI'-/,  VI 
VII'  = .',  VII 

vui'=:,vym 

IX'  =  iIX 

IX'r^X 


^Xl 


xn'-^xii 

XI11':=,VX11I 
XlV':r,VXlV 
XV'z:àKV 
XVI' r:;^  XVI 
XV1F  =  /,XVII 
XyiìI';:jVXVUI 
XIX' 3^  XIX 
'xX'r/r.XX   •    . 


igitur  tantum  opus  eft,  vt  uumero» 
prò  lubìtu,  qui.  tameu  non  nimi- 

e  videantur;  quare  cum  in  praece- 
d«9te-(difffirtatione  ofteaderiàios,  honc  oQ^niprttm  ;  certe 
minorem  effe  quam  2<^6',  incipiamus  noftram  inaeftigatio- 
J3a  Avtìd,  Imp,  Se,  Tom.  U.P,L  A  a  nem 
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jiiein  a.  rdott  t  z=  200 ,  Tifurì ,  Ttriun  ifte  fAot  iufto  ut 
maior ,  an  minor.  Qpod  fi  «mm  hkie  Taler  formulale 
no(lrae P(x-+-Q'}  —  QP'  prodierit  poiìtious,  id  crit  indi- 
ciò,  tìium  Talorem  t  ==  200  eflb  mnais  paruum  ;  fin  autem 
prodierit  negatiuus,  numerum  t  dimioui  oportebit. 

§.  35.     Sumamus    igitur    t  —  200  et  Cj^culus  prò 
fericbus  f  tt  f  ita  ftabit: 


' 

Pro  ferie  P. 

Pro  ferie  P'. 

/ 1  =:  oyopooooo 
/f  =:»,3ojo300 

l  =  -f  x,oooc 

lf  =  4- 0,5000 

2,30x0300 
1,3802112 

/Il  =  0,92081 88 

2,3010300 

3,2218488 

•  1,7201593 

11  =  ^8,3333 

-7,3333 

Il'  =  -i,^tf<S7 
-  X,  1667 

/nir  1,50x^895 

2,3010300 

3,8027195 

2,0122340 

ni  =  +  3i,74<5o 

+  24,4x27 

.     IH? =34-3,9*82 
4-2,8015 

/  IV  =1,79048  5  5 

2,30x0300 

4,0915155 

»,a345»73 

iy  =  ~^»,723^ 
-37,3158 

.   -iy=- 5,^117 

•^  2,8x02 

1 

iJVz:  l,ftftfp98Ji 

V  =  ^7*#44tf 

V  =  +5»»3»^ 

-' 

+  a4,<Ja88i 

+  2,3287 
/V  = 
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Google 
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4,3010300, 

4,i58oa$a 
a,4ia39Jo 

/Vl=  1,7456332 

4,3010300 

4,04665312 

«,560355(1 

■  Il  < 

ttlì  - 1,48630*1 

.4,30 1030*0 

4 

3i787338l» 
2,68691815 

S 

/vnin  1,10041916' 

2,3010300 

à,40*449« 
*,797+'5«6' 

I  ■  I 

MÌC  =  o>6o3f93P 
»^-3«*©^0 

■  ■    !■  I  II 

2,905023^ 

2,8955551 

/Xr:o,cc9467<^ 

^,30x030© 

2,3io+P7P 
2»983.7*«8 

/Xtrr95«ft6775X 


Pro  ferie  P. 


V=:+7^i944<^ 

■  I 

4- 34,62 8  8- 


Vf=— 55^,6715 

-21,04317 


Vìf:i4-3^ii^ii+ 
+  9»59  8^7 


VflFr  — 11,^0x4 

r 

—    3»oo27 


.IX.=  -f4^0i7P 
+  1,0154 


Xi=—  1,0220 

—  0,0068 


XI-=^  0,2122 

11.  « 

+  0,2054 

Aa  a 


Pro  ferie  P'. 


V''=-K^,r5r8p 

■  > 

+  2,3  a  87 


VF=w3.,tf74s 
-  0,9461 


VIP =+^1,5^4.1 

+  0,5860 


+  0,03  8 1 


tX^z:  +  o,i545 
+  0yi5^a6 


X'  =  — 0*0354 

+  0,1574 


XI' =  +  0,0066 

+  0,1640 
/XI 
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Pro  ferie  P. 


4,3010300 

1,6278051 
3,0637814 

ìXHz:  8,5<J+oa37 
4,3010300 

0,8650537 
'■         '3^^370931 

7X111  =  7,7  a7P<fo<J 

4,3010300 

o,O28p906 

3,4047065 

;XIV=:6,S24«8+i 


XIr:4-o,aiaa 
+  0,2054 


xn = -  0,0366 
+  0,1688 


xni=+ 0,0053 

+  0,1741 


XIV  r  —  0,0007 


Pro  ferie  P'. 


Xl'  =  +  0,0066 
+  0,1640 


XIF  =  —  0,0010 
+  0,1 6  jo 


XIII'=  +  0,00O£ 

+  o,i63x 


+  0,1734 
$.  36.  Simili  modo  inftituatur  calculus  prò  inne- 
«iendis  yaloribus  Q  et  Qf ,  quippe  qui,  in  Tfum  Tocando 
formulas  §.  33.  exhibitas,  ita  fc  habebit: 


/;=  4,3010300 
o,778i5'3 

/Ir  1,5228787 
4,3010300 

3,8259087 
I.6o2c6oo 

'  I 

7n=:2,22|&48't 


Pro  ferie  Q. 


I  =  + 33,3333 


--133,3334 


Pro  ferie  Qf, 


r  =  +S,333Ì 


n'  =  -a3,80P5 

■I      t      -     I    i     ■     ■ 

-15,476  A 
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^ 

• 

Pto  fferifc  (l. 

Pro  ferie  Q'. 

;il  =  2,2218487 

2,3010300 

4,5228787 
1,9242793 

Uzz"  166,666-; 

■  -1^33,3334 

1I'  =  - 23,8095 
-      ■      -^  i5,47<ya 

/in =2,5985994 

2,3010300 

4,899<^a94 
2,1663314 

IH=+3i9^»8«54 
+  263,4920 

IV  =  -54i',xa55 

-  177,^335 

•  IH'  =  +  39Ì^82T? 
+  24,2063 

ilVr  2,7332980 
2,3010300 

5,0343*80 
ft,35<598i5 

IV» =-41,^*50 

-17,4187 

/Vr  2,6773465 
2,3010300 

4,97837<55 

2,5137501 

V  =  +  475,7i47 
1          +^98,081 2 

V'  =  + 29,734^ 
+  12,3135 

/VI  =2,4646264 

Vl  =  — a9»y4^9i8 

VI' =-15,3417 

.2,3010300 

4,7656564 

2,6467304 

-    93,4106 

—    3,0282 

• 

/vn= 2,1189*^0 

2,3010300 

4,4199560 
2,7621424 

+  38,0895 

VII'=+ 5,9773 
+  2,9491 

/Vin=i,6578i3tf 

Vm  =  - 45,4793 

vin'=^'i,8i9ft 

-    7,3898  1 
^^    >                          .   Aa  3 

+  1,1299 
/vm 
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Google 


-> 


I  ^^^  J-  - 


a,.30io30<:|  - 


-t  » 


359588+3<3j 

2,3010300; 

I  I   I    I      I  —     m,  I 

3.3958O77J 
2,95531351 

1 

7X^-0,4/^04^2; 
2,5010300: 

a,74»524a' 
3,0379043| 

;XJL=:.9,7P4^9| 

2^30x03005 

2,òo4tf499J 
3,1133355: 

/JCU^a,S5f3f44, 

%3ozo30o, 

•    1,1923444. 

3,1727474. 

/XIU^z:  8.V0 195970 . 
-•^3010300' 


)  190  (     l*?®- 
Pro  ièri^.  Q. 


7»389^  ■ 


lX3^*i.iìr4-3ì*8| 
•  -^    5,0490 


X..-^_2y75.>H 
+  ^,29161 


XI o:. 4:  0^5054. 
+  SW7970. 


3^11  r:.^  .0,0-717^ 
+  4.7191 


H-  2,7296 


0,3206270 
3,24702861 

/  Xiy  =,7^73.59r$4.  j  XIV  =  -  o,oerT» 

1  +2,7284 


Pro  ferie  Q'. 


+  1,1299 


IX'xH?o»44^ 
+.1,574* 


+  »,485» 


+  1,5001 


+  1,4980 


+  1,4980 


f  37. 
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^5.  à7.    tfHie<fttis  i^ar  quatu^t  liìs  valotTbus: 

:P:±:-4^ò,  173+ ;  Qt±-+- 4,718+ 

P(i4-Q9rrQ,433' 
QF  zi::  0,44.50 

qnoram  poft«rius  primuin  tantum  (ùpecatparticola  79,0119, 
qoae  difiereuti?.  cum  iam  Ut  TjebeiQeiater  pari»  t>  et  »e^i^ 
tùia,  nobù  ìasn  maoifcflo  declarat,  T4lQreniafiutRtBmi:=«oi> 
tix  a  valore  Tero  difcrepare,  eumque  aiiqnantiUum  fupera- 
tc,  vnde  faperflteiitìi  fórct  accuratitts  in  !(Him  valorent  la- 
quirere:  cios  enìm.  radix  cubica  tantum  in  comfMUom 
ingrcditut,  quae  a  notabifioi'i  errore  Htterae  $  vix  fenfibilem 
crrorem  gignerct.  Hoc  igitur  numero  t  innento ,  qucm 
tamen  tantillo  minorem  accif>ere  conueniet,  problema  prin* 
<ipalB ,  quod  kic  nobis  eft  propofitum,  pcrfc<ae  rcfoluerò 
poterimut. 

Problema. 

f  38.  Pr#  omnibus  eùlumms  tyUndrìcis\  ajjtgnan 
mtximam  aUi$udintm^  quam  fyfiinere  valente  amequam  fub 
p9pri9  ponderi  vorruant, 

Solutio. 

PraeHo  Gt  coluipella,  pariter  cylìodrica,  ex  eadem 
materia  parata  atque  ipfae  columnae,  de  quibus  quaeflio 
fbfìtiatQr;  òt  iftins-  columdte  altitudozra  eiusque  amplia 
tudo  =:  di,  at^oe  per  «Xpcrliip«dta  «xplòretur  maximum 
ooos,  qnad  «fta  cokoMUa.  (ìÉe^^  pericolo  fradioni»  firftinere 

▼alct 
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Talet^  cuius  pondu»  rcpiìrtum  fit  fe  babcrc  ad  proprium 
pondus  <:olumàlv  yt  >  :  j,  it»  Tt  -Um  A  fit  Bumerus  co- 
gnicus ,  quo  inuento  pooamus  quaeftionem  iofUttti  circa 
columnam  ex  eadem  materia  confèdàm ,  cuius  amplitudo 
iit  zzk  k  y    acque  .iupra  ofteadimus  in«dmam  ddtudinem 

^uaefitam  effe  hzizaV  ì^ .  t.  Sumto  lam  jf  ~  aoo  crit 
/  ij  =::  I,  30<^3oa,  Wncque  Jìf  ±j=:  o,  435^7^7,  cui  rc- 
Q^det  onmerus  2, 72^3  ,  qui  cum  adiquanttllum  diminiii 
debèat,  eius  Ibéo  fcrAamus'  humerum  f,  cuius  logaridimits 
^joperbolicus  =::i,    quippc  qui  eft  »,  7«82  8,    Ita  Tt  iaiti 

Vi^ma  altitudp  quaefiufiti^  —  »,  7«83.«4^^,  ▼cladcó 
in  nujneiis  lotundiorijbus  ftatui  poterit >  -  a,  70  V^ .  . 

$•  39u  Cam  igkur  aotehac  ia  detensiaattoiie 
oneris,  quod^quaeuis  columna  geftare  Yalct,  fiuMani  proprii 
ponderls  rationem  teDuiflfem,  regula  etiam,  <{usLm  inde  do* 
duxeram  ,  quadam  lem  correiflione  .indigebic ,  quae  aocem 
tam  erit  exig^ia,  vt  ia^^axi  tute  negligi  qucat.  Ad  quod 
oQendendum  coluxnnain  hic  inaeDtam ,  quac  ^ub  proprio 
pendere  occumjbit^  Inxta  regulam  ante  datam  examiaémoAt  * 
qua  onera  inuenta  funt  tenere  ratìo^fn.  4uppli(9tam  -c^qe^ 
poiitam  ex  direda  aaiptìcudinum  feu  bafium  ec  reciproca 
altitudinunu  Hinc  cunv  columellae  prò  modulo  aflumtac 
altitudo  effet  =  ^ ,  anripliuido  iiue  area  bafeos  ,z=:d  d  et 
onus  geftatum  ^zzT^a  ddj  ipfkis  autem  rolumnae  inuencae 

amplitudo  z^biy  altitudo  ¥«ro  ^~^i/^|^,  ftonamOB 
x)nus,  quod  haec  cqikxmm  inatta  regtt^m  goftare  pofliàt 
::=:^b bh^   ^bi  ibi  eaduhct  ipftun  huitis  columnae  pob- 

dus« 
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dos.     His  pofit/i^  /^cQodum  oodraónc^lam  eiTt  deberee 

h'  fu\>ftìtuto.  fuo  Yalorc  crit  |  =  yf,  hoc  eft  circitcr  ^  =~; 
fcilkec  iuxu  ijguUm/lli^.  coluàint /fufiìii^te/ 0W^Cf ih  ri- 
gefimam  proprii  poiuUaiy4apv  r^oer^  fub  proprio  ponde- 
K  fuccumbit.  '  

$.  40.  VìcifCm  ei^o,  <)aoties'  l'fta  rè^la  déclarat, 
columnam  qoampiam  tantum  *  Vi^fimam  proprii  ponderis 
partem  fuftinere  pofle,  tum  concludere  debemus,  eam  noi- 
lam  piane  onus  gettare  ipcSky(kA  fub  proprio  pondeire  oc- 
cumbere.  Cum  \f}f;ixx  niUUe.Tpqiuip  colainnae  adhiberi 
foleant)  nifi  quae' onera  molto  graniora  (iiftentare  raleant^ 
mafiifeftnm  eft,  errorem  illius  regulae  nuUins  piane  eflè 
momenti,  atque  in  praxi  tuto  negligi  pofle,  perinde  ac  fi 
proprium  pondut  ni^:ffit^.\;i^^ttt^  ad  rim  colnmna- 
rnm  diminnendam,  quemadmodum  in  prima  de  hoc  argo- 
mento diflèrtatione  eft  aftcrtum. 

r.  '..-  *     ■.'.  ,'..  ..-:'■■  l    ■    '  •.     ' .  ■     -,    ?,  *      ^-  •    ;    .  -  ••     r  .  .V 

-■•■•'•      «i  ^■•■^  «■•  •'.■  ■•'•■  -'-s  •..-    ,  ..  ''\T  .  .-••4  '.:  ^"•.    •    .     '.  .   *' 

"•'■■■■•<■■•  •.  ■     *     *     .  '■ 


k     V. 


.0  i  ;  ;-•  le 

•--?-■  -    -  ')  *r  ??  ?.  r-  r?  ;  1.:  _■■■■■ 


% 


►   .  *..IJ*'^ 


'i  ».; 
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VARIA  PROBLEMATA 

CIRCA  STATVMAEQVILIBRII 

TRABIVM  COMPACTILIVM 

ONÉRATARVM, 

EARVMQVE  VIRES  ET  PRESSIONEM  CONTRA 

ANTERIDES. 

A^tt  dorè 
mCOLAO  FFSS. 


Probkma  I.* 

Fte^  ,^*i3i  duae  trabtt  JC  ti  BC^  piano  boritimtàU  in  A  et  B 

^'      infiftentts,  in  C  eontra  fé  imùcem  innitantur  et  ak  imumben' 

te  pondere  P  deorfum  premantnr,  definire  virety  quibut  tra^ 

bes  in  A  et  B  retineri  dekent  y  tum  vero  etiam  vires  puu 

vtraque  trabs  fupinet» 

S  o  I  u  t  i  o. 

Sic  cnlriiim  longinido  AC=r«  et  BC  =  ^>  intera 
Tallom  Tero  A  B  =r  ^  et  pondos  deorfum  premens  =:  P  • 
quas  quantitates  conflaoter  vt  cogoitas  (pedarc  licer.  Sta* 
Cuaanir  porro  angoli,  fub  quibiis  trabet  ad  horizontem  in* 
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Google 


clettientis  cooiUt,  an^lulos  itocliiìationU  a  tt  (S  itiperqiuB- 
titatn  tt,iff,  defintri,  Jt  ut 

Refoliiatar  ìam  vi»  ^eorfiim  Trgeoi  P  fecundum  direAio-TaV.  V« 
les  C  A  et  C  B.     Hunc  in  fioem  repraefentet  petpendi*  '%>  % 
cnlum  C?  ipfòm  pMdut  F,  dacaatfinitte  te&mfà  et  P^, 
ipiU  B  C  et  A  C  paralleUe,  erìtque 

CP:C<i=:P:iSiiifèc.  CA 
CP:C*  =  P:  ▼im  fcc.  CB. 
Cttttl  igitnr  ex  paraUelogrammo  C/tPé  Ìlt 
CP:C«=rfio.CaP:fin  CP«  et 
C  P  :  C  »  ==  fin.  C  «  P  :  fio.  C  P  ^,  eiic 

Vis  fecundum  C  A  3=  'JÌtÀt  «' 


Vis  fecoadvm  CB=r^ 


Manifeiftum  antera  eft,  aogulnm  C  P«  aeqtiakm  effe  ciàt 
akerno  BC0=r90*  — ^,  et  angolum  CaPaoguliACB 
complemento  aequalem,  hoc  eftrra-4-p,  fimiliquc  moda 
erit  CP^:=ACO  =  po*->«,  quibus  inttodndif  fiet 

Vis  fecundum  C  A  =:,~J?iiy5 

Vis  fecundum  CB  =  ^:gp5 

acque  faae  binae  Tire»  idem  praeftabunt  ac  fi^UtisCPrP, 
ia  cutnt  effedum  inqnÌKodi.  nobis  eft  propofinim. 

Quoniam  igitur  trabs  C  A  bafin  vrget  in  dirediooe  Aa  Ti  FI^  t^ 
"^Jk^ii-tàì*  ^  e^^™  denuo  refoluamus,  fecundum  direftìo- 

Bb  a  see 
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HM  Xf^  Ag,  hk  óvisk  i^dé  Vk«s,  orietùr 
^        ^ro  4irc^ìòne  toozontàU  Àfjis-^^^ft^ 

Pro  altera  rero  trabe,  bafin  ia  dive^ione  B  p  «wgeote,  ^ 

diM9.  alias  i^efólueo^o,  obdDetor    .    . ,  .    , , . 

;^  ■  V  ^^.      .J2ìjai.toàònft>otizQpt4  B/':ttìs  t^^^^^;.     -..t 

OomUariute  1.   - 

$.  2.  4Li^-^:^UitioQe'patpt«..ìartt,li(»riz?i^^ 
non  obftante  dx^motià,  -fcal^ium,  «(Te  -ai^qàloi  'itrìnque  ; 
ambas  Tcro  tìc^s  i^mif  ùts ,  riuiiM^iip  .  fUn^a^  apqpari  pon- 
deri P,  vti  requiritur.  Tijm  Tera,  .^ofita  trabiiyn  longi- 
tudine aequali,  hoc  ek  ^=s.  b^  fiet  a '==  p,  et  yires  tam  ho- 
rizontales  qnam  veftìealés  efiiit  >Tiiìiiq«e  «eqnales;  illae 
4ci)i<»t  ,=}; P^^^«(to  Iwc  yi^o  s=  ;<P.  .  At ,  c^  fi»;? p=  45* 
cicnit  TttioqiM  rTts  liorizontali&  =  Ti^Terticali  :x=ì  P. 

Corollariutn  >II.  .•  >     : 

f.  3.     Quiai,trabes.altera"'A'C  compì-imitur  fecnn* 
ànm  fuam  k)ngitu4ioem  yi  -tz^^'^h^^  ^tera^Tero  BC 

''^^jS^Pf^'"^^^^^ ^  tfabfioxfnisovi  iuigulo  «(piM 


]naioreiii:iTJÉiir<iii4iq«re»  cootia-agn^  tiabem:«faÌDiÌJaùgiilo 
oppofitani^  -i^inorem.      Po^tis  ^au^m  angulis  .  incUvationìs 
'aìeqaafibtks,;vÌB"^oni{ireffipa  ttrinqiie  eft  eàdem  i^'.Tsr»* 

Sebo- 
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S<:ih/olà<oa»  ..!.'« 

$.  4.  '.  -Hiac  4dtiiàm  (dpfi&iv  |>otert$  e»i(p(^ei^  Ttrique 
trabi  ad  has  vires  fufleDtandas  pffCt^G^rif^t  ^cys4|S),^H^6.  f^fpr 
mas  Effkrifs^  .<k  yi  CvOljiipnarui^  ?gc^s>  n<^ti  i^  ptidem 
cam  Academia'cQniiqùhicaiiit;  vbiTciiiCet  oftendit:  Fim^ 
quam 'cólumna  fu/tmre  ' 'Oalet  y  effe  vr-  quadratum  ert^iìH 
difese  tt>tìì  juaétaimm'4ònpiudinis\muife»-  -^Si  ^nim  co- 
«Mffibàf  '«K  "«aden,  -qua  ,«ctibcs^  linaceiM  Aoitfifi^  AfWgillldl* 
iÉs-lt:A'^«C  cMKtidi  3=  CiC,  filftioe»  nidA^t  ^^f^n»  i^t^ 
erit  Ti  aiemorati  Theorematis  Qar)^.-  i^)fditti):|isft|^ 
hoc  onere  O  ^  ofgSittH  «i«^<]!Ì'99i .  tfal^is  (f4t|pr-Ms,j|A  C  lon- 
gitudo  pofica  eft  zz^a^  \fi  ^i)s  i9f|a(jpt|e^,  4^gjpetiir  per  //, 

«ro»Wti<i:  ^P^*3np^^„  ^^ ,  .To^p  4^»qwr  .qraOii^f 
Mpéritttir  -«ràflStMS  ^<g  ^ti^  ^Miiot  >B  €,  (òiL  r    . 

**  —  ftCC-./        Poa/.g  ,  ..  •..., 


f  '-^ 


Tróbfetpa  "p.;  ^  •*;  .  r 

CD  eompofita  pmófts  fixis  J  a,DiBi/iJlaty^tie.ÌBpfffì^is  Fig.  4. 
B  et  C  grattata  ftfCfit  ^ppnderjbus  P  (t  .P ,   fpumré  Jitum^ 
in  quo  baec  compagés  erit  in  aequÌìtbrìo\^ tùm  vero  vires .^ 
quas  fingulae  trabes  fitftinebunt^vna  cvm  prejfijne  fontra  i»r- 
'Mnos  iucos  jltff  4merìdes  A  atB, 

,SolrU.tÌO..  :•    -    .1 

^Qf^tur  ti:^an  Jpyigitii^ifles  ,^  B  ;=  «»  B  C  z=  *, 
C  D  =  f,  ^^qvie  4X  B  -et  C  ,i^dis  -.horizon^ibus  B  b 

Bb  3  '  et 
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ct  C^  iint  incUnatiooes  ad  borìsopt^m ,  feu  aoguU 

BA«=:(tt  CBA  =  (3,  DC^^-y. 
Hii  pofitU  oroot  ioteroalla 

A«  =  iicor.a;  B*  =  *cof.(3;  Cr  =  rcof.  y, 
•t  altitiidiiies,  feo  pejpcQdictiU  ex  innduris  demiflà 

B a  =  0 fin. a;  0^=:^ fio. Pi  D /:=:-* f  fin. y. 
lam  cnm  panda  AetD  fint  dau,  ducatiMr  vartieaUt  Dìf^ 
▼ocetnrque  diftantia  AM=:m   et  alticiido  MD=9,  ae* 
^ue  manifcilnai  eft  foro 

fli  =  «cor.«4-^€o£f3  +  rcof.y  et 

9  z:  tf  fin;  ce  4*  ^  fin»  P  4-  ^  fin.  y 
atqne  ex  his  dnabot  aeqaadonìbus,  in  iinìbof  tatti  bMgita* 
dine»  crabinm  a^  br  c^  quam  intemafla  m  et  «  flint  co- 
gnita, trìnm  angulonim  «,  p,  y«  dio  deternliiantar: 
tertiat  Tero,  ex  conditione  jMqollibrii  definieiidai»  adirle 
inanet  iodefinituf. 

Tab.  y.  Refolnatnr  none  tìs  deorfimi  vr^ens   BP=P  ie* 

Tig>  ^  candum   dirediooet   longitudìnales   trabinm  B  A  et  B  C  ; 

hunc  in  finem  fadacnr  ^ailelogràminam  Ve  B*',  ex  tpn^ 

coUigitor:  BP:  B  «<=:?:  vìm  fec.  BA 

et  BP:  B^=:P:  Tim  fix.  BC. 
Eli  reto 
BP:  B^:=:fin.Btf'P:  fin.BP4'=:&L ABC:  fin.«BC 
BP:  B^zrfin.Btf'P:  fin.  BP^=:fio.  ABC:  fin.«BA 
fifr  4*  vnde  per  angulos  ad  prìorem  fignram  relatos  erìt 
P:  Tim  fec.  B  A  ir:  fin.  ABC:  fin.  «  B  C 
P:  Tim  fec  BC:=fin.ABC:  fin.«BA\ 
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▼im  rccandam  BA=:tS!iitlS. 

/ta.  A  B  e 

▼im  fecundam  B  C  =  ffi*-"^»-  ^ 

1».  ABC 

Eft  yero  aognlas  A  B  C  mso*  -  «m-jj,  angulm 

tfBC=:po^-H^  et  «BArzpo'-ft^ 
^itms  ìntrodndÌ5  fiet 

▼ir  Ucaad»m  ^  A  =j^%  et 

▼it  fecindam  BC  =  Ast«». 

Qnod  fi  iam  finiili  modo  pondus  altemm  deoriba 
▼rgens  CQ  =  Q  fecundam  difediones  trabium  CB  et 
C  D  refoloanur,  ex  piaecedentibus  mamfeftom  eft,  am- 
bas  ▼iret,  coaderì  Q  «e^aakntes,  lèquoici  modo  «b* 
preflài  haberi: 

Vis  fecuodimi  ra  — flft>u»cp  • 
Vii  fecundum  CDz=%^^^, 


qi9e  aotem  expreffiones,  ob  angulos 

BCDr:i8o»-f3-f.y;  *CD  =  90»-i-y  ft 
*CB  =  po*-.(3,        ' 

hiic  lodiicttt  fbnnam: 

Vi»  fecaodom  pBz=jAj&?-j; 

Vi»  recQodnm  CD=^Ì|^-^. 

Hi»  irnienti»  noteciiv  plimo  aAqiiìlibriiim  fobfifteit  MMI 
foflb,  nifi  ylres,  fècoodom  direzione»  fibi^  coptrarias  BC 
«t  CB  adente», fint  inter  fé  aeqaale»,  hoc  eft',  iifi  fiierit 

Eh  %itiir  aaai  fumo»  tertiam  «eqoatiOBemi  iìXàbùt  priorì- 
•  *  bu» 
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bus  jungendam,  ex  quìbus  ftatti»  àeqidlihriiv  fitte  teint^ 
guli  inclinationis  a,  p,  y,    pexfefte  detenainaASur,    cum 
fieri  debeat.  .     , 

I*.  «  =r  a  co(t  a  +  i  cof.  (3  -4^  r  cof.  y 
II^  ff  =:afiii.  a-f  i^fio.  p-f^fi>' V»    . 

Poftquam  attteoì  ài  anfiil^  Vite  fvtiAU  di«énninàti^ 
Tìdendum  eft ,  quantas  vìt«s  temìlal  fixiv  icu  fuktnienta  A 
etj)  fiiftìnere  .debeat.  Aq  ^rimo  quidiemi  ciim.rinueoeri- 
%tì^  ititi  ihtMÙwA    È  A,   bafm  in  dìreAìooe  Aa  Tigea- 

Ceni  psL  j^-^^,  KfoliMtHf  ««  i«  dns  alias  -tìltfMi  fiUM^ 
thNn  idifltdànM;  A  p  «e  Af  iàgMteii,  vrit^    • 

Vis  horizontalis.  A^=:^^^4  ^ 

VisTerticalisÀ^-p^^?"    .    .        ^   '. 
Eodem   modo  fi  tì$  altera  CDn^^^,   baf?os.  terin|- 

num  P  in   dire^ieot   Ù^.  Tr||cn$,   cejToiiHMpr-  iècnndsm 
diréoicfiDes  "Ùr  ett)/,  òrfetur 

Vi»  horizontalis  Dr  =  ^^^,    :         • 
Vis  Teiticalis  Br*:— S 


r     ^      f\^*    Ex  natnra.aeqiiilibrii  rùpra  dedaximBs  iu^c 
«eqnationem  : 

;.i  qua© 
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qttae,  iì  Ttriaqiie  mnltiplicetiir  per  co£(3,  abit  in  (èqacii- 
tem:  * 

j/«.(«— p)  — ^JSnTlp -- ir)  * 

Cam  iginir  hnins  aequationis  pars  dextra  exhibeat  Yim 
horizontalem  fecuodum  Dr,  finiftra  vero  vim  horizonta- 
lem  iècaodum  Ap,  manìfeftum  eft,  vires  horìzoataie«  iti- 
dem,  non  obftante  diffèreptia  trabìum,  inter  ic  efle  ae- 
qnales,  Tti  in  Froblemate  primo,  prò  cafu  duarum  trabi- 
vm,  obnsruauimns. 

Corollarium  IL 

f.  7.  Hic  autem  altera  proprietas,  fupra  in  Fro- 
blemate primo  obfèruata,  quod  Tircs  Terticales  aequentnr 
ponderibu$  graiiantibu» ,  non  tam  facile  perfpicitur;  Terum 
fequenti  modo  haec  proprietas  prò  hoc  cafu  demonftrari 
pocefl.     Cum  fit  fumma  Tirium  verticalium 

A  ^  -L  n  f  -.  LP».«  «if  p  _QC«S.  fi/in.  y 

refttmatur  aeqnatio  ex  natura  aequilibrii  deduda 

qiiac,  fi  ducatur  in  fin.  p  et  fubtrahatur  a  priori,  fummae 
ponderum  P  +  Q  aequanda,   relinqnit   hanc  aeqnationem: 

Fjg». aa^.  a- e»/.  «/!».»  _  g o^. p/fn.  Y—  cof.  yjl».  p)  —  p    •    O 
7<«.  t«— .pi  Mtp^'V)  "-  *  ^  X.» 

qnae  manifcfto  eft  identica. 

Corollarium  HI. 

f.  é.      Sumatur    «  =  —  y  i:  90»  et  ^  =  o,   ita  Tt  fab.  ▼. 
tota    compages    cpnfiftat  ex   duabus    trabibut    Tcrticalibui   '%•  * 

Affs4fad,lmp.Sf.Tom.Il,P.L  Ce  AB 
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AB  et  CD,  horizontftli  BC  iundlis,  eruntque  yires  ho- 
rizontales  Ap  et  D  r  =  o ,  verticales  vero  A  ^  —  P  et 
Tab.  V.  Dj^Q,  vti  rei  natura  poftulat.  Sin  autem  folus  angu- 
^'8-  "^  ias  p  fuerit  =o,  ita  vt  nj^ia  trabs  BC  in  diretfiiojie 
horjzuntj  parallela  binis  reliqu^s  AB  et  CD,  Ttcunque 
^qc^iiatis,  iniiftat,  erunt  yires 

,      A/>-'t|L--;  Ayz=P;  Dr  =  ^  etD/=rQ, 
Cafo  igitur  «=:  — y^+j»  fiet,  vti  requiritur, 
A^  rr  A  y  =  P  et  D  r  =  D  j  =:  Q. 

Scholion    I. 

f  p.  Quod  fi  vim  horizontalem,  quam  compagos 
in  Ttroque  termino  exerit,  littcra  V  deCgnemus,  eamquc 
tanquam  cognitam  fpedemus ,  inde  definire  poterioiMS 
onera  grauantia  P  et  Q.     Cam  enim  hoc  modo  fit 

Fajf.aco/.g  —  V  et  Q-Cgf-Pw/.V \r 

Jm.  (a  — Pi —   *   *^'-  un.  (p5=YÌ  —  ^  » 

colligimus 

P~ti!5iJ«rr.P)  et  0-'^^^''-i<^'-y 

Tom  .Terp  crit  vis,  qua  trabes  AB  fecundum  fuam  long(- 
tudinem  comprimitur  zz:  ^^f^  =  ^i  anÙUquc  modo 
Tis,  qua  trabes  BC.  comprimitur 

^  —    P  eef.tt     ,^     atqf.7      V    . 

/in.  (a- P)        /w:ipù- »  —  f"5rp  » 

deniquc  vis,  qua  trabes  CD  foUicitatur,  quae  crat 

—       <ì  w/.  P       V 

Vnde  patct,  has  Vircs  cflè  reciprQcc,  Tt  xofiii|s, -fiuc  di- 
rcd^  yt  fecant^s  inclinatioiiuin. .  ;,    . 
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Schoiiott  n. 

$.  IO.  Ex  hi's  aùtém  TÌ^ìbus,  Tt  fupra  f  4.  craP* 
lides  cuiu^que  trabis  dctermhiari  fioteft^.  Sit  «ntm  A  lon- 
gitudo  et  ce  cradìtie»  colamnae  ligneaet»  oneri  O  fuften- 
tando  paris,  et  poiita  craflltie  trabis  ABzz.ff,  irabi» 
BC=:gg  trabisquè  dXrzì^b;  ób  ariàlogiam  mdtéiaàth 
Eulmanif 

Pro  tralte  A  B  crafljtie»  //zr  l£j£.  Vò^j^ 
-  -  .  BC  -  -  ggzz^^V^:^, 
.    ,.    .    CD     -    .     **  =  eccy_v_. 

Schalion  IH. 

§,  XI.    Ceternm  not^tur,  fbrmàlas  p^ò  poiidérif^uif 
g/aùàfitibùs  P  et  Q  ètiam  fequenti  modo  esprimi  )potk: 
p--.v(/ifi..«rtf.pl^;.«/in.p)  =:V  (tang.a-tang,f3) 

Hioc  fi  ambo  pondera  P  et  Q  fiierint  inter  fé  aeqnalia, 
erit  tang.  a  —  tang.  p  z:  tàìijg.  (3  —  tàtìg.  y  ;  "vndc  patct,  tàn- 
gehfis  indiniètP&nnm  et;  p,  y,  cònUitoère  prògréffionem 
ariUfméticani. 

Schelran  IV. 

f    12.      Quod    fi    infuper    ti^Hì^  'fiM^iHidSmif^ 
<riV^,^I{ÌMiintifa^1ntei?'fi^.aec{$^,  teirnae  aequAtiooej^  ^n- 

Ce  2  gulos 
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gulos  incUnatorios  definientes,  fequeQtem  induent  fbnnam: 
I.   s  —  cof.  et  •+-  cof.  (3  -I-  cof.  y. 
n.  ^  =  fin.  a  -f-  fin.  p  -^  fin.  y. 
m.  o  =  tang.  «t  —  »  tang.  (3  H-  tang.  y, 

Hinc  fi  fnerit  aldcudo  MD=:)i=:o,  erit 
n.  o  =  fin.  a  +  fin.  (3  +  fin.  Y , 

cai  aequationi,  pariter  ac  teniae,  fatisfic  fiimendo  (3  =  o  et 
Y=:  — a;   ex  prima   autem   defiuicur   angulns  a,  caói  fic 


cof.«=  „ 


Problema  IIL 


Tab.  V,  f  13.    Si  compages  9X  quotcunque  trabibus  confeC" 

Tig.  t.  ta  in  punSis  fixis  A*/ E  infiftat,   iunSurae  autem  B,  C,  D, 

etc.  grauentur  ponderibus  P,  Q,  R,   etc.   /««wxrf  ^a/im» 

aequiiibrìi ,  /»  ^«*w  *<if f  compages  fé  componet ,  i/fi»  viff/, 

fuas  in  anteriies  in  Af/E    exerit  ^     ae  $er$io  vireF^  quas 

J^ngfiìa  trabes  fuftinere  debet. 

Solatio. 

Sit  longitiido  trabw  ABstf,  BCr*,  CDiz^, 
etc.  dttdisqne  redis  horìzonti  parallelit  B  ^,  C  ^)  D  ^  etc. 
Tocentur  inclihationes  ad  horizontem 

BAfl=:a;  CB*=P;  DC^r-y;  EDi^=-J;  etc. 
cniAcqne  hinc  intenialia  ^        ,> 

Atf=ifcof.«;  B*=*cof.(3i  Ctf=:fcc^y;I>i=:iloo<:a;etc 

et 
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€t  perpendlcula  ex  ìunduris  demifTa 

B/i~afin. a,  C^=3fin.|3i  0^=—^ iìo.y;  £</=— <^fin.  Ji  ctc. 
Vnde  fi  luerit  diftancia  AM  =  Wt  et  deuatìo  alterius  ter- 
mini MEzin  y  habebimus  ilatim  has  aequatioaes  prò  de* 
tcrminatione  inclinationom  :      -        ■ 

1.  tnzia  coC  a-^-b  cof.  ^  -+-  ^  cof,  y  -H  dcof.  5  -H  etc. 

B.  ff=:afin.  a+^fio.p-p^fiQ.V  +  4/fin.$+  etc. 

Denotet  iam  V  Tìm  horizontalem ,  quam  compages  io, 
▼troqne  termino  A  et  £  exerit,    atque  ex  folatione  Pro- 

blematis  praecedentis  manifeftum  eft,  fore 

fine,   preffione   horiKootali    contra    anterides   Tt   cognita 
ipe^ata,  fient  pondera 

atque  ex  bis  aequationibus,  cum  binis  prioribns  coniandis,. 
inclinationes,  feu  ftatus  aequilibrii  determinari  debet. 

Circa  Tires,  quibus  fingula  trabs  fecnndam  foam  lon- 
gitudinem  comprimitur,  confultetur  etiam  folutio  praece* 
dentit  Problematis,  ac  inuenientur: 

Vis  trabem  AB  coroprimens  =2^ 

«   v_ 

etc. 
Snpra  enim  iam  obfèmanimvt,  has  rires  eflb  inter  (è  ia* 
vede  tt  cofiaas  fine  diiede  Tt  iècantes  inclinationom. 

Ce  a  SchoU- 


BC  -^ 

CD  -^ 
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Scholion  I. 

$.  14.     Cum   igìtur   prima    trabes  AB  terminum- 
A    Trgéat    Ti    13  JL  ,    inde    oritur 

Vis  horizontalis  z=V  et 

V-i$  vcrticalis-  =:  V  tang.  a.     . 
Simili    modo    prò  altero   termino  E  (confideratidA*  tantis- 
per  cafum  determiriatum  quatuor  trabium)    vi»   follicitans 
éft  =  ^ ,  ^ate  rcfohità  dàt 

Vim  horizontalem  =rV  et 

Vim  verticalem  —  —  V  tang.  J. 
Vnde  patet  vTfes  horizotìtales  ittertrin  ètte  int'èr  fé  aeqna- 
lesi     Vires:  antéih  verticates  iuniftittv  fàttÀaé  (uinittHe  poà-^ 
derum  aequales  effe  debent,  hoc  eft 

V  (tang,  a  -^tangv  j)  1=  P'+  'Q ^  r. 
Oiih  autem  fit 

^  = '%-r^=  V (tang.  p -.  tang.  V) 

*  =  %fe^  =  V{tang.  y  -ta,«.  5) 
erit  renerà 

P  -1-  Q  -^  R  5=  V  (tang.  a  -tang.  J}.. 

Scholion  If. 

f  15.     Si  igitur  dentw  JongitddiDCs  trabimn  r,  *,.' 
Cf  <f,<et  intcniàlla  AM^«  et  MEs-if,  vna  oum  pòn^' 

deribus 
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dcribus  grauantibus  P,  Q,  R,  tot  inde  exuimtur  aéquatio- 
Vs,  qoot  rcqukuntur,  t^nfi  ad  finguUs  iqclination^s,  quarn 
^d  vim  horizontalena  V,  definiendas.  ^ta  in  figura  S,  ptp 
cafu  quatuor  frabiqm,  quinqqe  adfunt  incogoitae,  fcil.  ^a- 
guli  inclinationis  a,  |3,  y,  5  vna  cum  vi  V,  totidemque 
aequationes  ,  quae  autcm  ita  funt  comparatae  ,  vt  nullo 
modo  refolui  queant,  propter  plures  formulas  maxime  ir- 
rationales.  Quod  fi  enim  ftatuere  yel>{TJ.u§  tang.  azity  erit 

Deinde  vero  cum  fit 

^  =  t-  tang. %  erit  tang. p  =:  ;  -^  , 
eodemque  modo  coUigitujc 

Quare  fi  breuitatis  gratia  ponatur 

tang.(3  =  x-/V;  tang.  v  =  /-gV;  tang.  J  =  j - ^^ V 
exifiente 

ita  Tt  tantum  duac  adfint  incognitac  t  et  V,  erit 

•fio.,  y  ^-TTiPfr^  ;  c<^  V  =  vi^f^ìvr^i 

qui  Talores  fi  in  duabus  prioribus  aequationibus,  prò  di- 
Àantia,  AM-=:m  et  altitudine  ME^zzn  iQiicmii,  Tubili* 
tu«mtur,  «^fotur  J^^  fiu^  a«quj^fìnie$^; 

19  = 
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qiiae  autem  ita  fune  comparatae,  \t  facile  intelligatur,  noi- 
km  dati  Tlam,  bine  binas  iDcognitas  I  et  V  eruendi. 

Scholion  m. 

f  i6.  Sin  antem  quaeflio  inaertatnr,  ita  rt  prae- 
ter  fingularnm  trabium  longttudinem  a,  è,  ^,  i/,  etìam 
dentur  inclinationes  a,  p,  <y,  ^,  atque  iufuper  tìs  illa  ho« 
rizontalis  V,  qua  anterìdes  in  A  et  E  Trgentur,  inde  fa- 
cile definiti  potenint  pondera  grauantia  P,  Q,  R,  Tna  cum 
interuallis  m  et  n,    Erit  enim  in  gènere: 

M  =::  «  cof.  a -f- ^  cof.  p -h  ^  cof  y + </cof.  $ + etc 

ip(à  rero  pondera  graaantia  erunt 

P  =  V  (  tang.  a  —  tang.  p) 

Q  =  V  (tang.  p  -  tang.  y) 

R  ZI  V  (tang.  y  —  tang.  ^  ) 
etc. 
Haecqne    folutio  infignem  yfum  haberì  poterìt  in  experi- 
mentis,  quae  fuper  talibas  trabibiis  compaàilibus  inftituuntnr* 

Problema  IV. 

^17.  Si  numerut  trabium  boe  mo4ù  ìunSarim  fue'- 
rìs  if^tus,  trabium  mttm  ìongitudines  v$  et  pmuhu\  fuod 
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JSngttla  trabfnula  fuftinef^  infinite  paruae,  inuenìre  curuam,  ad 
fuam  ìjiae  trabecujae  fi  com^pnenf ,   dum  in  aeqiàUbro  fub-. 
fiftum, 

Solutio, 

Sit  K\y  cunia,  quam  ifta compages  accìpiat,  dumTab.  V. 
ia  aequilìbrìum  Te  compoait,  atqu«  in  axe  horìsootali  A  M  ^ifr  9' 
▼occtur  abfcifla  AXzrx  et  applicata  X  Y  =:/,  ipfc  Tcro 
curuae  arcus  A  Y  ==  x.  lam  confideretur  curuae  elemeo- 
tom  quodcunque  '^y^zés,  vnamquamque  compagis  rni* 
'beculam  repraefentaas  ;  atque  prò  hoc  elemento  (deinifla 
ex  pondo  j'  applicata  proximaj' j(r,  dudaque  rcda  Y  «  asi 
parallela)  erit  iuteruajluin  X  x  ::r  Y  «  z:dxtt  uy  =  dy  ;  tum 
rero  elementum  arcus  Y/ -z.  d s ^"V  d x*  -^  dy*^  One, pofito 
dy-zpdxy  erit  d s^dxV {i^fp)»     * 

Vocettir   none  elementi  Yj'  ad  horizootem  iocli- 
natio,  fine  angulus  f  Y  «  r  0,  erit  tang.  0  =  ^ = ^ ,.  Tequen- 
tis    Tero   elementi  incllnatio  cum  iìt  (P-{-d(fìj  erit  cìat. 
tangeos  zzp-^dp,    lam  quia  poodiKcultim,  qua  hoc  ele^. 
mentmn  grauatur,  eft  infinite  parnum ,  ponatnr  id.  e  4^11,. 
et  ob  Tim  ^  horisootalepi ,    quam  compages  in  terminq  A 
exerit,  conftantem,  iìt  iiobis  nunc  K,    qnod  fopra  p^  V 
4eiignaiiimiis. 

His  poGth  qnaelibet  aeqaationum  ryp^iiorìg  Pro- 
blematis,  veluti  R  =  V (tang. y~ tang. ^)f  bue  transferri 
poterìt.  Erit  enim  vis  faorizontalir  VxK,  vis  granant 
K^dHj inclinatio 'y/  =  (pet$=:<|)  +  ^()>,  ìdeoqnc tang. y ^p 
€t  tang. i  :^p^dp,  quibns  fubftitutis  (Utim colligttor i^ 

A&aJUod,Imp.Sc,TÒm,Il^.U  Dd  aequf 
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->Sà|    )  aio  (    1?^- 

aequatìo:  </!!  =  — Krfp,  qnae  acquati©  ed  prò  Catenaria 
inuerfa^  yx\  ex  fequcntibus  clarius  patebir.  Nota  enim  cft 
propFÌetas  hiiius  curuae,  a  celeberrimo  loanne  Bernoulii  iii- 
uenta,  quod  fit  dx  dà  dy  Tt  pondus  catenae  ad  poten" 
tiam.  grawantem.  Spedata  igitur  vi  fulcrum  rrgentc  K 
vt  effedum  ponderis  catenae ,  in  fenfum  contrarium  agen* 
tetn,  fuihma  pondusculorum  granantium  exiftcDte  =:  II,  cric 

rf  .r  :  </ j'  =  —  K  :  n  , 
eie  quo  nafcitui:  aequatio  II-— "^r  — Kp,  Yndc  fit  àì€^ 
ferentiando  </  Il  =  —  K  dpy  quae  eft  ea  ipià  aequatio,  quaqoi 
liodr^  folutio  fuppeditauit. 

Statini  igitur  ac  lex,  qua  grauationes  in  fingula  eie- 
menta,  agunt,  flierit  cognita,  fpecies  curuae,  £ue  cpniatura 
AY  accuratius  definietur.  Tres  autem  prò  lege  grauatio- 
ni$  cafus  principales  locum  habere  poflunt:  i°.)  Si  Tires 
geanantes  elemento  àMciiTae  fiierint  proportionales ,  quo 
igitur  cafù^  poni  crniueniet  dUn^dx.  V.)  Si  pondera 
fursnt.ÌB  ifitiose  «lementonim  arous,  hoc  éft  dllziTids. 
3%)  Si  fuetiit  4ilti:z^'h^y  d XI  f  ita  Tt  oneca  fimt  i»  catione 
ipiutìsainiy  qnM»ns  inTuper  qvartus  cafus  ai^ong^pótéfH.  «ino 
césnpagss  a  fluido  ^perincnflfttyente  premitur,  cuius  altfta- 
dò  fap^t^  i^rizoBiali  A  M  fi  ponatar-  x  b^  dementum  Yjr- 
fuftinebit  pondus  columnae,  cuius  altitudo  —b-^y  et  bafift 
zzdx\  tum  igitur  ponendum  crif  </!!  =  (>&,— ^)</.j^.    Hos 

ei^o^  fingttios  :  cafus  hoc  loco  fncce^ue  pcrcur^amus. 

1  ■         •■   '    .  .  .  ,  •  ■      •         ■  ■    - 

ó  Eupliitìo  cafìK  primi. 

Ì7\il  Cum  ìgitpr  hoc  c^u;fit^=V^=?^*'^Atj 
etìt   integrando    }y  *  =  cena.  -  JC ^=  ^Qr"  ^ijl >    Ti»«l(P  - ^ 
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^-.c-.x«^    Statuatur  |ract  J^^=j3,  itéVt  fii  j^=A-pjr, 
TnJe    multiplicando    per    dx   ecit  p  dx  ^^dy^-szdésti 
—  ^xdxt  idcoque  integrando  yzzax-^l^xx-,  yìfi  con  - 
llantis  addinone  non  opus  eft ,  qufai  pòfilò  4:  =  o    fponte 
fit  j»  zr  o,     Prodit  autem  etiam  /=r  «^  cafit  qtfd  i' t:  ^  i 
ex  qno  manifeftum  eft  cuniam  quaeiìtam   hoc  cafu  primo - 
effe  Parabtlam,    ex    altera  parte  I  in  horizontem..  caden- 
tmn,  ad  diftandam  AI=r^.    Si  igitnt   CapUttif  ^naum' 
medium -O,    erif   abfcida   A  Ori)    et   applicata,  mèdia, 
OMrf^,,  quae  erit  j(xi«  Parabolae,   cuius  ii^rasni^  «à 

A  O*     •  . 

Olt   —J' 

Euohitio  ca&s  dbcuodi.     ' 

f  Tp-.  CutJr  hìc  ift  <^  ri = X  i  /  cr-RZ/r  ertiti- 
t^anda  X  j  ^=  C  «  K  p.  '  fiic  ergo  arciì^  curùatf  àin^m^ 
tof)  ex  quo  patet,  t»m  fbr«  reéHficalnlent.  Qi)ò  àuteiM 
aequationem-  inter  coordinata^  obtineaoiiit,  loco  i^Xv.fcriba- 


li  t 


mas  dx  Vi-^ppi  fietque. 

dxV  i'\-ppz=i'-\dp=,--adpy 
cxSftenté  tf'^^»  ^°^^  ftatim  integrando  prodirct: 

x-=L-al  (P-HV  i-f- /»/►)-+- C. 

Ar  rero  cum   iit  /:r"=  —  =f^|^   mnltiplicetjiir   ytrioqii« 
per  ^,  Tt  fiat 

errtt^^  integratfdtr  y^^  — aVi  ^|>/>,    ex^qua  àcqùa« 
tione  emitur: 

Dd  ft  p  = 
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Tnde  ^a  aeqnado  colHgitnr: 

qnae  eft  pra  Specie  Catcnarìae  inuérfae^  Tti  mox  danti» 
patebit. 

Còniideretar  enim  curoae  pufi^um  (upretninn  M, 
Vbi  eiirs  tai^eos  horìzcoti  fic  parallela,  capiaturquc  Yer« 
ticatis ,  fine  applicata  media  O  M ,  prò  axe.  Cani  %itur 
elementi  in  M  angulus  xacthratorfas  fir  =  o ,   erk  etìam 

tan^ns  p^o,  ideoque,  cXy  jzzk^aV  *-hppr  fict  ap- 
plicata media  M  O  =  ^  —  «r,  Scataacur  aatem  br*  gr. 
MOrr/et  AO=:^,  femtKque  fiiper  axe  MO»  aUcill 
fa  MT:;=:>  et  applicata  TY  — a»  erit  rzzg-»  et 
jfzzf—ty^cpieBzz.a-^rfk  vnde  aeqaatto  noftva  fiipra 
iipeota,  dx=i  ^  (lyLi?-  a  at*  ^^^"^  todact  Ibrmaia; 

^uae  ed  acquatto  ùdàs.  notst  pra  catenaciai. 

Pro  re<3ificatu>i]e  ììvav»  curaae   ootetur  tSk  arcos 

▼nde  cotìigiair  ù^cgrmda  MY=.y  a^at-^tt.  Exhac 
eiidotìoiiié  pater^  •  ^amlibet  huiuf  cumae  portionem  ta- 
lem  compagem  crabìam  ez&ibere  poOc,  qaonfam  arabae 
Uterae  /  et  ;,  ex  calcalo  exjceSStrHot  y  per  quas^  fiùticet 
relatio  ioter  coordittatas>  ad  ambos,  axey  AO  et  MQ  xe- 
Ìata5,  exprimebacim 

Operae 
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Óperae  predom  cric  naturam  aequatloius  inter  co- 
ordinatas  /  et  ir  explorare  e(,  quomodo  altera  per  alteram 
tranfcendenter  exprimitur,  ob  ocuios  ponere.  Hunc  ia 
finem  refumatur  aequatio  dijOTerentialis 

qua  fbrimila  /   **  ^  ,     commode  integranda  ftatuatar 

eritquc  

quibiis  foditutis  erit 

Kotam  antem  eft  eflè . 

TDdc  colUgitur  u-=za  l  l±«.  Eft  Tcro  «  =:  V—lr-:: 
quo  yaloré  reftituto  reperitur 

«zr^i/S^T^ta,  fine 

Ybi  conftantis  additione  non  opus  eft,  quia  pc^to  /iro, 
rponte  fit  «=:/i  rzo.  Viciffim  autem  abfciflà  i  per  ap- 
plicatam  j  feqaenti  modo  determiaari  poteft.  Cam  ia- 
ir enerìmns , 

«  =  fl/L±2,  erit  |=:/l±l,  fitte  /r*=z/L±». 
(denotante  e  namerum,  cttios  logarithmus  hyperboHcas  eft 

■mitais),  fine  e*^=rÉ^,  rode  elicituri 

Dd  3  «   = 
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__  ^'  *0'     Cum  hoc  cafu,    vtì  f  17.  vidcrc  ttk^Èt 
*  "  —  ^  K  </^  :-  X  jt  i/^jcv,  criif  luultipUcaiMl»  jicr  ^, 

et  fumtis  ìntegralibus    Xyj  —  C-Kpp,      J»ro   conftaattf 
1'  detcrminanda  ponatur,  in  ijprò' iikdo  abfciOàcanA,  vbi 
J'  =:  o,  fbifle  p=:aj  erìtque  C  z=  K  a^oi,  tic  asqajtfio 

ex  qua  dedudtur 

p  ^ = a  a  -  (3  jr^,  cxittentc  (3  =  1^  ; 
hinc  extrava  radice  fiet 

P  =  j^  =  '»^a«-P;//,  idceq«er/y  =  -     «^y.      , 
Hmc  ob  </ j  zz  y  ^  jr»  -h  dy*  forer  arcus, 

Ponatirr  br.  gt.  a  a  —  pjj'  zz  at«,  crit  yj  ~  «g--«»^ 
idéoque 

J'i/j'z:;-^,  hincquc  djz:-  -    «^«    -  , 
quo  ^ftìtu:to  fttfet  arcu?^ 

AYzzs:'=z-'^fzdVT^^. 
Arcus  ellipticus,  cuius  ucifìificatio  fruftra  tentaretur. 

Cete- 
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Cetemtn  noeefur,  cr  acquatiooc  dxz^-,  ^^  ^  - 
prodke  Jr  =  -^y  A  fin.-^i^,  ihkJc  coiirgituc  y  —  '^ftÈ^ 
Cafu  igitur  *"=:o,  fit  edam  /r:o;  tura  vero  fit  adhuc 
j^rro  cafu  x  =  ff^.  Cum  igifur  fit  Air:  J^,  erit  abfdf- 
fa  A<>=:  j^,  et  applicata  media  MG  =  ^,  tum  vero 
poraBietei  -^^  =:  ;«v?* 

Euolucio  cafus  quarti. 

$.  AI.     Supra  iam  Tìidimtts,  hoc  c^Cu  ^e 
</  n  rr  -  K  </p  =  (* -/)  </.r , 
Tnde  .isubiplicaodo  .per  ^,  fie 

ideoquc  integrando  hy —  \jy  zz  ^  \Kppi  Tel  adieda 
conftant»  et  fublatit  fi-a45lìonibus,  erit  2by—yyzzC—Kpp, 
Qaod  fi  igitur,  Tti  cafu  praecedente  ftatuimus,  in  ipfo  ter- 
mino A  fuerit  p  =  a,  pofito  yzzo  fieri  debet  o  = 
C  — Kaa,  Tnde  colligitur  conftans  C=Kaa,  quo  Talore 
fabftitiita  aeqttatio  iiofira  integrata  fiet 

y  (ib—y)  zz  K  {(ta  —  pp)y  ex  q^a  deducitnr 
p  =  ìi=:ycia^±yizb-y)yùVLC 

J^  —.  «fyVK 


Iam  refèramus  haec  ad  axem  verticalem  M  O,  pofi- 
toque  Tt  fupra  M  O  =/  et  A  O  r  ^,  fit  abfcilTa  M  T=  l  et 
applicata  TY=:«,  et  quoniam  in  punéto  fupremo  M  ed 
pfStfi.irit  a /&/—//=  a  a  K';   et  cum  fit  xzzg^u  et 
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y  =  /—  t ,  bis  valoribus  intr9dudis  qrit 

^j^  —  df  VK  atVK 

Eft  tero  /-j'  =: /  et  /H-j' z=  &f^t,  vndc  fit 
j^ jf  y  K        —    at  VK' 

"~  VTSr  — Hi/— 0        Vi«»-t-if» 

exiftente  azzb  —  f^  haecque  aequatio  iterum  eft  prò 
curua  ex  familia  catenariarum ,  quae  àiitem  non  erit  reo 
tificabilis,  nifi  fuerit  VKzzb—fzsaf  qui  cafus  cum  ie- 
cundo  conuenit. 

Ceterum  ex  iis  qaae  fupra  §.  xp.  ad  finem  aliata  font, 
Acile  perfpicitur,  hoc  cafa  fore» 
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LYCIA  HYBRIDA. 

•'*.'*'      ^  ;-  -    .      ...  -  ^  ...  ;     ; 

'  '  l/^cfnn*  biiHKii  uni  i  t^  

Aa.  17^6.  d.  I.X. lui.  et  feq*  fk>f.-p)iir«  ... 
-  .:  Vld3!Bitper;ioaei£-^Vtt».~ 

-  -  *         .  ' ,  -      .        ,  ^. ,    .     ,    .      • .   '       .  »  , .  •     '       .  ,- 

(Tf .  frutkoi  àfMréfteiMei  faic  prillivi  éft  Jiytvldis.  Ge« 
.  aefìttio  eifM,  fi  $  in  ferfilion  iófo  ao  fob^  dieoyigeac, 
B<^pcf«rj.&tìt>->riiccciìi^,  ratkM:  snitei#,  ^  il  In  diI«A  trans- 
piantata  eft.  Semina  d.  io  Pùpèk^tii^^  in  fitMtum  (à- 
^  IpQ;  odjldnom  copioiè  progermÀBaf^nt. .,  Fmdjces  Jnd* 
pft^nàtf  pìàriìii?  -rtf ùm^é  pìuiéiiteni  '  ihcfemento  praecòcT' 
«deo  fuperabant,  Tt  prima  iam  aeftàte  flòhidniit"  egregie  ^^ 
namoi4feeo|>ciÌBttrj  AtpuiKdbif  ^  attigtffimv  csmi  ^/^i  Bìl^^ 
bua  .ein^m  aetatis  .yiZ:  4ln(y.  ^np^  diOH^iQ  .aeqqarentu 
Isj^flfq'ffé^n^'f éfti^^uin.  qpj|4fi|^  pi^d^rent  SknhreqaentK 
f^iàtr'iiitXi  utàk  Maji  iDitio  ÌiÒtìs'  iterum  fiipeirbiebant  flo- 

.£e  a  rìbus, 
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ribas,    <]tio  t«mp(Mie  «e  barhjira  qaidem,    miiko  minos  a^ 

cjrcnnjrfUiKÌr*  ftWnU.  .    Ita  V^upriii?'  cópiofifluno:  per  totatw 
aedatem  florum  proueacu  \ccaque  longe  anceceUebant. 

*    ^-I>efcriptìot     ^ 

CavUJS  multo  altioff  ac  CfafJìfjr,'j  quam  ?  et  d*;  r^idiòr 
idem,  magifcjue  acuieatus,,  qoam  $  f  aft  flexilìòr 
longe,  kuioi&qu'e  armìifAMc\  <^ani  e?.    * 

FOLIA  lineari  -  knceofata  ;  minora  ac  tenuiòra>  qvum  $, 
malora  ^  cj^dlTiòtià»'  quaftn  cf.    .'^.I 

Caltx  maior,    lon^ior»   «la^plioC'iu:  olifairriis    Ttrelcens, 
quam  ?;  minor^   breuior^  aoguÀior  atque  paUij^*  ' 
or,,  q.uam  e?*        ' 

Corolla    fAfùndiBulifbrmr$,.   Tiolicéar   mafor.  qoam  $ ,' 

òiiaor  verà^ /qitaniriar*.-!   ^Iditris'Àiitera  coroUa  ad 

lotaeara,    patria   ad    cylJndraceam    maga    accedit; 

eok>r    illias  ex  rabieunda  Tiolacen»,    palfidì(fimu9<v 

.  hvhiA  è  .tk>l«CffQ  purpiiveos  ;  'obfciìrìfRmiìs^  ìt»  ^no^ 

.'.     ' .  que  laciniae  «òGuflae.  9  ìntsr  longas  «e  anguflaf  1^ 

'     ..:  ^  .^iptì<{as  ,$ir^>.ac;  piccbircuQsv  laias*:aa  obtis£|s^(af'^ 

-.ii  ...Jntdiuoi  qtfQir teillEAtf    ci   .  .':•■  i         •» 

StA^ÌNÀ  Violacea',  pallidut*;,  ldng^rora,^gjtiam  SE»  a(l  bre»! 

▼ióra,,  qtiam  o^^       „ 

.  .      .     ,.  •     .    ^    .    ,.        .     .  ■  -    •••-;  -.V    ,•:'.•■       •    '•    <•     - 

I^frTiUbyJH  .«i^i^.ttMor  ^ ctf^mMsdkniSmt  «cIbrnMe.  ; 

.  '    iiite  obttil(&  onali5,  bildcullMis*  fero  ìcìnmè  autum^ 

^  no 
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ilo manica..     Semen    ttùxm  altérnmtie   tantnm  in 
quQots  loculo,  Tel  etiam  nuUitm»    Bacca  $  OTato»* 
oblonga,  <^  fiiibfotuadà.  .' 

Pedunculi-  flocom  5*"  longi.  Longìtudo  totius  ftv 
rìs»  a  bafr  calycis  Ysque  ad  làciniarum  CoroHae  angulo» 
^_)^i  Amplittuió  floris  ab  Vnoi  ladoiae-aiigutDaid' atterum 
oppofitHfA  4.H  Latkudo  kcioiarum  '  corollae  3*^  ;  loagùnr 
do  earundem  ai"'* 

,    «    .  * 

Hyemeg  noftratcs  (♦),  nifi  foKto  afpcriorcs  fint» 
aeqnc  fere  fert,  ac  barbariun,  cum  afri  aatnca  iis  nunquarn 
affoefcat.  Tftrtonil^us  ac  refedl»  ftìrpis  ramiilis  facile  pJtò^ 
placar.    . 

-^    '      EXPERIMENTVM  II, 

tyaom  ^  ^^^^^    ^        • 

Sem.  Aa.  Ì7<9-  fpoatc  nataJ 

Ex  hi»  femioìbu»,  an.  1770-  o^a*  ^"«t  pfatifae 
fcx,  quaram  pleueqtie  pitóri  naturali  Wiis  aogpftiorìbi» 
iam  multo  fimiliorcs ,  quam  fiib  priori  ipfarum  ftatu  hy- 
brido,  adeoqnc  tcncrac  crani,  Tt  proxima  hyemc  fub  dio, 
«te  flore(ceimam>  perierint  omnes. 

r  ,    .       Ec   3  EXPE» 


(•)    De  fegfc*tie  Catferulienfi-  ìn  Saev»»  IntdligeMo»  ««  Ct  Aodar» 
-  tbi  expcritnenta  mattata  funt^ 
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ES&BMMEVmm  Uh 

Xjciiiiii.afrain.oJ?. 
Àn*  i*ì6i,  <L  z^^.  Mai.  et  (eq.  Fior.  p|ù^ 

Uem'  fcffo^  lahktift  (rfadunon..  ditarntn  aà.  z7^« 
ted^iffòfpfiiStfiKn^.  Md«nqMifiM6,4|iiafofirìoitl|Q  fiip}  Il  > 

EXPERIMENTVM  IV.. 

l^yciiiin  afrom.  ^.' 

Lycium  europ.  </*!  .       , 

Ab.  1773.  d;  i+.  fun.  Ttót.  f,  "  ' 

Vid.  Exp.  innerf.  V.  "         ì 

Plantae  diiée  ^.  Nbfci  Cft|ifcl:il|ll»nOT  ao.  1774.  ptuM- 
qae  alìae,  an.  1778  enaue,  ìncer  Tti;nmque  pareotem  ex** 
ade  mediani  tenebant.  .  :  .  .1 

EXEBMMfiN7VM.  V.,        n   - 
Lf cium  europ.  ^. 

'  Ab.'  r773.  di  Pf.  luo.  Ftor»  $4  ,  ;  "^ 

Vidi  Bitp.  iwifcrfi  W.  i 

Plantae  duae,  ad. .  17^74  inde  procreataci  pviòritrat 
Exp.  IV.  fimiilimae  erant. 

EXPERlMENtVM   VL 
Lycium  barbar:  ^:    ~  


.;■ 
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Ao.  X773...<l.  .1^;  hxU  Plot,  panel 
Vid.  £xp.  innerf.  IX. 

£  panciflìmis  (ètninibus,  an.  1774.  rnicns  tantum 
ezortus  cft  frutez ,  ^qv^  iitrmn^ue  -jMur«fit«m  ex  toto  filmi* 
labat 

Copuhtìones  Ly^orom  aliae  Gisftni  huc 
vsqum  t;e»tat?e. 

EXPERlMEN^rVM  MA 

Lyciw  ^Wi».:^. 

Ljciùm  barbar,  cf*. 
Ao.  1*766,  d.  <<$.  4q),',Elpc.vk 
it.  Ao.  17^8.  d.  tf.  Aug.  Ftbr.  ty* 
it.  Ao.  X77S*  d.  «5.  Aifg. 

et  ièq.  Fior.  «O. 

Conceptio  oolla.  . 

Vid.  ÌSxp.  imierf.  fk 

EXPERIMENTVM  VUL 

Lfcium  eorop.  e?*.  ^ 
An.  X77I*  d.  14.  Sept.\ 
Floir.  piar* 
Conceptio  nttUa. 

EXPERIMENTVM  DL 

^  Lfciom  eorop.  9* 

.  ,.  Ljcioin  barbar*  cf* 
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Tab.  VL     . 
A* 


An.  1*771.  à,  S.S.  Septl  Flar.'Iv'- 
Conceptìo  nulla. 
.  Vid.  Exp.  inuerf.  VI. . 

*       •       \        '        '  *  • 

f 

'  E^FEillMENTVM  X' 

r      LycUim  barbar.  $. 
•    '  Solan.  iPfcudocapf.  d*. 
An.  l'jóó.  d:  1.  Atrg.  FI.- L' 
Couè«ptioT  litfUa.       ' 

ExpÙcatio  ìFiguràrittn. 
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oftqoam  Peyffmetti'  hwentuih  de  tìthophytfe  ad  tutAna^ 
U  referendis  confenfii  et  appl^fe  éektoari  eoepir,  plurl- 
bos  inter  receddores  aaturae  fcrùtacores  cont^it  ift  àlM»*: 
quoque  geoerìbns  corponun  organicorum)  quae  adCrypto* 
gamàf  planfta»  olirtì  ab  HI.  Èqoite  a  Lìnrié  referebaotur , 
obfeniaflc  fenTum-  vitalem,  motum  fpoiitaneuin,  et  cam  ae- 
niDla  Hydfae  fic  didae  (èu  Polypi  natura  (gemmafceftdi* 
et  per  Ibdionem  corporis  in  partes  miiltiplicandt)  ali^» 
quoque  regni  animalis  proprietates  ;  qaìbus  permoti  eà  noK 
I>ro  ambiguis  et  intermediis,  fed  pio -veris  animancibìis  dft*' 
elarare  badd  dubitarunt.  Conerà  alii  hodienum  argamest»^ 
iàtis  numerofa  proculerunt ,  <)uibus  dubia  ifta  genera  ad 
fegntim  vegetabile  eflè  referenda,  ììnò  prò  imperfoltis  po^ 
tius  plantis  habenda  >  fibi  per<uadent.  >     r 

Aliqui  «X  Ytraqne  diflentientium  coborte  inter  re^ 
gnnm  animale  et  vegetabile  tantum  ponnnt  analogiae,  toc 
eoumerant  afiinitatum  fnomenta,  qnìtos  Ttrtimquè  hoc  re* 
gnum  retìs  fere  inftar  cotiaeret;  ft  diftfndiups  TtriuMiii^ 
^éè  Acati.  Imp.  Sf,  Tom,  IL  P.  L  F  f  Rcg- 
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Regni  charaderes  externos  hainl  fufficere,  fed  corpora  rni- 
verfa  globi  noflri  terraquei  non  in  tria  regnif  fed  in  du9 
tantupi/dis|^rfen^a  ef^  ftatu^t^  quarum  viiuni  Tniueìihai 
corporum  organicorum ,  vegetabilis  et  animalis  naturae, 
apparatum  ,; 'siljiejriHn.i^ptora  tarata  Jfelii^ilnif  ralla  compre- 
hendat;  Organicorum  vero  corpofDm  in  duo  Regna  fub- 
diuifionem,  licet  prò  mexl]^o,Y^ì^m,  non  tamen  ab  ip(à 
natura  inftitutam  docent. 

Chemia  potuìffet  litem  dirimere,  nifi  cius  qnoqne 
opera  ex  vtriusque    naturae  regni  corporibus ,    eduda    et 
produca  .  analoga  «    principia  admodum  affinia,    eademi^V 
hs^  p^rm  ^  mimAt  r^i^  «iflìnnjta.,    co«|' aquca  partf. 
p<9dl«c«lt;  fe^ei^ibiftiasuitt  et  cprpprffpa  iM>Hn#u|ii  waly» 

Btli tfy^  W^^M  i»tùj(  mf^^H^.pt  j^kintas ,  ex  iis  praefer- 
li»  .5l«(fiN«r  fl"#?  n«>n  ««NgMe  fune  ijatufac,  diffprenti^io, 
npnieqti^  ^^ft)  fip,  Ib  Tggctj*»ilibus  oflanibu»  fcn^ienti* 
Jlri  jf ?«^?f>?>dflm»  f«iTO<^f4^ÌQ  fplrituof^  et  apidar  afMiJxara. 
"««{lei^^Kill».;  dfilfi  omcU^nufp  ecjfi^Qrum  aceii:«ntiay  r^^ 
93^9  :S^9k^'F!^^^»0t  o)ea  eflèntialia  cpin  remore,  cera, 
fiHXiphotrjie  s  pc^liare$  ^ooftituunt  charaderes.  Animai^ 
«or|tia  .fl^Hfl  |>rQp|ia(;  putjr^ic^uii^  alcalina,'  nulla  fi^rmea-n 
tatione  (pirltuofa  acido.9ut  pt!%§4ia:i  alg^li  Y{4f|tije  Aib  de% 
flru<Sionem  omnis  ex  hoc  regno  fubftantiae,  (non  excepta 
gf Utien*  fo^  «t  adipe»  «4  vegetabM^m-i^turam  proptus 
Ute^tntìhml  gif  gratula  ,  :«|  fai  ammontacaUs  ;  deficienti^ 
hn  ibnuli^i^s  ^eonialìbu^  « .  cainfìh»r4)    cerici  «(  pr^te^ 

\  -'•  i    -  ..!.., •  fe^ 
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Hacc  me  adduxeruni  Tt ,  ìitci  ì^aftiraé  MyA^tìlìé  ^ 
lites  componendo  imparem  ine  fentiamv  attbigliÒl4iiti*  cóìt^' 
pòrum    aliqua    chemitaè    anàl^fi    Rittliccrtnnr/    pi^ei^tinl^ 
quìim   pauta  eórutti    htocusquc   chcmide    Hlttlfiràti*    fuà'ihK' 
Conftabit  itidc  falttent  cuinani  Nattrrac  regnò,  qtiòàìf  ihii-* 
tfonem,    {!nt    analoga.      Dkbo  hic  prinritini  TÙI^arfè  Gótf- 
fdrtìae   riilu lai-i*  et  lacuftris  L.  dtialyfin,    qiliii?  licet  iHòttf 
Tifóli'  SiMAdanfinM  et  Abbate  echi  in  alia*  5)60^  oBftfrtìift^ 
band    gaudeant,    tamen  vti   extehia    tìmHhwfro^,    ftiP  ^ 
principiorum    chemicorum    natura  idi  coafeotire  >    iàltem 
pitoxime  Tideliuritur. 

Conferitas^  pito  ^xperimcttiM  aéhttfila»^<<.rì)viiÌArfll9rr 
eti  }acn<lt«lnÉr>  Aiiigsfto'  mciifc'  in  ri^^  «rooofii' p(Hi:  Èlevj|»3 
fltMHT's-  POteétntjé  àqoa, . pr^mtfctie  coHf|i.  AfW  fot)t)HiF> 
aifta  qtia6  iiiich«'Ttdebatiir,i  oettne- repetitak>ttóoe,f. ficcasi; 
ì^<C€>0ft^aas  coocifas  in  cribro  agitfofdo  pl«i}»  ^pa^ai^: 
pitAìi.  Cte)0r  iecetatii  et^dftm^  ficcabafinr,'  qbdtf-i  ci|»^\i^ 
hfpocaufto  nonnifi  lente  fadum,ieftf,r  pfttkflii»  .Air»  Uc^ 
in  pnriiTima  aqua  creuerat;  isque  odor  ne  in  ficca  qai« 
dCW  peidtYiS  Màc  '  /  - 

Conferua  recens  Tel  fiècatà  dòniinànda^anfii  (li* 
liuam  virefcente  imbuit  colore",  gùftùì'fehfum'vix-rllufrf'e^fe^ 
gtaof',  et  filamenta- exRicca,:  tenacia  ^ti.^  reUuquit.  Sic- 
cata  ad  candelani*  facile  conìBùrftùr',  arfiilie'àanihia,  em.« 
piieuma  volatile  fimul  fpargens.  Librae  quàtuor  rèt^Àti^t 
ex  aqua  dedillatae^  I>ble|;ma  infipidum ,.  odore  paludofo, 
^nUumque  o\f^  veftigium  dedeire',    '  '  .'     . 

Siccatae  Conferuae    Tnciae   duae  cum  aqoa  itCfJRd 
chuUientes ,   decodum   praebaerunt    Tìrefcens  »    limpidum 

Ff  a  fob^ 
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fubacidulo  fere  guftti;  qund.evaporatione.ad  decem^^dracff 
mas  coaduni)    estradi    formam  habuic,    confiftentia  inei— > 
li»,    gudu    vix    amarum;     quod,    per    quatuor    et    Tltra 
menles  afleruatum,  nihil  falioi  cryftdUifabiUs  exbibuitt   li* 
cet    reageotia    aliquid    faiis    muriatici    adefle    teftarentnr. 
Refidttum  acodlura    filamentjs  facis  tenacibus,    Tiridiufcn-. 
lis  conflatv  quorum    mafia    ficcata    ynciam    cutn    duabuSv 
dfachmis  efilcic ,  et  ad  candekm  viuida  cum  flamma ,    ih . 
M^ùuap  tIÌo,  comburicur. 

i .....     .  .  ^  ■    • 

Vncia  Confernac    ficcatae  in  fpiritu  vini   alcoholi-,. 
feto  cxtràifta,    iofufione    pulcre    viridem    colorem   liquido' 
pi-aelniit ,    digeftiooe  faturatuih.      TiH<aura  fic  pai'ata  gra- 
tàm    amairorem    prodidit;    qua  evaporata  et   abiuro    rti^, 
duo,    oiftodecim    grana    refinae    veget^ilis    nigrelceAtis , 
iiccae  fuperfuerunt,  qnae  alba  cum  fiamma  iacenditar,  fi- 
mul    liquatur  et  odoreni    gratum    fpargit.      Conferuae  d^c 
ektradat  refiduum  ficcamm,   fìut  fex  drachmarum ,  fr«%t- 
lis  atqué  fufeae  fobftantiae. 

■>  '        .  •  »  ,  \    ,         •  '  • 

j 

Vnciae  odo  Confeniae  ab  adhaereote  arena  ^nan-. 
tiim  fieri  potuit  depuratae,  d^ftillatione  ex  retorta  vitrea 
fequentia  produda  largiebantUr: 

'    ''      z.   Phlégmatis  limpidi,  infipidi,  paludem  redoleo- 

tis.Tnbiam  Tnaim. 

■"'''•■•'-  •        • 

^       .2.  Phleginfatis   empirenmatici ,    primnm   fiàoe^ceii- 
tis,  deinde  iacuratioris,   colledim  Tsciam  cum-drachmit 


3.  Oici' 
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'<  $.  Olei  emfiireamatìci  nigrefcentis  ittq»^  "Ads  eca»«^, 
il  dracbmam  fesquitertiam  i..  quofl  Tero  huius  olei  in.  re- 
tùrtae  recipientis  colio  adhaeferat  adudum  >  tantundem  vi* 
debatur  ponderis  aequafle. 

4.  R.ffi(fui|,ai  defiìIIatÌQDÌ$  carbonapeum^  pWUKFaleiw 
tQm,  yociarum  triqm  cum  dimidiA  foit.' 

.  .     '       -■  .  .  t 

Salis  Yolatili$  ficci  nihil  omnino  apparnit,  licet 
Talìs  recipientibus  '  faepius  permutatis ,  ièmperque  luto  be- 
ne mnnitis;  odor  tamen  phiegmatis  cum  oko  deftìUantis 
aliquanc^  T.olaùUs  i^^s  eft».         .■ ,     ,  .    ; 

Pbtegiiia  N^  a,  addito  alcali  deUqpatp  laiaefcir; 
odoremque  Trioofurat  fed  kjaiflipinm  prodidit;  qniete  4o^ 
inde  fecedit  o^m  ef  bqc  phlegnute  nigrdcens» 

.  .  Cum  «cfdit  nibil  mntatnr  idem;,  ab  olep^ taincii 
feparataiti  aliquanti^m  acidii  monetar  et  odorqn  Trinofim 
amittetr 

Cretae  folutio  in  acido  nitrì  boc  eodem  pblegma- 
te  band  pràecipitafur';  mercnrhis  eoTènf  arrido  dihitus  fta- 
tim,  et  argentno»  poft  aliquod  box»  fuici  ièdiraenti  fbr* 
mi  deiicitnr,     '  ■,■■.. 

^Hepar  ririphnr» ,  •  digeliione  cvm  oleo  tartari  deli* 
qnati  paratum^ .  ftatim  cum  iòetofe  tuibatur,  flauumqne 
iédisicjitum  deponiti 

Tindurae  Heliotropii  aqool^e  mixtum  pblegma 
laete  rubrnni  colorem  iUico  indncity   cuodemiqne  cotorem 

ffi  cbv- 
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diah^e-  iha'colbratae  tindrurar  ex  endem  afltittitlnr.  Quae 
tcro  iisfaò  '  Pertiatnbucàno  et  radice  Curcumac  tindae  fùnt 
cHartae ,  oihii'  indèr  macantur. 

(^nt  mortunip,  fatis  ponderofum,  ab  arena  ta- 
ftcn*  ittiMikt»  fépaVafi  iloii  patent:  tu  crrudbulo  calci- 
oatum  in  cincrcs  rtrbéfòjntes  et'  ratìs"  pottdferofhs^  tVanfiIr, 
qui  aqua  buUiente  abluti,  drachmas  Tex  cinerum  leuiorum 
éttisdem;  eòlòrìs  praebuieraiìt,  ireliquo  pondera  per  depo* 
iltain .  areiram*  amifib/    ' 

Aqua,  in  qua  eloti  fueraót^iéihtres'fihràtce)'  etiapoi'a* 
tione  reliquit  falis  rufefcentis  quindecinì  giana,  lamella- 
niiimformaS  ctmi- hnifrixtis  'teflferts  itiinutìs.  HiC  fel  guftu 
CitHnarem',  c«w»-artt«ròrc=  iunda,  rcfcrt,  aifris 'hdttlbre' ridd 
deliquefcir,  ra'igife  ctepltat  firic  odóre*  firtplrtireó;  cutii 
acidis  parum,  feruet  ^  argentum  in  acido  nitri .  folntum 
ilécctfrrfìrr  fpccici  <feiiti6  Tt  itaquc  ptofifle  tuMari ,  ni- 
Éftio^  alcali'  orftrftò  bafetadus^ fìr^  culttJ'  par»,  vi'i^tih  a^ 
jnilTo  acido,  alcalinam  iUam  mixturam  produxifle  Yidetur^ 

Vt  cin^res  et  ^err<eam,  bafin-  Conferuae:  peskiof 
£;i1itarer,  iteri|m  vnci^^eni,Sr.o(^o,  qua;ntuna  poterai  fieri 
depuratae,  in  crucibulo  ignito' fuccefli'ue  com.biiflì.  .  Suer 
cendebatùr  fiamma  lenta,  deprefla,  Tiolacea,  comite  fu- 
mo f^lfifo,  òiibrls  aiì^uàntùtn  vòlatflis.  Garbo  letiis,  mul- 
to-citios,  ^qiiamr(]ferr  a-cotttbtiffe'àgafids' obtinetur,  ià  ci- 
oeres  rufefcentes ,  grauiores  abiit ,  qùòrtMir"  poifdu*"  fìrit 
duaruqi  et  lemis  Tnciarutn ,  cum  immixta  fcilicef  arena, 
qnac  inte/ deittcs  xpètit  ftrldièbat?  '  Hac'^  deifr  ìot.ione  fc- 
gregata-,  fai iex~adhd>ita' aqua  prodìiffiiHiJ^itii^  illi,'qiireM 

•^  '  /  ex 


Digitized  by 


Google 


ex  capite  jtjortuo  dftfcripfi ,  culinaris  ncmpe ,  cum  tantillo 
alcali  mineralis  non  facuratì.  Eiiìsf^ue  pondus  Tmuerfum 
fepcendecim  fuìt  granorum^  ^ 

,  Leuics  clneres  lotiooe  depuratosi  ficcatosque  calci- 
jiAoi.  SubtiMimi  videntur ,  et  pàrtìculas  fatis  multa»  con- 
tùeat  (iérreas»  magneti  adhaerefcentes ,  praefertim  pofì 
praeuiam  cum  (èbo  vftionem.  dallafum  quoque  ìnfufum 
ipde  oigrefcic;  f«d  cum  acidis  cinercs  iftl  vix  quidquaia 
WPUcnoir. 

Scmidrachma  horitm  cioemm,  cum  dracnma  CaVii 
iJUtaxi  et  dimidu  boraci»  facile  funditur  in  vicruin  impu- 
fato  (èn  fcofiam  Tireiìbentis  coloris,  quae  aeri  expntita 
Junnefcit  leafìm,  $c  nigra,  tandemque  fere  deliquefcit. 
Jjiac  ^ruepd  aqua  iblura»  grana  ododecim  terrae  nigrac, 
itliquantum  TttrificataQ 'fuperfuerunt  ;  folutio  vero  limpida, 
jine  tUo  cokre  appariiit.  Huic  ù  aSundas  acidum  rieri- 
oli,  fub  efferuentiam  infignis  furgit  hepatis  fulphuris  foe- 
lor^  et  fcinfim  auda  acidi  pro^ortione  color  Yiridi^  ma^ 
gisque  faturatus  oritur,  ieruat^  tamen  ^mpiditatc  JiquQ^ 
ris  adusque  facurationem  ;  qua  perfe<Aa,  turbatiir  et  iedi* 
(nentam  ponit,  quod  tamen  denno  ex  parte  refoluiinr, 
fiiperftitc  pofl  elixluationem  exigua  (granori  fex)  quanti- 
tate  terrae  iiliceae ,  dilutfe'  coeruleae. 

Liquor  acido  faturatus  euaporatlone  genéfàf  CfJ^-  * 
(tallo^  exiguas,  depre^sv  partìm  polyedras,  perfette  fa/- 
alinas,,  in  or«  difficillime  iblubiles,  fubamaricantes,  ia 
igne  cum  crepitatione  diilìlientes,  quae  (patofae  natarae 
cft»  i;idebantur.  Vlteriore  euaporatlone  prckiucuntur  cry- 
■  -  ftàlii 
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ftalli  tartaro  vitriolaio' et  alnmin^  m|xtae,  quae  ex  parte 
in  phialae  parietè  dewfritiw  forma  goncrcfcupt, 

Drachma^  cinernm  depuratornm  in  rncia  rpirituf 
Vitrìolì  digefta,  euiidcm  nullo  colore  tinxit.  Liqnpr  poft 
colaturam ,  vt  ci  àqùa  qùlbus  cineres  abluti  faerunt ,  aci* 
dum  et  flypticam'  iaporìs .  fenfum  excttaba&t  «  et  ^latiò 
cinerum^  licet  'fervida  inftituta,  multam  aqnam  require- 
bat.  -  Refidùum  fcrupulos  duos  pondere  fuperauit.  Liqao^ 
n  acido  atqne  ftyptico ,  qni  limpidus  maoferat;  allqtian*» 
tQm  alcali  ;6xifohitt*  fed  nequaquam  ad  faturj^tionem, 
adfufiitn  eli,  cultis  ^^erpef^entiiì  viridem  éXcitattit.  colo- 
rem,  er  terrei  ali^ùàntuiii ,  feliniticac,  Tt  videtur,  nato* 
rae  praecipitauit.  *  Buàpitt'^iorie  delbde  inf'litata  infignes 
cryftalli  virides ,  peUacfdaé  orfebantur  :  verurti  fcilìcet  alii- 
mcn,  Wido  fuperàbuudante  foètirm  ;  firriul  ap^aruere  pat^ 
Tulae  cryftalli,  pàlruagtfe  topia  et  albo  colóre^  qiiac  tarta- 
ri vitriolati  ìpharadter(bs''férebàpt.  Ip  hoc  experimenh>  tì- 
rìdis  ille  eolòi:,  et  ,fiigre(centia  liqnoris  cum  tindbira  gàl« 
Urum,  indicabaj;  àcidum-  vitrioli  iìmnl  cum  terra  almni* 
nari  particalas  ^rrea$  in  cioterìbus  contéatas  foluiiOfe.; 

l  Semidrachma  cinerum  ciim  quinqnè  drachmis  Spir. 

nitri  digefta,  e  filtrato  liquore,  poft  faturationem  op6 
Alcali  fixi  inftitutam,  fedimentum  calcareum  album  pro- 
iecit,  cuius  pars  -aliqua  denuo  refoluta  fuit,  vt  refidùum 
ficcatum  trium  modo  granorum  pocrdus  aequaret. 


.)  / 


Itaqué  libra  (fexdecim  vnciarum)  Conferuae  lacur 
(Iris  et  fiuuiatilis  exficcatae,'quae' recens  ex  aqua  eduda  , 
obiterque    eXprcffa    quatuor  fere  librarum  "  pon'dus  éffidr, 

per 
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-1^1     )  «33  (    %^ 

per  aoalyfin  noftram ,  fubduda  arena  adhaerente  haec  cir* 
cicer  principia  condnec: 

« 

Phiegmatis  partim  aquei  puri,  partim  cmpy- 
reumatìci,  addito,  qood  in  extra- 
do    aquofo  remanet   circiter      .      .     Tnc*  TìijJ 

Estradi  aquofì  mncilagìnofi  poft  exficcationem .  Tnc.  TJ. 

Refìnae  vegetabilis  circiter     ......    drach.  r. 

Phiegmatis  aciduli  empyreumatici,  fupra     .     .    Tnc.  iij. 

Alcali  Tolatilis  additate  abforpti Tpftigìum. 

Olei  empyreumatici ,  tltra feìcunciam 

Cinernm  carbonaceorum  fine  arena,  circiter     .    Tnc.  t. 

.Citrerum  teneriorum  fere     ......     Tnc.  ij. 

In  iisque   Sai.  culinaris  ex  parte  in  alcalinam 

ìndolem  decompoilti ,  Tfque  ad    .    .    (crup.  ij. 

•Cum  terrae  TitrefcibiÉt ,    aluminaris,   calcareae  et  princl* 

pii  ferrei  mixtura. 

Nihil  ergo  olei  eflèntialis  alioriimue  fallum;  omni^ 
aque  principia  yegetabilis  naturae,  nuUis  ^animali  regno 
peculiaribus  admixtis. 


• 


P  ,    ,  ^^.^.^^^,m.^  ^         -  r  "  ^r-rr"  ■  ??■! 


J3gJead,Imp,Sf.Tom.n.P.L  6g  DB^ 


.Digitized  by 


Google 


DÉSCÌtlPTtO 

VESICVLAE  FELLEAÈ  TIGRIDIS, 

EIVSQYE 
.^Vit  iMOmViA  ET  HVMANA  COMPARATia 


Alidore 
C.   F.   rOIFF. 


I 


ìiù^fn  cflnnhip  in  plerarumqne  partiiim  ftrwfture  fimf- 

licudinem  intèt  tigtiìh  et  feònem  re|>eri  ;  multa  Camenliauil 

jìàtm^6tn€atì  dìtitrCi  quoque  in  rtroque  hoc  animali  in- 

iienliiiitiUr;  'àtqtie  ifactfr  ea  imprimis  veficufa  fèHea  rèfèrenéi 

cfle    Tidetur.      £a  enim  quamuis  in  iis  cttam  in  Ttroqoe 

^nimali  copueniat,  quae  maxime  iingularia  in  leonina  ob* 

"lcruiìbrfdhh:,'(*)   et  quibus  haec  ab  humana  et  plerorum* 

^qèé  'adibàràìttttn  "caetbrorum  -veficulis  diuerfà  eff»  tamen  o^a 

defunt  quoque  yaria  in  ip{à  hac  fingoiari  ^radiura^  <]uibil$ 

Teiicula  leonls  a  tigridis  vefìcula  dififert. 

* 
Hepar  in  tigri  (ex  lobis  conftat  oblongis,  piane  ad 

marginem  Vsquè  pòdrémum  a  (è  inuicem  feparatis ,  nec 
nifi  paruis  portionibus  carnis  hepaticae  inter  fé  cobae* 
rentibus.  Horum  qui  dexterior  medius,  idemque  et  cae- 
teris  maior»  iternm  incifus  ed,  atque  in  duas  diuifus  por* 

tic- 

•-.  ^\*)    Vide^jtSdbmentar.  nooofi  .fortr;  JA^  PS^cr*  .Peift»tAa»  «J*** 
aa  Tcficolae  icllcae  Icoois. 
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'trones.     Inter  tfuà»   vèfìcula  felleA-eà  rfttlqU^nlia^^t  «  ^t 

'folo  ftindo   Tuo  ec  libera  fit  ab ..  adhaofioné.^  tet   ante^s 

prae    hepate    emin«ac  ,    toto  >reliqao)cqi|)ote  «ant^ia^^^r 

binas    iftas    porti^^es  ,    ìpfaqoe.  iù  carne  jti^tis  ji^n^j^/^» 

■  faaereat. 

Ab  tà  leonina  ftru^ra  j-ecedit,  poopluyqDe.ii^gl^o 

accedic    ad  fiumanam.     In  leone  niaiiirumiaeque.{>^(l)jae:^a 

-hotnine  Téikula  fellis  foperfipiei  interiori  Jii^ati».i^|icya 

eft,  '«ìdsque    communi    tunica    exterttafimpAiciiiSi^^iy^. 

'QttO  fìindns  non-  modo  ,    fed->  toiiun  irefiailae^SQrpiift}  :{ct 

ìpfbm  colium  «Quoque,  In* ÌAuerfot be|>ate  pooth^fcrM  (•(m" 

fpcdlam  Tèniunr.     Atramea  font^quaeda^l  ào:  ip£>ib^ci%o« 

'  nìnae  ^eftculae   fku  >  ^tiibus  haecj.alkpioinodOviid.'tìg/^is 

'  vèficulam'  inclinare^  atque  roe^om  Kfjiiai^jilopitm  (inter^je^m 

'  et'liuminam  obtinere  videtur..    Ligamenta.djMttuiTipeattlla- 

ria  in  YC'ficula  leonis«  qnae  ex  tonica;  eiuSà^KteraardR&H'' 

'  cata  orta  vtrinque  de  medio  covpore  exeunt^  et.4d  ^p^r- 

ficiem  hepatis  fé  applicane,    Jrmiterqne- eidem >adhaec«pr. 

His'  media-  pars  ^  veiì€«ilae  •  ar^ias   adhepai  adftrìogft^r, 

eoque   efficitur  ptanior,    vt  ^ix  in  hac  Jkàd  de.fìipQÌ#ie 

hepatis  emineat;    cum  contra  in  partibus,   fundo  et  collo 

propiorìbus ,  tumida  fit  vefìcula  atqne  mflàta.  rrHumanam 

condat    Tbique   aequalìter   turoere ,    totaque  fuA.Tuper^ie 

inferiori   puluinata  ad  collum  vsqne .  liberam:  «0è  ab  pfftni 

adhaefione.     Sic  tigridis  ergo  et  leonis  /Keiìculae  «n^iuf  et 

ligamentis  fbrtioribus  ad  hepata  ùia  alligata^  atqtts  adilrlda 

effe  Tidentur.  - 

Figura  his  tribns  veficulis  fere  .eadem  eft,  oblooga 
et  fere  py riformisi  neque  ?ldetur  in^cattcdsiqnoquc. #ni- 

Gg  a  xna- 
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malibus  qnadriipedibus ,  quorum  hepar  Teficula  inftruduni 
efl ,  Talde  ab  ea  figura  dififerre*  lucipic  in  omnibus  ex 
dudii  anguftìori ,  quem  cyfticum  dicunt  ;  inde  continuo 
magis  magisque  amplitudine  augetur,  et  finitur  fundo  daufo 
iodato,  qui  partibus  reliquis  omnibus  largior  eft.  Haec, 
ni  fallor,  notiflìma  yeficulae  felleae  figura  communis  eft 
aninnfalibus ,  quae  eam  habent,  omnibus;  nifi  forte  paulo 
angudior  in  aliis  proportione  et  longior,  in  aliis  largior 
et  bireuior  inueniatur.  Aiiquid  tamen  in  leonina,  cum  hanc 
obferUarem ,  reperi  peculiare  refpedu  figurae ,  quo  fé  ab 
humana  et  a  reliquorum,  quantum  fcio^  animalium  vefica* 
lis  diftingueret.  Non  reda  extenfiis  eft  facculus;  fed  ya- 
riis  in  fedibus  vno  alteroue  latere  inflexus,  quo  tunicae, 
quibùs  veficnla  efficitur,  duplicatae  introrfum  in  cauitatem 
ducuntur,  feptàque  producunt  latiora,  aut  anguftiora,  qui- 
bus  in  loculamenta  quafi  varia  veficula  diuiditur.  Circa 
partem  imprimis  pofteriorem  eiusmodì  infleziones  in  refi- 
cula  leonina  obferuantur  ;  folentque  alternatim  Ttrinquc 
pofitae  efle,  quo-  duAum  quafi  ferpentinum  yeficula  in  bis 
zegi(Hiibus  imitar!  Tidetur.  Similis  ergo  et  tigridis  veficu- 
lae  figura  atque  fabrica  eft. 

Deinde  haec  quafi  torta  fimul  efic  videtur,  cuias 
io  fuperficie,  ab  hepate  auerfa,  mgae  et  crenae  fatis  pro- 
Ibodae  apparent,  quae  a  margine  destro  oblique  antror- 
fum  ad  fundum  veficuiae  et  finifirorfiim  ad  partem  fini- 
llram  decurrnnt ,  vel  a  finiftro  eius  latere  iocipiunt  atque 
in  dextrum  oblique  retrorfiim  tranfeunt.  Maxima  pars 
liarum  ioflexionum  obliquarum  et  torfionum  pofteriorem 
veficuke  partem  occupat.  Quaedam  tamen  earum  fuper 
Toiaetfam  fere  Ttficulam  et  ad  fundum  vsque  continuane 

tur. 
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tur.  Voa  tandem  eiusmodi  inflexio  eft,  quae  Inter  reli- 
quas  notari  meretur,  et  qua  reficula  tigridis  a  leoois  refi- 
cula  aeque  atque  obliquitate  inflezionum  et  toriionibus  fé 
difiinguit.  Prope  fundum  ea  eft,  duciturque  praeter  mo- 
rem  caeterarum  transuerfim  circa  Teiiculam ,  eamque  in 
hac  fede  quafi  conftringit,  quo,  qnae  reliqua  eft,  eiuspars 
ad  fundum  Tsque,  extenditur  tumidiorque  atque  inflata  effe 
Tidecur.  Ad  eandem  hanc  fedem  Tsque,  vbi  Teficula  con- 
ftringitur,  immerfa  haec  quoque  eft*  et  abfcondita  inter 
lobos  hepatis.  Quae  vltra  conftridUonem  autem  fuperett 
eius  pars  caeterìs  magis  inflata ,  ea  fola  et  libera  ed  ab 
adhaefione  et  prae  hepate  anterins  eminet.  Sic  ifta  pars 
iitu  figura  et  magnitudine  dìftinda  tota  in  Yeiìcula  tigri* 
dis  fundns  appellati  meretur. 

Veficula  fellea  hominìs  tota  aequalìs  eft  et  aeqna- 
liter  extenfa  in  fuperficie  Tua  esteriori  fèn  inferiori.  In 
folo  fine  polleriori,  vbi  yeficula  efle  definir  et  dndus  fieri 
incipit ,  Tel  etiam  in  collo  Teficulae,  Tna  et  altera  leuior 
curuatura  obferuari  folet.  Dudas  autem  cyfticQS  ip(è  ta- 
riis  in  homine  inflexionibns  et  cumaturis  omnino  notatur; 
Tt  fpiralem  quoque  ei  figuram  nounulli  anatomicorum  ad- 
fcripferlnt. 

Ligamentis  tigridis  Teficula  tribus  gaudet  teretibus» 
quibus  ad  hepar  reuincitur.  Haec  membranis  latioribns , 
ex  tunica  yeficulae  externa  continuati?,  obducuntur  et  in- 
Tolunntnr,  cnm  iisque  ad  hepar  fé  applicante  quemadmo- 
dum  Yteri  Itgamenta  teretia  in  alis  yefpertilionnm  conti- 
nentttr,  in  iisque  ad  latera  peluis  fèruntnr.  Grafia  funt  et 
robulla  haec  ligameota  teretia  et  duplicatara  tuntcae  ex- 
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.ternac,,yefic,ul^e  efiìciunturj  in  qua  denfa  et  dura  ccllùloià 
.^^el^  jronti^etur.  Duo  corum  lateralia  funt  et  anteriora, 
.jter^tiym  ,.pp(kniis  et  longitudinale  feu  obliquum*.  Hoc  in 
^^a^f(ì4?:*.Y^^^^Pl*???^  ^.^^^^,A  ^PKP^^^  eius  maxiirte  plicata'ét 
^tort^,  definita  inter  eam  et.  mediani  veficulae  partenfi^  ma- 
.gis.aequalem.  Tum  ita  pofftum  ed,  vt  ex  media  veìGcii- 
.J[ae.  fup^rfifie  retrofium  progrediatur  primum,  .deinde  flexuài 
ad  pattern  dextram  hepati  adhaerelcat. 

,^.      ^      Anteriora    duo  teretes  funiculi  funt ,    qùae  in  vna 

^^nenribr.ana  ,    Ttri^que    expanfa,     contiuentur.     Metxibràna 

.iVeficulam  jn  ^ea  ipfa  fede  complcdiitur,  vbi  haec  conft'rifta 

eft ,    inter    partem   eius   mediam  aequalem  et  fuhJuni  di- 

ilindum.     Bina  teretia  ligamenta  vtrinque  a  fé  mutilò  3i- 

^.fcediint,  .  et,  yefiaila^  iis   ad   binas  lobi  hcpatieir  portiones 

alligatur;  Inter  quas  Illa  quali  abfcondita  baerete 

.  ;  ,  Sic.patet,  yeficulam  tigridis  in  tres  partes  natura 
.  e0*c  4ÌHÌ^in.  > .,  quarum ,  pofterior  a  dudu  cyftico  ìncipit  et 

a4  ligamentum  pofterius  vsque  fé  extendit.  Ea  quartam 
1  clrciter  totius  vefìculae  partem,   aut  paulo  plus  co  conti- 

set,  efficitque  ipfàm  eam  regionem,  quae  intus  mnltis  Ta- 

riisque  plicis  et  recefEbus  ìnfìgnita  eft.  Altera  pars  me- 
'dia  eft,  quae anter  ligamentum  pofterius  et  anteriora  con- 

tinetur,  quaeque  quafi  vnam  cum  dimidia  quartam  veficu- 
.  lae  partem  elÈScit.  Haec  aequalis  eft  externe,  et  plicis  in- 
.    terne   caret.     Tertia.  pars    anterior   et  ipfa  ea  eft ,    quam 

fundum  dixi,  .quae  notabili  illa  vefìcuìae  conftridione  a 
-.  ^eliquìs  ppfterioribus  partibus  adeo  inanifefto  diftinguitur. 
.    Haec  ergo  ligamenta  anteriora  inter  et  extremum  fìnem 

Tefi- 
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T^ficuUe  continetur,  ynamque  quaii  quartam  longitudinis 
Teficuld^;,    partem  tflBicit/  '  '  ' 

.  Leoni  duo  iantum  Ifgainenta  funt  lateralia  et  trans* 
Tcrik)  quàe  mediani  fere  vencul^m'  tetiènt ,  liidequé  Ttrin- 
qne  e^re<iiuntur.  Diuiiìo  tamen'fi^miUs  in  leótìè  atque  in 
t%ride  obiìnet  in  parte^  pofleriorèm,  intns  pfìcatanl,  quae 
inter  coUiim  in  leone  et  ligamenta  continétar;  in  mediani, 
plicis  vacuaniy  quae  ligamenta  Inter  et  fuhdum  eft,  et  id 
fiiodum  ipfum.  Humanam  vefìculam  fimpltct  tunica  ex- 
terna, in  externam  hepatis  tunicam  continuata,  bepatt  an^ 
wx^m  eQJb  conftat;  nec  aliter  olii  in  colluin  corpus  et 
^adum  effe,  diui/am.   , 

Vt  fundus  antem  merito  hacc  pars  antcrior  in  ti-» 
iride  4^*^^  P^ff^  videtur,  médiàm  procnl  dubió  cdt^tss  fè^ 
ficulae,  co|lumque  pq^eriorem  appellare  récepta  in^r  ana» 
tomicos  denoroinatio  fuadet;  Veniménìmr  et  ipta'  iti  ti-* 
gride  baec  pars  Tefìculaé  potlèrinir  iofn^a  nimls  eft,  ilimis» 
9lff  potjib^^n^  totjus  rcficulae  p^rfem  continet ,  quam  ve 
a^  ;  cóilii|ii  referri  pollit ,  '  Vd  cfòiflpàrarf  cùrt  ca^minima 
^aite,  qpae  in  humaqa  Yeficul^  é6  Wom'iné  yeilk;  et  mi 
inif  jjjTj^i^teire*!  firailis  ed  baec  p^s 'ilfij,' quae' ih  vcficula 
Icd^js  plicata  intui  et  follie nlb fa.  eli ,  fimìKtctqpe'- iiiter 
cy^gin  qyi^cum  et  ligamenta  toniinètur,  "èt'qt^ae  dkmj* 
diam  ifere  in  hoc  anlmalf  fótins''veficijlac  pfettetti  efficii^ 
Acceditt  quod  aliqua  buius  partis  portior'ìrf'ledtìc  dehir^ 
cj&ifo.  djjidtni  proxima,  et  manifefto  didinda,  quae  merito 
.fli^j,,  coljp  veficulae  hunianaè  cdmpàVàH  pofeH ,  -'et  quae 
4of^t  igij^pr,  partem  intu$  pìicàcati^'in  tigride  non  inlniik 
.g^ip,  ìp  Ì<|0<^é  ali^ni.y  et  maiàréni  collo,  HeQcUlae  pàrcem 


Digitized  by 


Google 


'^i    )  HO  (    %^^ 

efle;   et  naturam  ergo  non  adeo  vsque  folitam  eam  dini- 
iionem  curare,  Tt  in  omnibus  animalibus  inueniatur. 

Tunicae ,  qnibus  tigridis  Yeficula  condat ,  pariter 
atque'  leoninae ,  cum  iis  omnino  numero,  natura,  ordine» 
conueniunt,  quibus  humana  efficitur.  Ncque  dubito,  quia 
.  in  omnibus  animalibus  quadrupedìbns  yeficulae  (imilibus 
4ìnt  compofitae  tunicis.  Hoc  folum  vtrique ,  leonis  et  ti- 
gridis, yeficulae  prae  humana  et  caeterorum,  ni  fallor,  ani- 
malium  veficulis  peculiare  ed;,  vt  yariis  in  fedibus,  impri* 
mis  in  parte  pofteriori ,  intus  plicata ,  tunlcae^  interiores 
Tarie  ab  exterioribus  fecedant  interditìaque  efficiant,  qnae 
denfa  duraque  cellulofa  replentur.  Hinc  Teiìculae  fubftan- 
tia,  imprimis  leoninae,  in  qua  tunicae  et  frequentius  et,  Ioq- 
gius  a  fé  inuicem  fecedunt,  tres  paflim  et  quatuor  imo 
et  quinque  lineas  crafla  inuenitur.  In  b  umana  refìcula 
tunicae  Tbique  libi  parallelae ,  vbique  fìbi  contignae  fuor, 
et  Tìàuerfa  Teiicula  vbique  «enuis,  ybique  aequalis. 

Incifa  veficula  fèllea  tigridis ,  partem  pofteriorem , 
leoninae  analogam,  ea  tamen  minorem,  plenam  reperi  pli* 
cis,  Tariae  figurae  et  maguitudinis,  finibusque  et  rece(!ìbus, 
variae  pariter  indolis.  Generatim  et  plicae  et  recefliis  ma- 
ìores  multo  in  leone,  in  tigrlde  multo  minores  funt  ;  fimi- 
Htudo  aatem  in£gnis,  imprimis  Inter  plicas  ytriusque  re- 
|iculae  intercedit. 

Primum  ergo  in  poftrema  yeficulae  eaque  angn- 
lUiSma  parte ,  qua  ex  dudu  còntinuatur  cyftico ,  moles 
continuo  apparet  plicarura  conglomeratarum ,  quae  cauita- 
tem   fere  veliculae  in  hac  fede  occupat.     Indicaui  ia  de- 

fcri- 
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fcriptìone  Vcficiilac  leoninae  (Tomo  Commentarior.  nouor. 
XIX.  pag.  383.  384.)  q«a  rationc  et  fimplices  plicae  et 
irioles  ciusmodi  plicarum  conglomeratarum  cfficiantur. 
Secedit  vel  neniea  tanica  vna  cum  Tillofa  a  mufculofa, 
Tel  ipfa  haec  poftcrior  cùm  binis  prioribu»  ab  esterna 
Tcficulac  tunica,  et  interftitium  inter  recedente»  eamque, 
qnac  refta  tranfit,  quod  oritur,  denfa  craflàque  cellulòfa 
repletur.  Sic  intra  veficulam  protuberantia  efficitur,  quae 
vciÌGulae  cauitatem,  vel  aliquam  cius  partenti  in  ea  fede 
occnpat.  Tum  -vero  in  ipfa  protuberantia  feu  mole ,  in- 
tra Tcfiiculam  eminente,  interna  villofa  tunica  porro  a  ner- 
▼ca   varii»  in  locis  fccedit ,    vàriasque  fui  duplicatura  pli- 

ìniìdent,  marginibusque  acutis  in  cauitatem  Teficulae  refpi- 
ciunt.  Atque  ea  ratione  omnes  plicae  iftae  quafi  in  vnam 
molem  conglomerantur.  Simplices  autem  (uriuntur ,  dum. 
fola  villofa  a  neruea  recedit,  fuique  duplicatura  plicas  di- 
fdnCta»  efficit. 


Seriem  quali  b^e  pHcae  in  prìacipio  veficulae  in-' 
ter  (è  efficiunt,  quarum  prima  et  fecunda  transuerfim  pò-, 
iitae  marginibus  fuis  acutis  retrofum  et  duélum  verfus 
cyfticum  reipiciunt,  tenia  vero,  quarta  quìntaqne  et  fexta 
demum,  transuerfae  fimiliter,  acutis  marginibus  antrorfum 
ad  veiiculam  fpediant.  Simillima  feries  plicarum,  in  vnam 
fimiliter  molem  conglomeratarum,  in  leoninae  quoque  ve- 
iiculae  principio  reperìebatur;  modo  vt  plicae  multo  ma* 
lores  in  hoc  animali  eflènt ,  magisque  a  iè  mutuo  dlfta* 
rent,  et  interilitia  loculamentaque  maiora  efficerent.     .     / 

dàaAcad.  Imp,  Se*  Tom.  Il  P,L  H  h  Con-] 
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Costiauo  haac  &ntm  plicarnoi  iir  tigridis  veiktUn 
fonca  excipit  ina^a  et  profunda,  eleganria  ftrutìurae  in^ 
fignis,  et  vorticis  maris  fìmaiima.  Ea  plàis  efficituj  cir* 
cularibos  aut  (èmkitcuIarilMi^  et  «pnceatricis^  quarma 
cxteriwe»  nuteresque  fuperfici«i  iaternae  veficuW  aeqva. 
kfi  fiHit,  interioreg  autein  et  mioor^s,  quo  propius  ad 
centrai»  comimiae  acoeduivt,  co  (unt  pfofu4uiui#  in  iuU* 
Iftantiana  -veficiUae  imroeriae.  ItvtiniHs  denique  cùculus, 
qui  ittt^gqr  «ft,  profùndiffiaum  "contine t  l^eluncam,  qnaft 
abffluHi. 

Poft  Iwnc  antrorfima  alius  fcqiuUar    eiusmodi  vor» 

dpo  -filu  poturo-,  wxta  jfe  iBuioem  pofiti ,  in  par,te  ireficii^ 
]^'  lation  obfe^aintur^  His  Iì0guli«  in  media  parte  CbyuM 
prAfondior  «il»  qM^  piipis  ciiH^uiaribus  oiioAribns,,  ^mòf^ 
ci^s  pluribpfoe,  ckcuindatur  .4tqn«  iadiiditur..  lotetlByt* 
tium  autem  Inter  Torticés  hos  quatuor  plìci«:  G^niJontH» 
repletur. 

Ih  leone  rortices  eiósmodi  «uMi  rcpcriiiotttr.  Sunt 
atrtèm  dao  magni  et  ampliami  fòllicuU  In  «o,  integeni'h 
Ai  et  fòbrotimdi  angufloque  inter  iè  orificio  «ommani- 
éafites.  Hornm  pariete«  intns  plicìs  traosuerìiAibfis  par» 
ém,  pattimqtic  arciiatis  exornantiif;  atque  Iti-  fntte,  ad 
^uos  Vortice^  tigridis  comparaoeris ,  quibòsque  ilfi  analogi 
effe  tidentur. 

Deni^ue  tota  haec  pars  yeflcac  pofterior  in  tigti* 
de,  quae^Kcià  ddcriptis  et  vorticlbas  repleta  cfft,  magna 
fed  iùnplici  plica  transuerfali  teiininatnr  et  areliqua  ante- 
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riori  parte,  ^ae  piitii  cafet,  dìftitygnitur.  Similis  in  le- 
ohe  quoque  magna  latìlfiina  et  egregia  plica  e(l^  qua  (ì* 
mili  modo  pahs  antdriot  nigofa  a  pofttrierl  plicata  et  fol* 
liculoift  parte  ièparatur.. 

Augis,  quae  nunc  fequitur  in  tigride  vt  rn  leone, 
tota  reliqua  T&ficulae  et  maxima  pars  intus  ornatur  ;  pìi- 
cac  vero  non  porro  reperiuntur;  exccpta  vnlca  ìnfigni 
ijmpiicit  de  qua  continuo  dicam.  Rugae  retiformes  pai^ 
£m  Tel  fubretiformes  eiTc  Tidentur.  'Alibi  arcuatim  du- 
contur  ;  maximìim  partem  autem  Tndulatim  fé  mutuo  ex- 
eipìuitt. 

'  lA  ipà.  ea  (ède^  ubi  exterias  ligamcnta  ànteriaU 
Teficulam  tenent,.  Tbi  <hiec  codftrìda  ^c  vidètnr,  .()uo 
fiindus  a  corpore  Teiìculae  diftinguitur ,  infìgois  intus  et 
fètfiipòlU^eni  lata  plica  tratisuetralis  haeret,  qua  ipfa  con- 
flrìdid  efficitur,  et  qiia  intus  catiitas  fondi  aeque  a  réli-^ 
qtià  ¥cfitttlàe  cauitàte  diftinguìtUr  ac  extus  ligamentis  ék 
èénfirlÀiotl^  à  Vèfibtila  Alndus.  Nàilam  in  ipCo  leone  ad 
bàhc  redem  te^dlae  ^lic«m,  ne  minimàm  quidem,  inue- 
ni;  '  Stmi^lices  riigae  fntlt^  qllibus  ad  extrèmum  finerti 
Vsqtte  -  Teficula  rcpletur.  Et  fundus  in  leone  non  magii 
f^bétìì  in  hbmióe  tentiiOis  Mòtatui*,  nifi  Iteàginartis  et 
Tfi^iij  t|uilHis  II'  cQr^rè  dìftingnéretnf. 

Sic  facies  eft  interna  reficulae  felleae  tigridis.     In« 
fignes  flint  plìcae  et  fatis  copioiae ,   figura  fingulae  fimiles 
mMBl   IMtfltkiaì^bu»   Vàibruul ^    modd    vt    bon   Mn nere- 
«ié[Nrf4lm>^^aItttilà^frr  fui^ntar.     M  enim  cum  leohinis  fi 
comparantur,    parnae   efle  videntur  et  pdticae  et  imperfe- 
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dae;  atque  id  eo  magis,  cuoi  adeo  figura  et  fita  et  pòfi- 
tione  fìnt  iimiles  illis;  quo  quafi  Tciicula  tigrì<3i$> imagi- 
nem  leoninae  imperfediorem  rcferre  Tidetnr.   ,   '''^,!^  j  • 

Similitudo  ergo  omniao  vera  quoque  *|xiftit  in; 
hac  corporis  paitlcula  inter  tigrim  et  Mónein;  .qùàmnis' 
ea  ob  varias  diuerfitates  interfperfas  non  adeo'  fit  juculea- 
ta.  Et  Terus  charader,  quo  tigrìs  cum  leone  ad  ynufn 
ordinem  redigitur  naturalem*  Yti  per  omnem  p^ocùl  dù- 
bio  fabricam  corporis  diflfufus,  yeficulae  fellèae  quoque^ 
impreffus'éxiftit.  "         ' 

Aperto  dudu  cyftico,   inanem  hunc  reperi.  et. Ta-; 
cuuffi  plìcis  et  ccUnlis  in  tigride  aeque  ac  in  leone.  '  lUe* 
vii  eft  intos  in  animali   irtroque  et  ftriis  modo  longitudi- 

nalibus  notatus;  eminentìis  omnino  caret.  '    ' 

-,  '•  .  '^ 

Contrarium  piane  in  homine  obferuatnr ,  cuius  t6* 
£cula  plicis  priuata  fere,  dudus  contra  refertiflunus  eft. 
'  Sed  pulcbra-  haec  fabrica  humana,,  qn^e  tam.  raria  in  va- 
riis  bìliferomm  Taforum  partibus»  nec  cognita  piane  ac 
penitus,  vt  opinpr,  eft,  proprio  fermone  definiri  mina* 
tius  que  explicari  meretur;  idque  eo  magit,  cum  ante^ 
qnam  iconem  huius  Teiìculae  exponam ,  ■  confultum  miht 
efle  Tidetur  quaedam  praemonere  de  inconftantia  fabricae 
corporis  humanì  generatim»  et  de  eligendis  ad  illam  re^ 
praefentandam  exemplaribus. 

T«U  VIL  Veficula  fellca  tigridis  integra,  ex  h^ate  refeéla, 
figura  magnitudine  naturali^  Sittu  Tt  in  hepat» 
furfum  jreflexo»  ^ 
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0,a»i,  Fnodus,  liber  a  ligamentis  et  adhadìone,  Inter 
lobos  hepatis  folus  eroìnens ,  magisque  reliquia  par- 
tibas  ìnfiatus.  ,  ,    ■ 

'  b.'  Fandi'apex,  (èu  finis  extremus,  qui  in  firn  nata- 
raU  ante  hepar  furrum  refpicit. 

a.  a,  e,  il/.;  Tota   haec    pars    ligamentis    partim  ,    partimque 
■'jcellulóra  hepati  non  modo  adharet,  fed  latet  quo- 
•  ^  que  profundius  intcr  lobos  .hepatis*  . 

§.  e.  e.  Latus  ad  hepar  applicatum.  ' 

tf.  /.  d.  Latus  ab  liepate  aueffum.  "  '  : 

(i.a.e.f.Vai:s  Teficulae  plicis  intus  racua. 

^/.  r.  </.  Pars  pofterior  plicis  repleta  et  fi)lliculo(à« 

g.  b»  Ligament^  anteriora  lateralia ,  membrana  intes  tu 
connexa,  quibus  antérior  Teficulae  pars  hepati  al- 
ligatur.  g  Quod  ex  latere  hoc  veiicae,  quod  re- 
praefentatur ,  h  alterum,  qnod  ex  oppofito  Teilcae 
latere,  derinatur. 

"i.  Ligamentum  pòfterias  longitudinale ,  quod  in  Iater« 
(é.c.)  vsquc  ad  dinìfionem  fere  dndus  cyftici  con- 
tinuabat,  et  cnius  ope  haec  pars  (e.f.k*)  hepati 
adhaerebat. 

h     Dudus  cyfticus. 
/.  m*  Duo  dudus  hépatici. 
n»      Du(^s  choledochus.  ^ 

Fig.  n. 

Veficulalellea  lóagitti^iniili  ftébone  aperta. 
é,h»b»  Fundi  cauitas  (fig*  i.  a.b,a,) 

Hh  a  hb. 
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■P,  h,   ni(rà  tìiagna   trafisoejfaHs   (emilunaris,    qua  fbrìddS 
a  corproe  diflingair.uf.     Fiiìidus  riigis  replotus  eft. 
btb.c,  e.  ?ars   Teiìcae  anterior,  jquae  plìcis  àmUiter  caret, 
•         'ti  Mgis,  vàfl0  diutis,  óruaiut.      ' 

fi.  e.    Plica  altera    magna    femilunarìS   transuerfalis ,    qua 
pars  adtérior  i  pofteriori  dHUnguitur.  "^ 

e.  e.  è.  Pars  potlerìor  Teiìcae  plicls  piena  {ég^  u  i.f.c.d.) 
e,  /.     Dudus  cyfticus  apertus.,     .  :    .    . 

d.  d,  Ligamenta  anterioca  UteraUa  ab>  iauolucn^e  m«m,- 
brana  liberata. 

g.tti,  Dudi:us  hepàtici. 

h.      nu(S*us  cboledochùs.  .       '      - 

h     'Caiiitàs  lub  iilic.a!{f,)  fécÌu^,.\^liQÌs  liatìlitniàiiiidi- 
V    'bus  irepretà.  "     ,      '.'..* 

7.  w,  'Siibitantia  yeficulae  xtaiGw  m  liù  fediibufi  ;.  eius  fu* 
pernaés  externa. 

0.ft*M,n,Vottkes^.if^  foUiciìli  ^pUcad,,  leooials   f)IHcDÌU 

:anaio|;H    iqujprum.  poflxeoaus  elég^tuidìme  ftrù<fhi8 , 

bini  aùterioies  .autera,   iuxta  fe^pofitl,  Tàlde  pro- 

fundi  dint;  flum  cauifatibus  fùis  et  fuudis  fub  par- 

tem  (k)  pToducutitur. 

ù»     Series  plicarum  couglon^eratarum  quae  prinum  le- 
ficulae  principium  occiipat.  •   * 

p.     Lacuna  in  dada  cyfticó  ìniìgnk 

:..,  ■■   •    :       ;  ■.  •;  .;■...    ■    :  A.v 
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Defcriptio. 

Longitxido  tothis  aniinalcBli,  «Kceptié  antennis,  XI^..  , 
lilj(wi]ftm.  Cawt  heroifplieficMm,  !Ou?^li  in^n*»JVPtiberan- ;^ 
ics,  coeruy»  ci?  infcriBi;»  iìflwn  io  fpucarotundatia  pon^.f»- 
fertioncni  antennarum,  protuberaos  denticulis  quatuor,  quo^- 
rom  duo  fupcriores,  jqi^xiJ^dQi  p^kntts,  validiores  funt, 
inftrudum.  Antcnnàe  IV*  per  parìa  difpofitae  :  par  infe- 
ria»  mss^  vs^Mm  <|nadrìai^4ilàtiitii>:  amcaMs  capiti 
ptQKJhiasf  iMaiSiWM',  iècondus  lòtigior "traffidr  q«e  èof»- 
f^OBOÌims ,  «évtitt»  hmAot  fi^ctìadó  «t  déWli©r ,  qaartìis^  lo»- 
gìiifntt»|^G«bS'«  Tlll^a»  femiouattia  g^bés,  fegmentiA  VT. 
qomwiii  «raoiiv^GtikHi^  hu  tìteéM  tù^èfciilo,  vis  aaéòcHCw- 
to  lx>a%iciMs  «tòtaWHrsat-ft  vtóitìaftgmemoitafWòr  maiv 
go>  •ai4kfa«iliik4  «Àt^lbiifi'  armettft";  i^fi^uuìn  corpus  ti^bm 
tMfoftAt.  fttttii^  ^iMMth^  laftJHtt'^fòbt'^lftì^       fcfrmam  fém^ 
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lunae  effida,  in  abdomine  appendicibns  trium  paiiam  pedi- 
formìbnS)  artìculati})  extremo  ibtacds,  inftruda;  in  dorfo 
autem  trìbm  ordinibus  cufpidum  armata»  quordm  debilio- 
rcs  medium  dorfuqfi»  foirciores  Ytto  yncinnatae,  latera,  oc- 
cupant.  Dedes  Vii.  pàrium  ,  quorum ~  duo  anteriora  clic^ 
liformia,  vneo  acuto  terminata,  breuiora,  reliqna  ioogita* 
dine  crefcunt,  ita  Tt  vltimum  fit  longiffimum,  quadriar- 
ticulatum,  femora  ktiora  fere  triangularia. 

Cauda  tribus  conftat  fègmentis  attenuatis,  Tbi  aoilei, 
raticme  ad  dorfum  iiabita,  fnnc /debtliotes  ;  et  tandem  in 
aculeum  complanatum,  fubulatum  et  firmum  exit;  reliqnam 
caudam:  conftituunt  trìa  pouria  appendicum .  filtfi>rmiimr, 
CilMlt^inus.    Locus  mare  album. 

mvni;  GNKCVS  SCORPIOIDES. 

*^ >  Onifcus  thorace  globofo  ouato,  glabro;  càndaeloìi- 

gata,  articulata,  fpina  fetis  que  bifidis  terminata. 

^  Defcriptio. 

Curiofum  atque  fìngnlàte  aniroalcuium  tam  ratione 
Urufturae  fuae ,  quam  mione  ai^omMiae  partium.  Caput 
valde  cxiguum.»  acuii  promin^ptei  ftppfoifimatì.  Thorax 
Tndiqiic  tegitnr  fcuto  globofo  onato  ,tninsu.erfis  atqnefemi. 
luoanbns  rugis,  notato;.,  ex  cvius  paijte  .anwiori  exennt 
appendice!  duae  hreues,  claujden^^s .  cgput  e^iausnoas»  qnte 
funt  IV.  breuiffimae  filiforraef.  .  Or  inlèriuf  fitum  exignmiH 
appendicnlis  IV.  (ètac^is  n^jnjmis  Jpftru^m ,  qpae,  vti  tì,. 
«ctiv,  pra  maxillis  inferuiunt.    Dorfnra  itidem  tegitur  fcnto^ 
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fed  molliorì  in  formara  coni  truncati,  cuius  vertex  candaiiti 
bafis  vero  thoracem  refpidunt;  linéis  drcularibus  tribns 
notatiun,  quae  totidem  dorfi  fegmenta  repraefentant.  Pedes 
ytrinque  VII  ;  horum  paria  anteriora  IV  validiora ,  ex 
tribus  articulis  conflata,  apice  vncinnulo  armata,  antrorfìim 
Tcrfa ,  et  quae  prò  lubitu  animalculi  fub  margine  promi- 
nente fcuti  tfaoracici  tauquam  in  vagina  recondunturj  re» 
liqua  pedura  paria  rétrorfum  fpeftant.  Cauda  longitudi« 
nem  totius  corporis  adacquata  tennis,  triquetra,  condans  ar- 
ticulis V.  Horum  vltimus  medio  in  aculeum,  lat  firmum 
exit,  ad  latera  vero  fetis  longis  apice  bifidis  tcrminatur. 
Ad  ripas  imarìs  albi  copiofus.  Longitudo  totius  animal- 
culi X  Unearum. 

ONISCVS  CVSPIDATVS.  Tab.vitt 

Onifcus  thorace  arciciilato ,  tuberculoib  ,  fegmcntìs 
dorfalibus  VI,  cufpidatis* 

Defcriptio* 

Caput  prominulum  a  thorace  diftincflnm  inacquale^ 
oculis  diftindis  protuberantibus-  Antennae  IV,  quarum  bafes 
conftant  articolis  cylindricis  breuioribus,  apex  vero  exit  in 
fetam  longam  attenuatam.  Os  inferne  fitum ,  iuftrudum 
maxillìs  hamatis  euidentibus.  Tborax  articulatus  oblongus> 
fegmentis  IV,  quotnm  vnumquodqne  tuberculis  III,  (at 
eleuatis,  medio  oblongiore,  notatur  i  vltimum  vero  fegmen- 
tum,  praeter  tubercula,  cufpidibus  IV  dorfum  refpicientibus 
Snftrudum.  Dorfiim  et  abdomcn  conftant  itidem  fegmentis 
IV:,  quae  fulcis  profundis  atqiie  euidentioribus  diftinguuntur. 
i*«  Aead.  Imp.  Sf.  Tom.U.  P.  /.  li,  mar- 
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margo  Inferior  anj:eriorum  fegmcntorum  armatur  cufpidibas 
VI,  ratione  magnitudinis  corporis,  validis,  vltimum  vero 
fegmentum ,  non  nifi  vnicam  cufpidcm  in  medio  gerit. 
Cauda  in  formam  penicilli  efformatur  ex  laminibus  at^ 
tenuati»  mollioribus.  Pedes  Vlt  parium,  quatuor  artica* 
lis  conftantes.  Horum  ànteriores  téneriorcs^  hifpidi;  vl- 
timi  vero  validiores,  fcmoribus  craffioribus,  cojnplanatis , 
(pina  notatis  ;  abdomen  tegunt  tria  paria  appendicum  pe^ 
diformium ,  bafi  folidiorc  fiilcata,  apice  bifido  filiformi. 
Longitudo  totius,  exceptis  antennis  >  X  linearum;  color 
lateritius;  locu$>  mare  album. 
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ANTILOPE  SVBGVTTVROSA 

DESCRIPTA 

Audore 
A.    L    GVLDENSTAEDT. 


Percgrinatorcg  qnam  pluruni ,  qui  Afiam  /  ac  Africani 
Tiiìtauerunt ,  multa  de  Gazellis  feu  Antilopìbus,  qua* 
drupedibus  forma  elegantiffimis,  caprino  ccruinoquft 
generi  affìnibus  relìquerunt,  earumque  fragmenta  &  cxu* 
>ias  mufeis  europaeis  tradiderunt*  Datis  hifce  inliftenus 
^Z^oiogi  fyftematici  fpccies  varias  Dumerofiffimae  huius  fa- 
miiìae  determinandi  ac  audores  veteres  neotericosque  coq« 
ciliandi  ftudio  flagrauerunt,  infelici  autcm  feipper  fiicceP- 
fu.  Tandem  illuftrill.  Comes  de  Buffon  ^  in  Tomo  la""* 
ìnjlarìae  mturaìis  tenebras  has,  cognitionem  horum  ani- 
malium  impedientes  diflìpare,  nouamque  lucem  accendere 
incoepit,  qnam  poftea  clariorem  reddidit  ili.  Vallas^  om- 
nes  notas  Antilopum  feu  Gazellarum  fpccies  (yftemati- 
corum  more,  in  primo  fafchuJo  fpìcilegiorum  ioolog/corum 
cxponens  atque  diiUnguens,  easdemque,  poft  nouiflìmas 
curas  ili.  Pennant,  de  hac  quadrupedum  ftirpe  (vid.  E/. 
f^^opfis  of  Quadrupeds)  praeclare  meriti,  in  duodecimo  fa» 
fciculo  in  infignc  fcientiae  naturalis  incrementum  retra^ 
ftans, 

li  a  Zoolo^ 
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Zoologos  hofce  celeberrimos  in  fpecieBus  AntìTò»^ 
pnna  determinandis  uec  fimimctipfi*  vbique  fati&faeere  ^ 
Be€  ÌHter  fé  conuenire,  nemini  miruin  videbitui',  qui  no- 
lit,  qnam  paucas  integras  -viderint,  quamque  pauciores^ 
adhuc  diffecauerint.  ^  Errores  eousque  ineuitabiles  crune , 
donec  exllabunt  icones,  defcriptiones ,  dimenfiones  atqae 
anatomiae  fmgularum,  qnales  omnibus  numeris  abfoluta* 
iJl.  Dallas,  de  ^Antilope  Cernicapra  (vid.  fafc.  i.  fpìcif. 
zooiy  atque  de  Antilope  gutturofa  &  Saiga  (\id.  fafc, 
la.)  phyfiophilis  communicauit.  Reliquae,  quas  h«c  vs- 
que  poflìdemus,  notitiae  plcrumqne  adeo  incompletae  funt^ 
vt  minime  fufficiant,  ad  diftinguendas  fpecìes  huius  ge^ 
ocris  ardiori  afiinitate  cognatas. 

Hanc  difficult'atem  praefcrtim  cxperlfuj  ium  confc^ 
rens  Gazellam  {Bijior.  nat.  Tom.  12,  Tab.  43),  Keùellam 
(I.  e.  Tab.  26)  atque  Corinnam  (1.  e.  Tab.  27.)  Buffon 
Tfiij  cum  illa  Antilope,  qnac  campos  ad  auftralem  caucafi 
pedem  Inter  -mare  nigcum  &  cafpium  inhabitaf,  quam  in- 
terim fubgutturofam  appello.  Defcriptiones  fiorum  anC- 
malium,  quas  ili.  Datlbenton  difquifitionibus  criticis  Euf- 
fòntanis  /.  r.  addidit,  o5  defédum  fndiuiduoriim  integro* 
j^m  valdopcre  mancae  funt;  nec  vllam  anatomicam  es> 
poiìtionem ,  fi  Corinnae  ventricufos  excipias ,  fubminidraDt^ 
nec  dimenfiones  animalis  ìuftas ,  fèd  ad  esemplar  etìfar- 
^um  taliter  qualiter  fa<^as  indicane:  hinc  ex  illis  nihil 
cum  ccrtttudine  deduci  poted.  Nam  omnes.  fere  notae 
iftonlm  trium  animalium  competunt  eriam  noftrae  Anti- 
lopi fubgutturofae ,  corauum  magnitudine,  ac  faciei  &  re- 
liquf  corporis  colore,  prò  aetate  varia,  haud  parum  vari- 
anti j    de   qualitatibus    autem,    quas    priuas    habet    noffra^ 

Ignora-^ 
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Ignoratiif,    an  iis  ammalia  illa  tria  Buffonìana    careant  cX 
uaturae  decreto,  an  tantuiTi  per  accidens. 

Ad  inopias  has  litterari^s  remouendas^  atquc  ad 
facllitandam  fpeciepum  affioium  diftindioncm ,  decrcui  am- 
plam  ac  i€0nibi>3  dimenfiomlnisq^ue  illuftratam  cxteraarum 
interiiaruraqiie  pactiiim  Antilopis  fubgutturofae  defcriptio- 
nera  naturae  fcrutatoribus  tradere,-  qualcm  fpleadidiffirna 
CATHAry^INAE  MAGNAR  munificentia  ftipatus  per  Gèor- 
giam  peregrinator ,  ex  indiukiuis  qivinque  adultis  mafculis,. 
iuffii  fercnìjjimi  HERACLEI,  per  Cardiieliam  &  Cache- 
tiam  regis,  mihi  mcnle  lanuario  aani  1772  Teflifii  ob- 
latis  eoiicionaiii ,  quo  in  poftemm  gnari,  Arabiam  &  Pa- 
laeftinam,  atque  Africàm  feptefttrionalem  vifitantes,  Anti- 
lopcs  feu  Gnzellas  illis  terrk  proprias  cum  noftra  confer- 
le,  atque  conuenientiam  fé»  diuerfitatem  absque^  haefita- 
rione  ertfere  poffint.  Sed  acitequam  ad  defcriptionem  ac- 
cedam,  liceat  quaedam  do  nomine,  de  fynonymis,  ac  de 
qualitatibus  animalis  no(ln  praemittere* 
# 

Antilope  haec  TuEguttairofa  dìcitur,  quia  caput  la- 
rpgis  in  collo  eximie  pFominet)  tantum  non  adeo  ac  in 
Antilope  gutturofa  Pellajtiy  (vid.  Ej.  fpìcik  zooL  fafc,  12,. 
Tab*  a),  quae  Caprea  gutturofa  /,  G.  Gmelinì  (vid.  iViw. 
Comment.  Petrap:  Tom.  V^  Tab.  9,). 

Antilope  fubgxiftiiTofa  mox  defcrìbenda  communi 
linguis  armenae,  georgianae,  tatarieae,  turcicae  &  perfi- 
cae,  in  prouinciis  inter  mare  nlgrum  &  cafpium  fitis,  no- 
mine Dfchairan  (AJSaHpaHl))  appellatur,  a  quo  Dféren, 
nomen  a  Mongolia  &  Kuflis   in   Dauuria    Antilopi    guttu- 
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rofae  impoCtum  vix  difFert.  Hac  nominum  i>arbarorum 
analogia  deceptus  S.  G,  Gm^Jinus^  Dfchairan  Perfarum, 
quem"  gregatinì  eminus  in  via  a  Baku  ad  Schamachiam 
Viderat,  et  habitu  fidens  prò  Cervo  Capreolo  vix  decla- 
lauerat,,  alteri  errori  obnoxius  prò  Dféren  Mongolorum 
feu^pro  Caprea  gutturofa  patrui  fui  /.  G.  Gmelini  nimis 
praecipitanter  declarauit  (vid.  S.  G.  Gmelini  Liner.  Tom. 
ti.pag.  58.).  Antilope  feu  Caprea  gutturofa  differt  autem 
cuidentiffinic  ab  Antilope  fubgutturofa  :  cornubus  minori- 
bus,  lutefccntibus ,  aliter  flexis;  colore  capitis  de  trunci 
uniformi,  non  fafciato;  area  anali  alba  vltra  caudam  ex- 
tenfa;  cauda  grifeo  -  fufcefcente;  fìnu  circa  praeputium 
grumofo;  gutture  multo  eminentiori,  leu  cartilagine  thjr- 
reoidea  maiore;  fcoparum  in  genubus  defedu.  Haec  S. 
G.  Gmelini  hallucinatio  eo  magis  releuanda  eft  ,  ne  creda* 
tur,  Antilopem  gutturofam  Pali,  ad  occidentem  maris 
cafpii  peruenire ,  a  quo  longiflìme  diftat.  lam  certo 
certius  ex  commilitonibus  S.  G.  Gmelini  fcio,  illum  nun- 
quam  Dfchairan  Peffarum  feu  noftram  Antilopem  fubgut- 
turofam  coram  habuiffe  ,  fed  céu  animai  ex  illius  fenten-- 
tia  fat  notum  iieglexiflTe.  Eiusdem  fere  incuriae  reus  eft 
Kàmpferus  ^  in  Amoenìtatibus  academicis  animai  Perfis  Ahu 
dicflum  pag^.4'0'7  icone  i  repraefentans  et  pag.  403  ita 
defcribens,  vt  icon  vix  recognofci  queat.  hon  Kdwpferi^ 
una  quanquam  rudiflìma  ,  fat  accedit  ad  Antilopem  iubgut* 
turofam ,  cui  forte  male  nomen  Ahu  adpofitum  ;  nam  Per* 
fae  Antilopem.  Dfchairan  appellant;  Ahu  autem  illorum, 
redius  prò  Ceruo  Capreolo  tcaudato  haberi  dcbct,  quem 
S.  G.  Gmelin  in  Tomo  tertio^  hlnerarii  germanici  p.  49^ 
ex  indiuiduo  iuniori  in  prouincia  Giian.  obtento  defcripfìt, 
de  quo  iterum  mihi  ex  commilitonibus  illius  conflati  quod 
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non  altiffimos  montes,  fed  tantum  loca  fibmontofa  fylva- 
tica,  vt  Cervi  folent,  occupet.  De  reliquis  fynonymis, 
quae  niinus  proprie  ad  me  pertinent,  eo  lubentius  tace* 
am,  cum  iam  opus*  egregium  meritifTimi  Gòttingenfium 
profeflbrìs ,  praematura  eheu!  morte  orbi  Htterato  erepti, 
Erxleheni  cìqffts  mammalium^  locupletiffima  fynonymia  ab- 
Tndans  exftet ,  quod  curiofi  etiam  in  Antilopum  genere: 
cum  emolumento  confuient. 

Patria  Antilopes  fubgutturofae  Perfla  eff.  Inter 
mare  cafpium  &  higrum  feptentrionem  verfus  vfque  ad 
pcdem  ^auftralem  promontorii  iugi  alpini  caucafici,  tìX 
Tltra  gradum  latitudinis  42  procedit.  Ad  Cyrum  flnui- 
um  ab  odio  vfque  ad  confinia  metropolis  georgicanae 
leflis  in  carapis  apricis,  &  planìs,  &  collibus  obfi'tis,  fat 
frequens  eli,  fyluas  omnino  refpuens.  Ex'variis  traditio* 
nibus  accepi,  eandem  occidentem  verfus  vfque  ad  Con- 
ftantinopolin  5  auftrum  verfus  vsque  ad  Ifpahanum,  orien- 
temque  verfus  vfque  ad  Buchariam  omnes  regiones  apri- 
cas  occupare»  Gregatim  incedit  femper,  cclerrimi  curfns 
terrefafta.  Per  fclopetum  ex  infidiis  vulgo  per  venatores 
Occiditur.  Odor  animalis  recenter  mortui  nullus.  Caro 
fapida,  expetita.  Pro  pabulo  fibi  digit  herbas  aroma- 
ticas,  amaricantes,  praefertim  Abfìnthium  ponticpm,  quo* 
rumen  repletum  inueni,  Parit  per  Maium,  tefte  haedillo 
neonato,  quem  medio  Mail  circa  Teflifium,  hominum 
manìbus  captum,   obtinui» 
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DESCRIPTIO 

t 

Antilopes  fubgatturo(àe^ 

Imaginem  animalis,  magnitudine  naturali  odnplo  mi* 
Tafa.  IX  norem,  Tabula  IX  fiftit.  Statura^  magnitudine ^  trunci 
color ibus  ^  pilorum^ue  habìtu  maximopere  accedit  ad  Ccr* 
vum  Caprcolum  ccaudatum,  quem  fimul  occifum  ^orarat. 
habui;  Icd  caput  diuerfiffimum,  quoad  cornua  praefertim* 
Nafus  rciflus  obtufus,  naribus  linearibus,  diuergentibus , 
nudis»  jiiigris  terminatus.  Ri&us  oris  anguftus,  terniinalis; 
lahiìs  ftridis,  nudis,  nigricantibus ,  inferiore  aliquantum 
breuiore.  Mentum  imberbe,  Mjjtaces  ad  latera  nafi  brc- 
"viflimae,  detritae,  paucae,  Oculi  latcrales  magni,  nigri- 
cantes;  membrana  nydliran te  ad  angulum  anticum  albida; 
palpebris  (Iridlis,  margine  nudis^  atris;  pilis  breuibus,  ra* 
ris  in  medio  palpebrae  vtriusque,  &  fetis  pluribus,  bre- 
▼ibus  in  verruca  lìipraoculari.  Sinus  lacìjmalis  oblongus, 
a  cantho  antico  deorfuni  defcendèns^  labiis  tumidis,  -ni^ 
gris,  nudis,  coUabentibus ,  fundo  foraminulis  ofto  raaiori- 
bus  perforato  &  plurin»is  miuimis^  Auriculae  elongatae , 
cylindricae,  acutae,  ere<Slae,  extus  pilis  breuinìmis  vedi-^ 
tae;  intus  liuidae,  prdinibus  tribus  pilorum  rigidiufculo-» 
rum,  aiborum  obfitae,  quibuj  «ccedpQt  ordina  pilorum 
duo  ad  marginè$  auriculae, 

Cornua    (conf.  Tab.  X  &  XI,    cranium   cum   cor- 

Tab.  X.  nubus,  magnitudine  naturali  diniidlo  minori,  liftentes)  pe* 

A  XI.    dalia,    perennia,    iJmpIicia,    concaua,  fufco-nigra,  ftriata^ 

bali  tantillum  comprcffa,    fuperficie   exteriore   planiufcula, 

interiore  conuexa,  (vt  ex  fig.   2  Tab.  XI  patet,  quae  pe-«^ 

rcpheriam   cornu  dextri,    magnitudine  et  craflitie  naturali 
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repraefòntat,  fapearficie  exceriore-  por.  ^r,  iniierì^re  per  b  et 
angnlo  antico  per  e  iudicatis);  apiccm  vcrfus  tereda,  ^pìcé^ 
laeuia,  ceterum  annulata;  annulis  14  ad  23  (prò  varia  lungi* 
«dine  Inter,  s  &  12  ;polk  parij.);  ^d  iiafin  appròkimatis , 
cmioentiorìbus  &  horizòntalibus;  apieem  verfos  reifiotìoU 
libus ,  oMòietioribus  9  antrorfum  obliquis,  nonnunquantK 
Ktrorfom  bifidis  ;  omnibus  ad  margiqeHi  pofticuin  lubeua^' 
icfceatibus.  Situs;  cornaum  a  bafi  vsque  ad  aonulum  vki-^ 
ffium  fupcrìoreùi  forfum  &  retriarfum  tendens  atque  di^6r^ 
gens;  fèd  apiceslacues  ìntrorfam  a^que  afitrorfiurt carradg 

Coìlum  compreCTum,  elongatum,  capite  larjxigis; 
éuidentiffinfìe  prominulo,  quod  etiaoi  in  mare  neoaatQ  ii% 
vellanae  magnitudine  protuberat. 

t:  /  An  etiaài  fiemina  collo  guhuroTo  *  càpite  «cornuto 
gandeat,  affirmare  vel  negare  nequoo,  quia^  nec  femificunf'* 
kidiuixlfiam  obtinere ,  nec  ex  incolarum  rtlatiooibns  alt^ 
quid  Ux  certo  comperij?e  potui»  Aiu&t  equidem^  feminaf 
fornabos  carere.  ^ 

.  Tr2//?r2^f  oblongus,  natibus  decliuibuS)  pedore  com-^ 
jreflb,  abdomine  (Irido;  perinaeum  latum,  yellere  ¥efft-t- 
tum;  fcrotum  Jonge  pendulum,  euidenter  bilobum^  RÌlo^ 
fiim;  praeputium  breué,  conicum,  ^ariter  pilofum.,  apice 
nudiufculo  nigro;  regio  inter  fcrotum  &  praeputium  me- 
dia nuda,  rubicunda,  transuerf^iis ,  in  qua  papiUae  mata-' 
males  duae,  conicac  fitae  funt.  Vtrinque  ad  mammas  a^- 
liquantnm  retrorfum ,  in  ipfis  regionibus  inguinalibus  finus 
^diWtwv  caeci^  ex  duplicatura  cutis  orti,  m;di^  margine  cir-, 
culari  patentes  ,  fundo  papillofo  mucum  grumofum  Iute-. 
fcexitem ,  hircino  foetore  imbutum  exfudantes* 

4Qlt  Acad.  Imp.  Se.  Tom.  IL  P.  L  K  k  Cauda 
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coitipreflà^ 

Pedef  gracites  TuSacquafe^r  ({iit>rut!ì  anteriore^  atf^ 
tke  ad  genua  y^(9^/.r,  feu  fafciculo  pilotnm  fetacéoniiQ/ 
pollicarium,'  deorfum  pendentium  ornati  funt^  Vngulae  iti 
quollbet  pede  daa&,  pyramidatae ,  bafi  ligamento  femìpol^ 
lieein  lato  oonnexae  ^  quod  retrorfam  adfcendk  &  etiam 
digitomin  pbalanges  conneéHt,  qoanim  feeundae  amicar 
disiundae  font,  ita  tc  fiipra  ligameatutn  TBgHlaruai  foflù*' 
la  triquetra  adfit.  VngUìae  fpuriae  in  quolibet  pede  parìt' 
ter  duae,  conico  comprelTae,  breues,.  retrorfum  ad  pr^ 
mam  phalkngium  flesoiram  fitae. 

De  nnìlerk  colóre  (èqaeiitia  Tatent.  facies  kitefcentfy 
macula  in  dorfo  oafi  iufcefcente  piAa,  &  nigro  alboqu^ 
làfciata;  litura  fcilicet  vtrinque  albida,  digitum  tramnep- 
fiim  lat^,  ex  angolo  narium  externe  leu  poftico  ad  can- 
thùm  oculi  internum  excurrente;  alteraque  vtrinque  fiw 
ftefcente  eiusdem  latitudinis,  ex  angulo  oris  ad  finum  la» 
crymalém  tendente.  Sed  Bae  fafciae,  quae  fn  adìiltis  vi- 
irioribus,  cornubus  tìx  8  pol(.  longis  &  annnlis  taittuinr 
t3  exafperatis,  fat  enidenttfs  funt,  (Yt  ex  capite  magni* 
TalkXn  tudiiit  naniralr  dimidio  nhiuori*  Tab.  XII  repraefeutato  co* 
gnofcere  ficetj,  iff  fenioribus  magis  magi&qu&  enanefcunt, 
adeo  Tt  in  ìtfo  indiuiduo ,  coruubds  fere  pedalìbus ,  quale 
Tab.  IX  fiftir,  fere  nttUae  fint;  randeitique  in  grandae- 
Vis  fìiciès  tota  Tnifbrmiter  albida,  defetfs  non  folum  fk?* 
fciis,  fed  eti'am  exftiné(a  omoi  lutei  tin^ura>  Tt  fn  alte- 
ro ìndiuidoo  obferuaui,  cuius  cornua  nec  fongiòra,  nec 
j^urìbu»  annufis  iufiruAa'  fiieruut,   illis   Tab.  IX  exhibi- 
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ìlls,  €eià  inter  fé,  Se  ad  anaulum  vlàmuin  &u  fapremutn. 
Ce  ad  apicem^  quoad  i^  poU.  magis  diftabant  Caueant 
igitur  ryftemadci^  ne  ex  faciel  colore.,  prò  aetate  varia- 
jbili,  notas  ^ecifkas  Antilopum  fumant.  —  Juriculae  ex* 
tus  albido  •  lutefcentes ,  intits  albae.  —  Lutelcenti  -  alba 
ùiat  foJJum  fuktus  totum  a  labio  inferiori  Tlque  ad  peAus^ 
nec  non  pedes  infus\  —  niuea  peSui,  bypocho^dtia^  ab» 
d»men  cocum  Se  nates,  non  rltra  caudam;  —  cinerafcenti- 
l^uoAea  folktm  fupra  éc  ad  latera,  atqne  dorfum  totum 
oun  hypocjhondriìs ,  «jnae  Cafcia  longituidinali ,  albido -Iti- 
tefcenti,  digicum  transuerfum  lata,  ornata  &  yerfìis  abdo- 
jùois  albedinem  vnibra  intenfiori  furcefcenti-brunnea  ter* 
minata  funt;  '—  femora  Se  crura  extus  pariter  ac  dorfuin 
cineralcenti-brunnea ,  area  in  fèmoribus  dilutiori;  ^  fcopae 
ad  gambas  anterìores  infra  carpi  flexucam  lu tefcenti,  albi- 
co &  nigro  (Iriatae;  —  paJmae  Se  plantae  ab  vngulis  Ipu^ 
nis  ad  vngularum  verarnm  bafin  vfque,  &  corona  tota 
TQguiarum .  nigrae  ;  —  ^auda  tot»  nigr^»  iA  grandaenif 
pjyii$  9lbis  yariegatj), 

ìfj^orum  hngitudt  varia;  in  doriò  longiflimi,  bipol- 
licaret;  in  Tentre  brenìores;  in  pedibus,  nafo  Se  auriculi» 
^reniOiml  *  Ta^jB  pili  aiolUflìmi,  praefertim  in  abdomi- 
nt,  totum  ^rpus  obueftientes ,  mammarum  St  fiouum  ifl^ 
^ninaUam  regione  tantum  luida^ 

In  baeditti  neonata  eolór  rnìfotmitct  fuTco-luCefceof; 
pe^rC}  abdominp,  atque  humeris  femoribusque  interne 
piu^s;  uuà»  fii}>tus  0L  ad  /apipem  nigricante.  Ad  Tngn* 
larnm  iunduram  ant|cam  tantum  aliqui  pili  nigri*  cete- 
riU^  Aj41i]t>i.    Fafci^e  ne^  in  facie,  nec  ad  b/pociiondria; 
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ibopae  ad  carpum  luteae^  non  nigro  (Irìatae.  Atque  ia 
hoc  cornuum  tubercula  yìx  proto bcran ria  Inter  pilos. 
Guttur  auellanae  magnitudine  prominens  in  hoc  aninìal- 
euio,  ab  apice  roftri  ad  anum  i  ped.  8  poli,  longo,  de 
ad  pedcs  anticos  x  ped,  5  poli,  ad  pofticos  autem  i  ped. 
&  6  poli,  alto,  longitudine  caudae  4*  poli.  &  auricula- 
rum  3i  poli,  menlurae  femper  parifinae. 

Hifce    fubiutigam     àimit^tones    partìum    extemarum 
Antilopes  fubgutturofae  aduitae  fenioris/  quae  fequuntar: 


Xongitudo   ab  apice    rodrì    ad    anum   in  linea 
refta         -         -  -  •  •     - 

"LoDgitudo  capitis  d  roftro  ad  occiput 
Circunirercntia  róftri  pone  nares 
•CircnmfeYentia  oth  -  •  •  .. 

^Diftantia  Inter  irares  infernc         -  ^ 

Diftantia  inter  nares  fuperne  •  •        l 

Diameter  inter  canthos  oculi  -  -        - 

t)jannettr  perpendicularis  inter  palpebrai  -*  - 
Diameter  inter  roflrum  &  canthos  anticos 
-Diameter  inter  canthos  pofticos  &  aurem  ^ 
DiatnUter  inter  canthos  aniicos  in  linea  i^aV 
Diamerer  eadem  ^in  linea  euroa  —  -^  • 
Diameter  finuum  lacrymalium  -  -  • 
;Pr0fttiidit^  eòram  -  -  -       ^^ 

^ameter  imer  angulum  fbperiorem  fìnuum  la- 
^  crymàliuin    d£    canthtfm   ^ikteriorem  o- 

•  loOi   ■ ':  -    *-   -  '    '  -  •  :•■*-  -    . 
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Diamcter  Inter  angulum  infcriorem  flouutn  là- 
crymalium  ^  canthum  anterìorem  o- 
culi  -^  •  -        -    -  -: 

DiftanUa  ^mcr  bafes  cornuum  interne 
Diftantia  Jnter  bafey  cornuutn  externe 
Diftantia  Jnter  cornoa  maxima         •  •      - 

Diftantia  Inter  apites  córnuum  •  • 

Longimda  cornuum  in  linea  re<fla 
liongitirdo  corna  imi  in  linea  curua  antica 
Longirtrdo  apicis  iaeuis  cornuum 
Peripheriai  capiris  ante  cornila  *  *     - 

Longitiidp  auricuiaruni  a  ytrtìct  ad  apicem 
Diftiantia  Inter  bafe^  auricuiarum  •  ^ 

Kongitudo  colli  a  gala  inflexa  ad  fterai  captit 
Circnrtiferentia  coHi  ad  gulam      •  ^ 

Circumferentia  colli  ad  (lernum  -       '     \^ 

Diaméter  perpcndicularis  colli  in  medio  ^ 

Circumferentia  corpóri*  pone  pedes  ànticos     '- 
EadjeA  ad  -proceffum  xyphoideum     • 
Ba^erh  ante'pedèS'pofticbs  •        -*         -  - 

Diatnéter    perpendictilaris    corporis    ad    apiceiA 

ftemi      .—    '.:-  -,.'    '    -^ 

ifoi^ftsd^  -candae  ab  ano  "ad   apicem  oflis  *€ò- 
—       '*xxj^gid  "     ^^  -       '  'V -'   •  '  *    *-••        '■'' 
Lo^gitud^  '6iuft<lik&  ad   apfdem    pilérutn    eìOi- 
:    morum  -  -         V  **  :^ 

jboogftudo  -a  capite  fternl  ad  apicém         ^     '•  t- 
Loi^gitudo  ^  ^a^ce  fténu  ad  pràfeputium    -    - 
Lo4gttudo-a  praeputio  2d  lioeailif  ixaniuùtÙAetH 
mammalem  •  *  ^ 
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Longituilo    a   linea    tran&uerOili    mammali    ad 

fcrotuni  <r  »  ^  T 

Lopgitudo  a  fcroto  ad  anum  *  <*       •- 

]>ngitudo  feroci  -         - 

Latitudo  fcioti  r  . 

Craifitado  fcroti         -  ^  , 

Diftantia  inter  mammarum   papiUas 
Diftantia  iuter  finus  inguioales     -r  .  ^ 

Plameter  iinuum  ipgiiiiialiuin       •>■  r 

Pjrofuaditas  finuum  ingulnalium      ^         ^         , 
Altitudo  perpendiculaxis  ab  int^rfcapulio  ad  a» 

picem  Tpgularum  ancic^rum         « 
I^ongitudò  cubiti         -  •• 

Circumferencia  cubiti  ,  »  » 

Longitudo  gambae  antecioris        <r  »  r- 

Circumfèreutia  gambae  minima  ^  <- 

lx>Dgitudo  phalangum  pedum  anterìoruoi 
itongitfido  .TDgplarum    Tcr^ruro    ad,  margincro 

auticum  *  »  V  f- 

I.ongitudo  ab  rngulis  (puriis  ad  bafia  T^t^rum 
Latìtudo  Tugujarum  yerarum  ^nteriorum .  -    ^ 
Altitudo  a  lumbis  ad  apicem  vngularum  poft^? 

rioruqn  »  r  r  r 

^ngitudo  crnrìs  a  patella  ad  calcaneum     t     p 
Ix>ogitudo   g»mb|ie    ppdterioris   »    c^Icìmi^  »d 

▼sgulas  (purias  <■  «  r 

I^ottgitudo  .phalaognm  pofterìoriin)  ir 

Lopgjltudo  Tngulacum  yerarum   poft#fÌPriiiW  ad 


poli. 


Un. 


X 

t 

5 

9 

2 

9 

* 

$ 

? 

5 

.    » 

3 

S 

— 

^ 

IO 

•^ 

IO 

*6 

6 

7 

% 

3 

3 

6 

-» 

» 

» 

A 

6 

ft 

% 

? 

# 

1 

« 

t8 

tf 

IO 

"^m 

P 

<» 

tf 

1 

3 

l'Onci» 


Digitized  by 


Google 


fio. 


Ioiigtttt4o  «b  Ttìguli»   ipnriig    {iaftiei»  a(d  haàn 

Terarnn)  -•  *  *  -        i  J   * 

titictido  TB^uIarum  Terarcmi  poift«rk>niaal         ^\   —     ti, 

ANATOMIA 

Antilopes   fbbgutturofaé; 

Èuceae  imtrne  papill»  (ionici»  a6umi»atis  obdtacé^' 
^arum  anterìores  UuidaCy  pofterioFes  albae.r  Dimtdù  aif* 
dea  palati  pars  rugts  traasuerfis  duodecim  exarata  ;  quad 
icquaìes  &  planae^  lineola  iattrmedia  disiimAao  et  fitti 
ad  haàc  afternae^  ante  primam  rugaoi  tuberc^Ium  rhom- 
Wvnfi;  i!fìargo  anterior  palati  rotuodatu»,  obcufus >  edeatu.", 
hsy  aiger;  pQfUca  palati  pars  alba^  laeui»« 

Bentés  inaivi  mfbrioré^  cx^o,  inittméàiii  duo^fl 
latìflimis,  ceftriforaiibus ,  Ttrinque  rubfeqilentiba»  dimidiai 
atigtidioribu»,  ttrlnque  d'àobus  éxtimis  lioearibus  aagufliA 
£inis,  rotìgitaditte  omnes  deqàaies  6d  apico  fciodentés» 
(tid.  Tab.  Xt  fi^.  3f  qùas  crir^  maiillae  iaferiotìs  fini- 
itfum  répraefòntat).  Ùenfes  canini  nulli;  molare/  remoti» 
fupra  iiìfrcfqiie  ieX  tfrióque,  truccati,  rtfgofì;  in^riomni 
primus  feu  afoterior  acotus  et  fimpfex,  fecundus  6c  ter* 
tias  obfólete  bilobi,  quartus  &:  quintus  euidenter  bilobi, 
iéxrti$  frifobus;  fOpertorDin  cres  primi  firópiices,  tret  yU 
timi  few  poitetfioj^es  bilobi ,  (vt  ex  ^g^  x  &  ^  Tab,  XI 
pattt). 

tittpta  oiiotìgin,  littitndìni»  pollitarfi»  Tbfqute  aieqvak 
^y  a  legamento  fiibliagoali'  ad  apicem'  fe(quipollitem',  < 
Wfi  ad  apicem  q;niaqiue  poUi«o$  lòoga^  apko  obtufo,  ni- 
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jjfO,  tenui,  laevì  ;  medio  papillis  conìcis,  rìgidis,  magnis,  in 
triatigulii^ì  iJiQ)o[fjtis;  cXafperata;  ad  b^cos  latera  pjipiUk 
«onmrilis  icalyculatis-  obfita.  • 

Epìgloitis  cordiformis,  apice  et  marginibus  antror- 
fum  reflexis.  QJfisbydhìeì  cìm^s  (phaerico-triangulum  ,  ' 
cartilagineum ,  poUicem  latura ,  horizoatate,  interftitio  fu- 
periori  alarum  cartilaginis  thyreoidcae  refpondens  et  ad 
irtìgulós  eiusdéfri  pèftcriore»  dtiobus  criirìbirs  àucfiutn ,  quo- 
rum .yuam  inferius ,  altenim  luperius  ;  criis  infcriiis  oltft 
hyqldei  perjptndicukrlter  ad  margiues  laterale»  cartilaginis 
tfa^reoideae  defcenden^ ,  tìx  diios  pollices  longum ,  apice 
cartilagffttyiyi  et  acumiivatimi  ;  crus  fuperius  horìzontaiiret 
ad:  rertebras  dalli  procedens,  quatuor  pollices  longum,  tri- 
articulatum,  articulo  prinw)  pollìcAri,  fecundò  Tir  femipòl- 
licari,  ^  te^tio  fere  tripoljicarì  et  apice  bifido*  . 

\  Cartiìa^o    thy recìde  a  integra  ^    perfede    nafifomnìs  ^ 

àpice  obtqib  valde  promjnulo,  diametro  longitudinali  triuiH 
pbilicura,  transuet-faM  ab  apice  ad  parteni  pofticam  sl\  poUÌ 
éxinde  gnttur  tùberofum  ,  apice  huius  cartilaginis  fejsquì- 
pollicèm  ante  ìirteriam  afperani  prominente.  CartUogines 
ùritemìdeae,  de  crtco'ìdea  nil  Gngularis  habent.  Trachea 
diametro  pollicari,' ex  annulis  cartilagioeis,  tres  Jineas  la- 
tis  compofita,  quorum  extremitates  pofiice  membrana  dua% 
lineas  lata  conneduntur.  Haec  omnia  oculis  ledloris  ex- 
hibet  figura  4  Tabnlae  XI,  quae  caput  laryngìs*  Antilopcs. 
fubgutturofac  adultae  magnitudine  naturali  repraefóntat  : 
-4  ma^go  pofticas  alae  finiilrae  cardlaginW  thyteoìBeae,  ab 
fjtero  destro  interuallo  duoruna  pollicum  diftans;'<fi^  mar^ 
go.  fupenor  cartifógiois  eiusdeoì»    cui  corpus  oii^^  hyoìdef 
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|a  (ùu  naturali  incurobit;  i8j  ^pCjX  ^iu^d^ijj  ^i^ift!i&'\^!  ^ 
^la  prominens  et  cofluro  fpbgujturofiir»  ^e^c^c^^ns  ;  fl  ìw^ 
gìotiidis ,     rabfcuii^   'cacptiynt^ifjej^^^  m%^k> 

C  pars  antica  cartilaginis  cricoidèaej  F  aunull  trachèae.    ^ 

Glan^uìae  thymìéea^  ^H^f»  "Vtrjqqpc  ^lifgfie  i^ifr^ 
pia^rgincm  c^rpJaginis  cricoi^eae  ^tap\  j^fpribus^  jPfjh^ 
^jfiip'hentcs,  bri|npeae,  teni|es,  -Q^onga^,  p.?li«;fi  ht^iifli]?^ 
^ipippllìce  aj^gpttipres,  ,  qiiarum  flpigra  fu^.  jitfgf^.  -^  fe 
fit.  exhibita  eft.  — -  Sub  finu  lacr^ni^  pj^j5^  4®(9Hfi6?» 
ai^te  ocuios  in.  fpuea  anteotbitali ,  (  quf^'  fi^b  lljt^^f jf>  f,  | 
k  Tab/X  pt.  in  Tab.  XI  %.  V  y^^ere  lifp^/.fifft  .9ft 
gJapdula  oflpta,  ivgl^di?  nijnoiisjn^n/tu^jij^,  ^^i^gjjyj^ 
^ujari  ^Xtefne  «to,    fubftanti^  ffjjj^t^,  OTCfi.  fetefic^ij^ 

fnus  9buii^  /digitis  exprimi  poteft;  hij^p  fn^Jp^^l,  \f[Qt;jz 
malis  dicitur,  feéUus  ^^f^orJbitalis  dìcendus.  ^^^^fS^/ÌK|| 
glandulae  folito  modo  in  orbita  ììtae  funt,  earumque  du- 
è$ijs   in  na^i|ii|)us  ;  pa)peb;rar^m  biant.     — -^  J^ijjx  finubus 

InfftiBfilikùs,  (<)aorunj*4t«TO  T'^^^^f  ^}y  TPMf%ìf:Si$: 
pàtur.  Éùff,  be^e  exprimi  t),  gianduia  co^glpba^^  "H^j^?  f^Ì 
fub  fute  gìandulae  folitartaey  feminis  mJÌ^if^cef  if^^^f^iv^ 
|iibfta»tiam  ^ruflioàm ,  lutpaip,  ^cm^  "^^^^pt^  i9jp 
fadantes. 

Pù/»!ro  iff.vler  quinquelobus  ;  IoÌ>i  quatuor  longitu- 
dìnaliter  ad'  Ipinam  iìti,  -vkimo  diaphragmati  incùmbehte 
cnaximo ,  rétiquis  fùbaequalibus ,  quintp  Inter  maximuin 
liane  et  cor  collocato  omniunri  minimo.  Pulmo  jtnijier  Bi^ 
Ic^uSi  lobo  fuperiore  longiffimo  et  ifihuato.  Hi'nc  fcptcitt 
lobi  pulmonales  euidentiflìmi  et  odtauus  obfoietus.  'Céfih. 
Ààa  A€ad.  Imp,  Sff,  Tom*  ILP,L  LI  me- 
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medio  pedone  fituiti  fàb  olTé  (ierni,  apice  vis:  finiflrórfirin 
/pedante ,  quattior  poltices  longaìn ,  acamfnatum.  Ùis^ 
fbragmatis!  fpeculaiti  ouatum ,  fepcem  potlices  lattififi^ 

Sttits  vìfierum  ahdominalittM  remotis  tanicis  ohCéf" 
Tator  ita:  in  regione  iliaca  tt  inguinali  ^nilìra  tuméìi  f 
fundo  in  ipfa  pobis  regione,  et  fub*  hoc  fiiprd  cfiftam  o^uta 
puBis  fundirs  interini  caìeci;  in  regione  iliaca  denterà  ttb 
coftis  caruaturìie  daae  tradsuerfares  colf;  infra  àas  ad  re' 
giònem  inguinalem  dextram  f sqne ,  per  offìdem  regiònetki 
epigaftricam  et  tmbilicalem  gyri  inteftinortittf  teduinm > 
quorum  extrema  pars  ipfctm  pehiitn  repfet;  cardiacTani  te< 
gionem  occupane  ventriculi  fecundarti;  lien'  in  iiho*  Òy^ 
j>ócfaon(!rio  ^iftro  rumini  ax6te  adhaerer  ;  Èepar  futidint» 
hypochondrii  dextri  adimplet,  vix  m  epigaftrium  pergens^ 
diaphragmgiti  et  fpinae  dorfali  per  ligamentnm  cpronariìim 
adnexum,  deficiente  ligamento  Uta  fuQ>enforiò^ 

Hif/Jj»^  ro'tundatum  i  feifoÉfuni ,  l<>bo  dexfro  fflfaiorej 
decedente  lobulo- triquetro ,  tres  pollices  fongo'/ ad  fob'uin 
dextrum  fùlmis  obuio;  latitudo  hepads  a  margine  dextro 
ad  finift'rum  odo  poUicum,  a  mstrgine  antico  ad  podicnnt 
qvinqtie  poflicum  ;  craflìtudo  maxima  decém  line^  noi» 
txiUperat^ 

ttfieula  feUea  Cubt^s  iti  medio  lobi  dextn  fiiep^t£» 
fita^  fefquipoUicem  longa  ,  angufta,.  oolJapfo  ,  bile  carens», 
muco  tantmn  luteicente  amaricante  parietibus  adbaerènte, 
TC  io' .  trìbus  indiuiduis  adukis  obièruaui.  Hinc  eciam  ex 
hoc  titulo^  inter  Ceiiiio»  &  Capi-as*  baec  Àadlopum  fpecie» 
medium  .tenet, 
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•4*:S   )  «*7  (HI- 

tÀen  pkdlifonnìs,  fère  rex  polUceslongHS)  quatuor 
pollices  latus,  femipoUicfitn  crafQis ,  inaj:;glne  obtuiìori  ts~ 
que  ad  medium  fuperficiel  io£brioris  rumini  adhaerens.    ^ 

Ventricuhrum  Aiitilc^>M  fubguttuirofàe  figura  &  prò* 
poitio  omniao  «adem,  quae  Oorinoae  Buffonii  et  Dauèe»- 
tmif  fecnadum  tee.  28  et  ap  Tomi  iz  Uifi,  natur^^  pro- 
pria eft.  fttfnt^  bicuberculatum,  ìncifuira  trcs  pollices  pro- 
fonda fiouatum}  'a  cardia  ad  fuqdum  ioferiorem  trededm, 
et  ad  fondura  fuperiorem  decem  pollices  longum.  Tuni- 
ca interna  niminit  faeillime  ftciedens  papillofa;  papillis  ad 
indfuram  mioioais  tubecculatis , ,  in  fuadis  9.\  lixie^is  longis 
et  Taam  lioeam  iatis«  reticulum  verAis  longillìmis ,  /emi- 
ipoliicem  adaeqiia«}tibusr  latitudine  femper  lineari,  apice  ro- 
tundo  ,  fubdantia  tpnui  coiQpr^fla.  Ketkulum .  paruum , 
iphindere  a  cardia  j^minis  vix  lèx  pollicum  interuallo  di- 
nante ,  Aiperfici£  interna  hexagonifr,  ^icunetro  femipollicari 
atqae  lateribus  vnam  lin^«m  altis  ^  papillulis  breuiflimis 
ecfainatis,  cancellata.  Qmafus  ouato-acjiuninatus,  tres  poi* 
&es  longus ,  diametro  tìx  jbipolli^^ri,  lamellis  UtiiBxnis 
Toum  poUicem  aids,  papilluUs  iis  reticuli  ADalogis  fed  du- 
plo long^oribus  muricatis.  4bomafiiis  fex  pollicum  lopgi- 
tadiae ,' diametri  ad  ^mafum  quatuor,  ad  pylorum  Vnius 
poUicisv  cttgis  im^riùs  Ueuibus,  r^ris,  latiffìmis  vnum  pol- 
Ucem  altis.  Nec  ^aeg^gropjlas,  n^p  concreta  bezoartica  ia 
iodiiikbiis  tribus  mafculis  dìQ'ipdis  yidi;  nt^  ab  iacoUs, 
qood  alias  ìxiueniaAtar,  ^ornp^rji* 

ifOijtinum  teme  571  pollices  longum,  diametro  pot*^ 
^kms  ctucum  11,  pi)llicìes  longuip,  diametro  {efquipollic»* 
»*,  fQÌQn  pum  Tf^Q  aP7  pollices  longum,  diametro  cum 
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tòèco  àe(f(fati  ;  (cybata  in  >e^o  otrata,  oùiais  fimilia.  Patf 
trias  diffórme,  duodeno  addexum. 

Kenes  figurae  humanae  ,  dextro  duobus  pollicibus 
TMòit  iti  iiìu  naturali;  ìòngtfft^o  ebram  aj  poli.,,  latìtudo 
Tipdll.*,  cratfitUdò  i  pòli.  ;  fbbftantia  duplici  et  hib  renai! 
"fSt  .'curdéntibus.  Kéfies  JucceUfurlati  difibrmcs ,  temies ,  al- 
"ftidi,  piiìA,.  Véfiéa  vrinarìa  oviaiày  tres  poliicès  longa,  ia 
finio  fìtódo  j^luls  rèpdfita. 

TeJiicUli  tìtatì  dritfs  poUiecs  lotìgì  et  fere  fefqnipolr 
liéèm  traili.  'Epìdjdymis  cylindrica,  diametro- remipnilicartt 
"itì  mafèitìèm  iiitèrniim  teflis  decurrens  et  ad  extremita- 
Tfefn  itìfbrfóréih  ftìBèrcnló  femipòllicari  prominens.  Vt/i- 
xiilàe^  'JpèrfSaitìae  òblongae ,  depreflae ,  •  femiarcuàtàe,  fcftjui- 
^bllitléin  Idfa^àe ,  'ré|>tèni  Jiùéas  lataè ,  duas  lineas  craiiiàe, 
4ic  Jtìtcilffattlo  gyfàtim  irifleio  cònfflataè.  Vas  deferens  ^MOr 
^èclm'^ìlicès  lòiigum.  Buìbus  vrethrùe  cyliiidricàs,  cras- 
"^^vcio  ìavXtyiò  veftitn»,  'ftès  pbllicès  lOngos»  diametro  o<S«> 
litìbaiiiìtti.  Pf»/i  cyiiiidricó-còtìì{)réflàs:»  quatuor  liiiearutt 
ìliàitóró/àb'làngiilò  còniièrgètitiaé  ì-adicìfm'corporum  ca- 
'^^éfnófórum  ad  'aJJicìéhi^glaiidis  dùódecim  pollice^  longus», 
Ih  fnéflib  'ih  fijurilfn'S  'toftiàhi  rètrorfiim  curuatns  per 
•^UTctìiafn  gràiilèm-  a  pé^inàeo  t)r()cèdentieih.  ^Oians  :p^t« 
^yiindriTO-àtumlnata,'  vlx'  trinm  liflfe^^um  dfametròi  Toxat 
ylillièèm  *et  h&b  lilièàs  loB|a, -apìée  óbtufiarcalo,  liéoi,  ex 
quo  vretbra  tenuiflìma  lo^ilgitiidlhe  'triath  linéaruih.  fibere 
propendet.  Vraeputtum  margine  extimo  ad  fex  pollices 
•rét¥*ta[ire/èttir<ia  ifiargin^m  euhd^m  Interne  tubctìculis  cai- 
TWis,  '^Bltìiir^  ''RhìfiSe  '  mffiatéo  '  tóàioii»«i8  '  ©bfimm.  rn^a- 
'■■    •'  '  •  ■    •  •      ."  ?•:-".•      .:-:  V  .      tot 
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«»    Tftiftqiie    à(3    bulbi  vrethrae  citremitatcm  anteriorerti 
fitac,  coropreffo  -  ouatae,  odo  lineas  longac. 

Sifehtan  Anrilopcs  fubgummVfac  firoillitniim  (celeto 
•Gazèllac  Buffhusnat,  quod  Tabala  XXV    Toirìi  XII  Hiji. 
mutar,  rèpraéfemat.     In  oflibus  tmaci  iSc  ^xtremitatum  dif- 
'fer*cntiac  irìinimac^   quàs  foo  ioco  cnumcrabo.     Nec  pato, 
•iUa.  ita    coDgeoerlbus    magis    diTcreparc.      Scd  cranii  offa , 
iquoad  figùram  &  propoitionem^  ima  numemm  pifòbabili» 
ter  in  fpeciebns  vcrls  huius  generis  adeo  dìfferirat,  rt  "p*- 
:TÌtcr  ac  in  «adfini  otiiBo  '&   caprino  genere  in  dcteroììnandfs 
^ifferchtris  fpccifkis  Vtilitér  adhiberi  poifint.     Hinc  curaui, 
-Yt  conficiantur  ìcones  craiiii ,   faciem  anticam    (Tab-    X) 
et  Jatpralem    (Tab.  XI  >fig.  i  )    oculis  exiiibenteB  magni- 
tudine naturali  dimidio  tantum  minores,  quia  xlinieiffioneii 
figurarum  Buffonianarum  nirois  paruae  ftint ,  ^deo  ^t  fich 
-guia  offa  coi-nmque  fnttiras  diftinguere  non  liceat.     Inico- 
nibus    bis    noftris    fequentìa   notatu  digniora  funt:    b  d&L 
roftri;  e  offa  maxillàe  fbperioris  dentes  molayes  fafcipietH 
tia,    foràmine    infràorbitaii    1/  perforata;    f  convhae  na(i^, 
extremitatibus  anjterioribns  iti  inarium  xiauitotsm  prominerF 
tes,    vomere  fcparatae  ;    /  margo  e  iundlura  offium  roftri 
-ortns,  prt>  àflhabffone  fepti  narium  cartilaginei  inferuiens; 
/offa    naiì;,    conchis  ad  margines  tìxterttos  Borifpicutó^^;    g 
offa  firontis^   cornuum  radicibus    auda-et    foraminibtis    fu- 
praotbitalibus  i  pertufa;   h  o^  verticis  vnicum;  m  os  oc- 
^cipitis    c«m  apophyCbus  candyloidea  n  et  màftoldea  o\    k 
cpars  fquamofa  et  y  pars  petrofaoffis^temportfm,  cum  aper- 
tura auris  p\   r  offa  zygomatica;    s  offa  laceyftialia,  <iuo- 
.lum    pars    inferior    cum    parte    fuperiori    ofiìs    zygomatici 
foffam^prp  gianduia  illa  fupra  defcripta  anceorbitali  confti- 

LI  3  tuir, 
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tuit,  quae  foflfae  in  craniis  ouillis  obferuabill  perfecfte  ana- 
loga, fed  aliquantum  profundior  eft, 

,  .  Vcrtebrae  colli  7,  proceflubus  f^inofis  breuloribus. 

.quam  in  Gazella,  iisque  Corinnae  (vid,  Tab.  XXX  Tomi 
Xll.  Hifi,  nat,  Buff.)  fimìlibus,  proceffa  epiftropbaei  non 
.dentiformi,  fed  femiannulari  ;  yertebrae  dorfi  X3,  procdflu* 
bua  fpinofis  illis  Gazellae  (vid.  Tab.  XXV  Tomi  Xll  1.  c.J 
aequalibus  ;  Yertebrae  lumborum  5,  procefllibus  fpinofis  non 
antrorfum  inclinatis,  vt  in  Gaxelia ,  fed  perpendicularibus, 
Tt  in  Corinna  ;  vertebrae  o(iìs  facri  fpuriae  4.  \  yertebrae 
oflìs  coxygis  12)  quarum  Gel.  Baubenton  in  Gazella  tan- 
tum 1  o  ,  numerauit ,  yltimis  tenuifllmis  forte  deperditis, 
Cofiae  13,  quarum  S  verae,  5  fpuriae.  Oflìs  derni  arti-, 
culi  6,  vltimo  latiffimo  quadrato  in  proceflum  xyphoideum 
triquetrum  truncatum  abeunte ,  qui  cartilagine  rotundata, 
plana,  tenuiflìma  terminatur.  Cubitus ,  in  medio  praefer- 
tim ,  tenuior  adhuc  quam  in  Gazelia  Buffoniana  atque  adeo 
arde  cum  radio  coalitus,  ¥t  nil  nifi  criila  radii  effei  tì? 
deatur,  quae  infra  extremitatem  fuperioren^  radii  ad  polli* 
cis  longitudinem  rima  tenui  feparat»  ^ft. 

Addamus  dimenfìones  cranii  Tab.  X  &  XI  re- 
praefentati,  nec  non  trunci  Sa  extremitatum,  quo  fceleton 
iotegrum  aninaalis,  cuius  menfurae  externarum  partium 
illis,  quas  antea  dedimus,  perfedii^e  aequ^l^s  erant,  fecui^- 
dum  proportiones  illi  proprias  innotefcat,  ^dhibito  femper 
pede  parifino  in  duodecim  pollìcps  diuifo,  fttqpe  pollico 
iz  lip«3s  cQOtioentc, 
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lofigitudo  in  ììnesi  teÀi    ah  todtì    exttétnìtàte 

ad  foperfieieni  anticam  radici»  coromam 
l^ilgitndo  in  linea  reda  a  fuperficie  antica  fa- 

dici9  cornunin  ad  fbraitoen  occipiti»      •> 
Loiigieudo  ab  extremitate    ofiium  roftri  ad  api* 

cem  procflfflìis  madóidei  io  éodetti  plano 

horizontali  fitum       -  *  *       - 

Latitado   frontis  maxtoia  iater  orbìuram  ttistìt^ 

gines  fuperiores  -  *  -      - 

latitudo  capleis  maximai  ìtitct  margines    pofti- 

-  cos  orbitarum  *      -   * 

Didantia  ioter  dpìces  proiìcfflinrm  maftoideorum 
Diftadtia  intef  zygomata         '  » 
DiftantiA  imer  dentea  lìiolards    faptriotes  viti- 

•JtìO»  *  *  • 

Didàfitiai  ìnter  àttitts  itioUrts  medip»        -      ^ 
Dilìantta  Inter  dentes  molares  anteriore»     -     ' 
Latitudo  ad  «xtretanifa^m  offium  tcf&si     " 
Diam^ter  Inter  apertura»  aurium        '   -* 
Diamcter   perpendiculari»   iàter    ofia    palati  & 

marginem  atiteriorem  offis  fronti» 
lofigitudo  ab  extremitate   offinm  rollrt  ad  ex- 

tremitatem  aotertorem  oflìum  nafi     -^ 
Longitudo  of&unr  nafi         -      -  - 
Diaméter  fbraminis  atlanti»  perpendknlaris     •> 
Didmeter  einsdem  transuerfòli»        •*  *      * 

I.OBgititdo  corpofi»  epiftrophaei,    qui  yertebrà» 

ftim  k>n^ininii»       -^         **         '       f 
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Longitqdo  proiicffiia  ftrmrannutws  epiftrophaei 
iUtifu^o    pcocefiiifi    fpÌQofii  per  totuia    eptfiro^ 
phàonai  d«ttr«ttti8        -        -         '     i 
loc^iOido  vertebraruin  dorfi,  fubiaequfttium  inr 
ter!  ft  ^  -  -         T  •; 

Loniitudo,^iiD(i  Tcrtebrae  tefali»  tftrtiac  pip- 

-  •  ;  celjrus ,  q«i  omaium  longifimus  -r  - 
Lon^itudo:  viwwbrflc  lambonun  qDÌntac  r  r 
Jv«i)giOido;  transuerfi  vertebrae  lumborum  quin- 

I      taci  proceflaf,  qui  omoitìm  loogiflìmus 
Icangitpdoi  eflis  facri  -  -  -?  - 

liati^udo   0ffis   iacri   maxima  ad   extrssiicatem 

.'.    '    '  do^em         -  -  -        !-        - 

Latìitudo .  io(Iì$    iÀCfi    miniala  ad   .extrfimkateoi 

I    ,      ca^dalem       •      -  -         -    - 

Json^itudo  vartabrarum  oifis  coxygis  fubasqua- 
.  liufn     '     f  f   .         r-  ?        - 

l^iauMter  jpeluis-ìntec  fympfaffio  pufois  .«t  aQg|u?4 

r    i    .;  lui|:i-  oflis  facri  >•  -  -         " 

Dìafneter  pduis  transuieffraHs  filperiot      -        r 
I^nigicudo  ofTium  tnaomiflatootiin  maxima 
Lonigitudo  GoAae  pritnae ,  iquae  breuifOnu        r 
j^r^ifudo  coUae   nonas»    jquM   loogiffima,    in 

'    ,    .  liqea  re<ila  -  *  -  •" 

l>atÌtodo  0oftae  f^uiotae,  qua^  ladfliroa     - 
ì^titudo  coftae    decimae  te^iae    quae  angufli»» 

!  filpa  ».  -p  -  r  r 

]boi:|gitudq  -oflis  .Aerni  r  -    .    .  r         r 

Xatitudo  ilerni  maxima  ad  proceflum    xyphoi- 

denm        •  -  «  -  - 
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Longitndo  fcapuUe  ad  margioem  fuperìorem   » 
Longitndo  ciusdcm  ad  marginem  inferiorem    - 
Longitndo  bafeos  feu  margìnis  pofterìórìs  -     ^ 
Aititu^o  maxima  -ipinae  fcapulae 
Longitndo  oflìs  hnmerl  *     » 
Diaineter  eius  minima  •       l  • 

Longitndo  cubiti  cum  olecrano 

.      *  -  .f.' 
Lòi^itudo  olecrani      -  ' 

-i  .  ...      1^ 

I/ragitndo  radii       •  m'  "" 

'   '■. 
I;ongitudo  carpi         -         •  -       •  •        i 

Diameter  carpi  -  «ì  ^  . 

Longitndo  gambae  anterioris  *         •         . 

Diametcfr    transuerfalis    gambae    anterioris    in 
medio        -         -  -  •  _ 

Longitndo  phalangìs  primae  anterioris 
Longitndo  plialaagis  fecundae  anteriori!     <• 
Longitndo  plialangis  tertiae  anterioris 
Longitndo  femori»        •  »  •  • 

Longitndo  patcllae        >         -         «-    '      • 
Latitndo  patellae  .  •  •  . 

.  4ffa  Acati  Imp.  Se,  Tom,  U.P,L  M  m 
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tpngitudò  cjnin»  •  .         -  -        - 

Loi^icudo- taril  -  -  - 

^.jitkudo  traosneriàlis  ,t,«irii 
l^t^itu^o  falc^nei    .     -  -  . 

Loi^ìtudcK  gamb^  poflfrloris  .      -  ' 

Diaineter    transuerlàlis.  g^unfiae  pofterfort»  in 

in4dio         -         -  -         -        - 

j-       -        . 

Lorigitudoi  pbalangis  prlmae  pofìerìorìs      -     - 
JLoilgitndof  phalangis  iècundae  pofferioris    -     .     ^ 
Loik|;itiido  phalaogis  tertiae  pollerìori»     * 
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OBSERVATIONS  ASTRGNOMIQIJES 

FAITES    À   GIENRVE 
far 


Lcf'  obférrtttoiw  qtic  j'ài  PHonnenr  de  pr^fcnter  à  HI* 
luftre  Académie  des  Sciences,  font  ri  occultations 
d*étoile»  par  la  Lune  faices  à  Genève  dans  mon.  obferTa- 
toire  dans  lei  années  1775,  177^  &  1777.  M.  Jean 
TretnbUj  Se  Man,  ?i£te$  mes  compatriotes  très  verfés  dans 
Padronomie ,  pnt  faic  avec  moi  là  plùpart  dò  ces  obfer- 
Tatìons ,  de  m'oot  beauconp  aidé  auflì  dans  les  calcub 
donc  je  donne  id  les  principaux  réfultats.  Les  ^lénnen?  du 
calcul  onr  étk  pris  dans  les  Tables  de  la  Lune  A:  dti  Solell 
de  Mqytr  imprimées  à  Londres  cn  1770;  il  n*y  a  que 
Pobliquité  de  Pécliptique  qui  poar  les  trois  premieres  ob^ 
ferrations  feulement,  a  été  prife  dàns  la  Cònnoifl^nce 
des  Temps.-  La  dìflférence  dés  miridiens  de  Genere  de 
Greenwich  a  été  Tuppofée  pouf  ces  trois  premieres  ob^ 
ièrTadons  de  z^'.  6"  de  temps,   &  pour  les  fuirantes  de. 

Mm  3^  Les 
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Les  parallaxes  àt  longitude  <&  de  latìtnde  àt  la 
Lune  ont  été  calculées  par  la  methode  de  Mr.  Lexelly  fuiTant  • 
les  formules  qu'il  a  données  dans  les  Hphemerìdes  de  Ber- 
lin de  1777.  La  pofition  des  étoiles  a  été  prife  dans  le 
Catalogne  de  Bradley  imprimé  dans  le  Nautical-Almanadi 
de  1773,  &•  dans  celai  de  la  CaiUe  c^x  e(l  dans  PAftrih 
mmiae  Fimdamenta,  Lorsque  Tétoile  s^eft  trouvée  dans 
les  deux  catalogues,  on  a  pris  une  moyenne  entre  les 
deux  pofitioos  données  par  ces  deux  auteurs« 

Cette  pofition  a  été  reddite  m  moment  de  fob-» 
fenrationy  par  les  fócmules  ordinaires  de  préceflìon,  d'a-' 
berration  de  de  nntation,  &.  en  outre  on  a  fair  ufage  des 
dernieres  formules  données  par  Mr.  de  la  Grande  dans  le 
Recueil  desTables  aftronomiques  de  Berlin,  pour  calculer 
la  yariation  fé<nilaire  en  longitude  Sa  laCitudc* 

Le  féfultat  de  tous  ces  calculs  eft  le  tea:is  ^r«d  4f 
la  Coijoni^iòn,  &  Terreur  des  Tables  de  la  Lune.  L'im 
)k  Pautre  ont  été  calculés  féparément  pour  l'imjnerfion  ft 
TEmerfioB  fuìrant  la  methode  de  Mr.  JUx^II,  en  faìraot 
ufage  de  la  latitude  de  la  Lune  prife  dans  les  Tables,  &  on 
«  ajouté  i  la  fuite  du  temps  trouvé  pour  la  Conjomftìoji,  f 
la  quantité  dont  il  doit  varìer  pour  une  petite  i:orrciAion 
faite  au  diame^re  de  la  Lune,  à  ^  latitude,  A.à  ^  para^ 
laxe  borizontale,  ^ojrre^ions  que  l*on  pourra  détcrmiiMr 
par  U  £<Miiparaifon  de  la  méme  occnltation  obferYée  dam 
"dìtferens  endroits ,  .comme  Mr,  f^exelì  J*a  fait  arep  beai»- 
coup  de  Ì9$mU  dans  pjttfieurs  jobferya$iops,  &c  iurtoiK 
pour  celle  de  Vedipfe  deiSoleilde  ?7<5s>,  ,5dé(ìgne  iencw»- 
bre  de  feconde?,  dont  il  faut   augmenter  le  rayou  de  U 

Lune» 
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Lvne,  if  Faugmentatiou  de  fa  latkadey  &irde  Ht  paralE^c 
lioiizofiCale.  Ces  corrc(^ioas^  produtfenc  aalfì^  an  change- 
neiit  dan»  Perreur  de  k  longitude  de  la  Lune  donale  par 
le»  TaMe»  ;  ce  dwageanenr  eft  le  mémc  que  celut  qa'o» 
a  troore  poar  le  temp»  de  la  coujoa<ftroB  &  qo'bn  redait 
eit  feconde»  de  d^ré,  mai»  il  peur  aroir  ntt  figoe  diffè* 
jtnt,  Ainfi  par  exemple  dan»  las'^obfènratioii,  ob  trouve 
four  VìmmetBon  le  temps  de  la  CoDJondH>0  de  Regnlu» 
à  1^  1 1'  o^  ^  H^  (a,  2tf  5  -f-  o,  974,  >t  —  o,  00  «)/ ,  ^ 
CD  appellant  <|y'  ì»  Camme  de»  trai»  dernier»  ferme»  com« 
fofé»  àe  Sr  nif  Se  Iti  on  aara  52",  4^+0,49  4^^  poor  1^ 
«ombre  àe  fecoodes  dodC  la  loogicud^de  laLuney  calculée 
par  le»  Tables^  eft  trop  grande;  ' 

Far  l'IÉmerfion  de  la  méme  occnltation  rerreur 
de»  Table»  en  longicude  eik  $^*' 6  ^  Oy  4.9  p'  (en  défi- 
gfiàùt  ici  par  d^f  [a  Tariation  —  «,  2+  5  —  o,  93  -vj  -j-  o»  00  w 
tronVée  pour  le  temps  de  Is  coojondioit  détermioée  par 
cette  Émeriiónjf. 

lorsqire  Flmmerfion  &  l'Émer^on  ont  pn  étre 
tonte»  le»  deux  obfenrées,  non»  avon»  encore  calculé  le 
temp»  de  la  coDJondion  &  l'errenr  de»  Tables  en  longitu- 
de  èc  latitude,  par  nne  autre  metbode  qui  n'employe  pas 
la  latitude  abfolae  de  la  Lune,  mai»  fenlement  le»  mou- 
Yemen»  de  la  Lune  en  longitude  &  latitude  pendane  la 
durée  de  Focculcation;  cetre  metbode  ed  celle  que  Mr« 
di  la  Lande  a  donnée  dan»  fon  Allronomie. 

Gì  rcpréfcnte  rccliptiqne^   S  le  Ueu  de  Tétoilpr  T«6iXm 
Ir  le  «eotre  apparent^elaLiineiitìireÀée  de  la  parallaxe,  au  ^'S*  ^ 
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TOoracnt  de  Vìvamerfmn ,  F  fon  cantre  au  moment  4e 
rémerfion,  FA  éc  DE  deux  paralléks  à  l'ocliptique,  D  G, 
S  H  &  £  1  des  perpendiculaires  à  l'ecliptique  ;  eaforte  que 
F  L  fera  le  mouvement  de  la  Lune  Tur  fon  orbite  apparear 
te  pendant  ròccultation ,  A  F  L  Pangle  d'inclinaifon  de 
Torbìte  apparente.  HI  ]a  différenc«  des  longittides  ap« 
parentes  de  ia  Lune  au  moment  de  Tlmmeriioi  VSc  an  mo- 
ment de  la  Conjondion  6:  £L  la  différence  des  latita* 
des  apparentes  de  Fétoile  &  de  là  Lune  au  moment  d^  l'im- 
merfìon.  Aprés^  avoif  donne  la  Taleur  de  ces  quatte  quaittitét 
calctilées,  cous  en  avons  tire  les  trois  refiiltats  importants, 
le  temps  de  la  coojoikfUoa  &  l'exreur  des  Tables  en  loo? 
gitude  &  latitude. 

I.  Obfervation, 

JÈonerfion    de    Re^ulus ,    de   la  partie  òbfcure  de  la  Lune 

ebfuvéù  pu  Mts^  MaUet  &.  TnmbJey  le  xsDecpmbre  1775 

k  IO*,  ay.  57".  8  temps  vraj. 

Calcul. 

Ditférenpe  4cs  mérìdiens  fuppofèe  entre 

Genève  &  Paris   14*.  50**.  de  lem|>S. 
-  .   .  -       entre      Genève  &  Greenwich  a+^    6K 

longitade  du   O  calculée  par  Ics  Ta 

bles  de  Miiy^r         -         -  |VnP.ao'.48"',i  i''.5. 

Afcenfàon  droite   du  O 
Obliquile   de   l'ecliptique  prifc  dans  la 

Connoiflance  àts  temps     -     - 
Longitude  vra7e  de  la  C  cakulée  par 
'        i?s  Tablfsde  Mayfr     -   .     - 


VIU.  1^.  $9.  45.  s. 
a3.ii-7.  49. 


IV.    atf.   p,  yS,  ^( 
Lati* 
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latitade  Trarre  boreale  4e  la  C     - 
MoaTenàetit  ^oraire  de  la  ^  en  lon* 

gimde         -        - 
MoiiTeinent   horaim  de   la.   C  ^i*  ^' 

titude         •        -        •  ,     - 
Parallaxe   horizontale  aequatorienne  de 

la  ^       -      .  • 
Diamètre  horizontal  de  la  (^ 
piamétre    de   la  C  augmeiité  à  caiife 

de  foa  éléTation       •       .      . 
ParàUaze   dont  la  longitude  Tra/e  de 

la  ^  eft  augmeatée, 
Parallaze   donc  la  latitnde  rraye  de  la 

Q  eft  diminuée 
LoDgitude  apparente  de  Reguìus  tirée 

des  Catalogucs  de  la  Cailk) 
&  de  Bradley\ 
Latitttde  apparente  boreale  de  Régulus 


-  ap.  as,  9* 

-  a.  37i  o. 

-  5+.40,  u 


-  -   29, 40,  4. 

-  -  48.  30,  % 

-  -   «3.    tf,  o. 

rV'.  25.41.  52)^8* 

-  o.  27.  34i  T 


Refuttat 

Tempt  Trai  de   la  Conjon^ion  le  la  Decembre  2775  \ 
s  1*.  36'.  42".  3  —  2, 05  S  —  o,  24 1|  -4-  X,  p2  w. 

Errenr  dont    la    longitude  de  la  ^  calculée  par  les  T«- 
bles  de  Mefer  eft-trop  grande  =  5  %*K  4  -H  o^  4p  Cjy^. 


^«  jU§ì,  Imp,  Se,  Tmt.  H  P.  £ 
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2r  Obfervatiott      ' 
ImmerCoti  de  Regtiliis,  dans  la  partie  oWcure  delaLafl^ 
obftfTé*  par  Mm.  Mallet  &-  Trembley  k  3.  Mars  177^  ^ 
5^  4.a1  ly.  1  Timp8  Trày. 

•  '  Càlcul 

DifférencQ  des   méridìens  ftippofée  -, 

entre  Genève  &  Paris  de  14'.  5°    diC  temps. 

èlitre'  Genève  &  Greeqjjrich  de  14'.    6»  de  tcmpj^ 
Obliquìté   de   l'cclìptique  prife  dans  4a^ 

connoiflance  de  temps    -       -^ 
Longitude  du  O  -         -        -'^  ^ 

Àfcenf*  di-oite  du  O  '      - 
I^nj^t.  ysaye  de  la  C         "  - 
Latit.  -vraye   boreale  xie  la  C  »  '     y^ 
Mouv.  hpriz.de  la-C  (ca  loagit.  -jg: 
Paraflàxc  ìhorìz;  *<!<luàtor..;de  la  C  :V 
Piamètre  Jioriz.  de  la  C     "^        "l'5 
Diamètre  de  la  C  augmenté     -     J{£ 
Parallaxe  dont  la  longit.  vraye  de  la  C 

eli  augmentée  -       '■.'"'.       " 
Parallaxe  dont  la  latit.  vraye  de  ìa  £ 
'  .  eft'  diminuée        *        -        •* 
Longit.    appair.    de    RegaluS  tiréc    4e 

Brqdley  &  de  la  Cailh    -     -  , 
Laliti  appar.     ..-      id.     .  -      -     -  : 

Refultat. 
Temps  vrai  de  la  Conjondion  le  3  Mars  177^  à  7*.  43'» 

46".  a -h  a.  34  5  —  1. 15  vj -h  2.  22  ir. 
Erreur  dotìt  la  longit,  de  la  £  'f^  &s  Tablés   de  Mt^er 
.     cft  trop  grande  =55','.  a -ir«>»/^<^"-,   .        ^  ^^ 


-    ' 

*  a3".a7'v<^/v  i 
XIV  13.45.  aa,  tf. 
XI.    15.    a-  7,  7f 

IV.   %S}  4%-  *^».  *• 
._,  ..    X).  55^  r^,  Or 

-  ..  •;  W/  30»  3« 

-  54-    7»  3» 
•.      -  A9»  '»p»*  7* 

-  2p.  37»  S« 

-  -   4<J.5i>  P' 

-  at.  tp,  «i 

IV.   a«,  43. 15»  «^* 

,  -      .o.a7i35»  «• 
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3.  Obfémiion. 

OccultatÌQtt4eJR^riIus  pajf,laXpiie,  o\i(èpfée  pac Mss.'MaUet 

Immerfìon  dans  la  partie  obfcure  à  I4^  29^   9".  4?^ 
Rntrfion  de  la  pattic  éclairéc  àJ5.  23.  4.7.  gj/ ^""^^  ^"3^* 

•r  .  •  .  Cakul 

Diffèrence    des .  méridiens   ;  . 

de  Genève   &   Paris   fuppofée  de  14'.  50''  de  temps. 
de  Genève  &  Greenwich  fuppofée  de  24'.    tf"  de  temps* 


Obliquité  de  Teclipt.  prife  dans  la  eoo 

.  noìflànce  des  temps 
Xongitude  du  O       - 
Afcenf.  droite  du  O        - 
Longitude  Vraye>de  la  (^        - 
Latitude  TPayede  la-C  boreale 
Mouyemenci  hor.  de  laiC  <*»  longit.  -b 
Mouvement  hor.  de  la  C  etì  latit.  -^ 
Parallase  horiZé  aequator^  de  la  ^ 
Diamètre  horiz.  de  la  ^     -     - 
Diamètre  de  'la  C  augment^     -  .  _^  „ 
Parallaxe  àic^t ,  la    longit.  de  la  C  ^ft 

diminuée 
Parallaxe  dont  la  latitude  de  la  C  ^^ 

diminuée        -         -  - 

Longitude-  appar.   de   Regulus  tirée  de 

Bradley  &  de  la  Caille.     -     - 
Latimde  appar.  de  Regulus     id.     -     - 

Nn  2 


Dm 


Pour  Plmmcrf. 

?our 

PEmcrf. 

- 

23*.a7'.49". 

. 

-. 

Q'. 

10.55.    9.0. 

0». 

IO 

».58^23^'.5. 

0. 

IO.    3.    2.9. 

0. 

10 

.    5.    7.  !• 

IV. 

26.  5^3.  io.  0. 

IV. 

«7 

.  19.  49.  9* 

.  •  , 

1.    7-,45.p- 

I, 

,  10.    5.  5. 

-      • 

-  '  29.  27. 0. 

-■ 

- 

29.  25.  9* 

«• 

2.34.4. 

- 

- 

2.  34.  I. 

.-.  • 

"     54.  "-7. 

^ 

•• 

54.  II.  5. 

-.  ■ 

-     29.32.1. 

-    - 

,- 

29.  32.  I. 

"  _ 

-     29.:  40.  3. 

• 

29.  35.9. 

- 

-     22.  18.  3> 

- 

- 

22.  15.  X. 

- 

-     4^.33.4. 

- 

- 

4S.4i»9« 

IV. 

25.43. 13.  a. 

• 

-                   * 

- 

0.  27.  35*  !• 

- 

•                   • 

Re- 
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Google 


•«     )  *»4  (    »• 

ReTultat. 

Par  llmmerfion:  Ttmpg  ytày  de  la  Conjo&^<Mi 

le  30  Mars  à  14*.  1 1'.  o".  tf  -+-  a,  itf  5  -H  o,  97  if — 0, 005  », 

Par  rEmerfion:  Temps  Tray  de  la  Conj<mùìoù 

le  30  Mars  à  i+*.  x  1'.  3''.  3  —  »,  14. 5—  o,  93  «m-  o,  004  «. 

Par  un  milieu  entre  rimmerfioii  &  rEmeriion 

le  30  Mars à  14*.  1  x'.  a'',  o  •+-  o,  01  J  -4-  e,  oa  ij  H-  o,  00  ir. 

Erreur  dont  la  longitude  de  la  C  P^>*  ^^  Tablet 

*Imm. 
'EmerC 


^Mcr..,uo,,r^\l^:t:t:::;^j:^l 


Par  la  methode  qui  eft  dans  rAllronomie  de  Mr.  «fr /<r  Lmiì^ 
on  troure: 

MouTemenc  de  la  C  ^"^  Torbite  appar.  pendant  Poccul* 
radon  F  L  z=  ©•.  a6'.  53*.  r. 

Inclinailbu  de  l'orbite  appar.  A  F  L  =  o*.  a  5'.  47".  3. 

Diftance  de  Flmmerf.  à  la  Conjonél.  appar.  HI=:i3^a4''.9. 

Diffi^rence  des  latitudes  apparentes  de  la  ^  de  de  Tétoilo» 
pour  rimmerfion  E  L  zi:  6'.  ao".  i. 

D*où  refulte  le  Temps  dtla  Conjond):.  Trayc  i  14^  xx'.  a".  6, 

L'Erreur  dont  les  Tables  de  Mqyer  donnent  la  loogitade 

de  la  C  trop  gwude  =r  53",  5. 
Et  Perreur   dont  les  Tabi  de  Majer  donnent  la  latitnde 

de  la  ^  trop  petite  =z  a".  5. 


4.  Ob* 
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Google 


4.  Obfertation. 
fomerficm  4e  y  de  la  Balance,  dans  là  pànie  édalrée  4e 
MLnne,  obferrée  par  Mr.  MaHtt  le  6  Arril  177C 
*  «4*»  35'-  58".  a   Tcmps  f rtf. 

Calcul 

Diilerence  des  mérìdiea»  Tuppofée 

entre  Genere  &  Paris  de  Z5^  00".  de  tempi.         • 
entre  GendTe  6l  Greenirich  de  24^  xtì^.  de  tenapt. 

Loogitnde  dn  G        -    .  -  •    7  *:       o*.Ì7*.+9'.  t*',!, 

AfcenC  droke  du  O        -  -     |>)     0.  i^.  25.  35^, 
Obliquile  de  Fecliptique        -       •  ^ 
Longit.  vrafe  de  la  C        -         -  -S 

Latit.  Traye  boreale  de  la  ^  "    I3 


S 

5 


-  33..  S8.  OOy 

VII.  2r»42.  sp,  4* 

-  4-f9'    4»  4»; 

-  -     3».  38» 5.; 

-  -     SS'  53. 8. 

-  -     30.47,8, 

-  -     30.42,8»- 


MouTement  bor.  de  la^enloogit. 
Farallaxe  horiz.  aequator.  de  la  C 
Diamdtre  horiz.  de  la  ^     •' 
Diamétre  de  la  ^  angtnencé     - 
Farallaxe  dont  la  long.    rr.  de  la  ^ 

eft  augmentée 
Farallaxe   dont   la  latit.  rr.    de  la  C 

eft  diminnée        ... 
Longit.  appar.  de  y  de  la  Batancé  ti* 

rèe  de  Ai  Calile  &  Bradtej    - 
Latitode  «^par.  boreale  -  td.    -    •    • 

RdMtat, 

Temps  Trai  de  la  Conjondion  le  6  Arril  1775 

à    15*.  10^.  54''.  7  -h  3r  13  5  -4-  a,  49  H  -  I,  Si  ». 

Errenr  dont  la  Longit.  de  la  ^  par  le»  Tabi,  de  At^|e#r 
eft  trop  grande  =r  17^  8  -H  o,  53  4^. 

Nn  3  5.  Ob. 


•  *       9.    6fp» 

•  -    47.  35>«•• 
VII.  22. 00.  3ft)S»- 

-      4-  24-  3«>  4» 
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Google 


&!JKi«r(Ìc)b:>  d'inie.  étottehqiii;:eft'i«iiti»0  U  Bal^nce  jk  le 

Scoratoti,  Htns  la)  pirtiè  òÀfcuile^  d«  la JL^ino.,  obfervee  par 

Mrs.  Trmbley  < A  eìB^t.  fe  .25 JuiU^ . x  775,*  i  p*.  5  »'•  5 <J".  a 

Tenjps  •  vwf. 

Calcd 
Ditférence    de»   méridifefis 

de  Geoèvij  ,18^  F^rjs  fvppoCee  d^  15';  00''..  de  ^eixipJ. 
de  Genève  &  Green^ich  fuppofée  de  24'.  i<S".  de  temps. 


-? 


j5* 


.  4> 


IV.      5.  +2.    o,  a. 

23.  28.    I,  o. 

VII.  28.  aa.  ",p. 

-  4.  54.  42,  3. 

-  -  32.    »,P. 

-  -  5<J.  ?7.  7. 

-  -  30.  4<5,  4- 
-  30.52,7. 


LoDgicude  du  0         •• 
Afcenf.  d coite  du  O      - 
Olpliquité  de  Pedipdiqu^ 
Longitude  vrayè  dei  ta  C       - 
Latitudc  vraye  boréiale  de  la  ^    - 
Mouvcraent  hor,  dpi  la  ^  en  loogit. 
Parallaxe  horiz.  aequatór.  de  la  C 
Diamètrc- horiz.  de  la  C    -       - 
Diamètre  de  la  C  auginenté     - 
Pvallaxe  dont   la    longit.  vr.  de  là  C 

eft  diminuée        ^  -        - 

F^r^dlaxfi    dont    la  latit.    Tr<  de  la  C 

eft  diminuée         - 
'I.9n|^tude    appai*,    de  l'étoile  tir^e  du 

,         Catalogue  de  Flanìftead     -     - 
Latitude   appar.  boreale  de  l'étoile    id. 

Refìiltat. 
Temps  vraì  de  la  ConjoncAion  le  25  JuiUet  i*77<J 

à  IO*.  29'.  5-8".  7  -f-'.i,,87  5.-H  o,  09  >i— .0,  78  'tt. 
Errtur  dont  la  Longit.  de  la  i^  pay  le$  T^les  df  Mo^^f 
eft  trop  pelttc  z:^4a".5  —  o,.53<I>".   ..  .  : 
--■••^   .:  .;;:.,.'     V>     :      ^*.0b 


-  ao.  58,  X. 

-  51»    4>9. 

Vtl.  28. 17.  24,0. 
-     -  4.    4.21,  5.' 
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-7  v:  |iv'.  z&\  6Up\Q. 


6,  Obfervatiòflf. 

htttaetlìón  àt  la  précédente 'dies  deus*  auftìrales  da'  quarte 

des  Poiiro0s«  dans  la  parde^claiirée.de  la  Luae^  ob/érvéo 

paf   Mrs.  Malie f  &  Trèmbley  le  ao  ^00(1/1777 

à  IO*.  59''  3^7  Tetóp&xraL. 

Dlfférence    des    méridiens  .  .  ' 

de  Genève '&Hns    fappofte  de  1'$'.  èo"/ de  èemps. 
de  Genève  ótGreeowjclr  fttppoféc  de  24'^  i<j*  de  temps» 

Longitude  vraye  /dil  O         - . 
Afcenf.  droite  da  0   ^    .-      .     - 
Oblic^ité  de  Pecliptiqué ,       - 
toogit,  vraye  de.  la  C       *       '" 
iKatit*  Traye.au ftrale  Ap.  1*  C     " 
Mpovement  Jior..  d^  la  (^  ea  longit. 
Farallaxe  hariz.  deqiutoc.  de  la  ^ 
Piaoiètpe  horiz.  M  la  C    -"      " 
Diamètre  de  la  C  at^niìJnté    ^    -jìi 
Baral^xe  dooc  U   longit.  jrr.  de  ja  C 

eft  augmentèe>  ,  t  *,        - 
PdraUa^te  dont  la  latit.   tx.  de  ja  <^ 

eft  augmentée  *  -, 

I/ongit.  appai.  de:PétQÌle  tiréf  de  Brfldìey 
IfBtit.  appaiw    aafir^e  de  Fitoile  ,id.  |^^r^<j. 

Temps  wfV^e'I*  CooJDQAioo.ie.  i/Q^  ;ÀQat^g7;7^ 

k  »i*.  ri'  *T".'  a  fVr  i«  ^9^^^9^9é  '^^  9.^  51  ir.' 
Eneor  dontje»  TaWqs  ;dft..>fni»f'.,'d<èftnfg|tj,.lp  ^^yi/^j 
de  la.  iiOna  tjfep^  ^^dt'>q^^y^i  -irr^^  ^  <&- 


H 


V.      <?.  |6.5P>,, 

-     .a^.  A'a.   3».  ' 

-,    ■-.•  3f.  3.9»S< 
-;    .-.  .  3»^5■+^3•• 


.'11. 

:fr/ 


7,  4, 7f 


=:<•:(;. 0  1 
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7.  Obfervation. 

Immerfion  de  la  fuirante   des   deux   auftràles  da  qsarió 

detPòìflbns,  dans  la  partte  éclairée  de  la  Luae,  o^ferrée 

par  Mrs.  MalJet  &  Trembìey  le  aó;  Aouft  1777 

à  13*.  6*,  13,'  5  Temps  Trai. 

CalcuL 

.Différence  des  méridiens 

de  Genève  &  Paris  fuppofée  de  15^  00^  de  temp$< 
de<>enéve  &  Greenwicb  fuppofée  de  24.  16 


-  -H 


ò 


s 


XI. 


lV*.a8Mi'.  35^tf 
V.      o.  ai.  sa,  o 

-      a3.  a8.    3,  o 

a5.  50.  aa,  i 

4.  47*  la,  6 

-  3tf.  ao,  p 

-  5P-  Stf,  9 

-  sa.  40,4- 

-  33.    o,  g 


loogitnde  traye  du  0    • 
Afcenf.  droice  du  O      - 
Obliquiti  de  Pecliptique    '    • 
Longitode  vraje  de  ù  ^ 
Latitttde  rràye  auftrale  de'la  C    ~ 
MouTem.  hor.  de  la  (^  eiì  longin 
Parailaxe  horiz.  aequacor.  de  la  ^ 
Diamétre  horizoiit.  de  la  ^    -    • 
Diamétre  de  la  C  augmenté    -    ^^  g. 
Parailaxe  doiic  la  loogif.  vr.  de  la  C 

eft  dimìnoée        -  -        • 

Parailaxe    doiit   la  latìt. .  Tr.  de   la  C 

eft  augmentée      -         •         - 
Lòngttnde    appar^  de  Tétoile   rirée  de 

Bradl^     •         -         .         -IXL 
iititode  appar*  auftrale,  id. 

Rèfiihat. 
Tempi  ^ni  de  h  Coiijon^oa  le  so  Aonft  1777        . 

4  i%K  <*.  tS*,  S  ^-  a,  3d  5  H-  I»  tf^H  *♦-  o,  p7  w. 
Eneor  da  TaUcs  de  Mtfyer  qui  donneot  la  Loogitn^e  de 

•«  Ob- 


-  "34,^ 

-  4^.50»  4 

45.  50.  X  8,0 
5. 4^.  a3,  3 
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s.  Obrenradon. 

,  Oecokttìon.  de  ft  de  la  Baleiae  par  Ul^nne»  obrertée  par 

Mrs.  Mallet  &  TrmkUf  le  »s  Àonft  1777. 
ìitimérfìoQ  dans  la  partìc  éclairée  à  xo^  55V41",  5?^^      '     '' 
Emcrfion  de  la  partiè  obfcure    xi.  51»  3^,0$  ^^"*^^^'; 

Calcul. 

0i£(l(reiice  des  méridiens 

de  Genève  &  Paris  fuppoSe  de  15'.  oo^.  de  tenips 
de    Genève   Ce    Greenwich   de   ^4^  i5 


Longitude  Traye  du  O     -    -    -ì 
Afcenf.  droite  du  O     -  :      -    - 
Obliqoicé  de  l'ediptique       -     - 
LoDgitode  Traye  de  la  C  •  -     - 
Ladtude  Traye  auftrale..de.  la  (^ 
Mouvem.  hor.  de  la  C  en  longit. 
MooTem.  hoj*.  de  la  C  en  latìt. 
Parallaxe  hoìriz.  aequat.  de  la  C 
Diametri  horlz.  de  la  C     "      " 
Diamètre  de  la  C  angmenté 
Parallaxe    doiìt   la    longit.  yr.  de    la 

^  eft  apgtnentée 
Parallaxe  doni:    la  latit.  Tr.  de  la  C 

eft  augmentée       -         -  •    - 
Loagitude  appar.  de  Této^le  tirèe  de 

ladtude  appar. -«aftrale  id,      *•       - 


I 

J 

cu 


Poar  Hmmerf. 
V*.     o*.  5p'.59'Va 
V,      3.     a.  53r7 

-  «3.  agi    3iO 
I.        8.    7'ft»»7 

4.  48.  3«»  o 

-  3tf.    1,'a 

-  -       ».    !p,  3 

-  5P.  48*  3 

-  -     sa.  35,  6 

•       -     3a-:43, 3 

-  a5t  s6y  6 

-  .-  .52.10,3 

L"       8.  49v  a,  8 
5.34-44,» 


Poor  l'Emerf. 


V. 
V. 


!•:  a'.  i4»,i 
'3..  5.    a,P 


4. 


40.  55i  X 
47.  31,  o 


-   3^.    0,3 

X.  XX,  o 

"  $9'  47,  tf 

♦   3 a.  35,  % 

'    3a.4S,  3 


-  «4.    «,4 

-  49.47,^ 

«r  «a  ^  40 

f 

l 


A&0  jkùi.  Imp.  Se.  Tom.  U.  P.  l 


O  o 


Refill- 
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Google 


m 

ftir  PImmerf.Tttiii»  v^al  <fe  la  Ctìlljotìt^'Ie  ig- Aotti^^  ìWt 

Par  rEir^rfi  à  !♦..  4.  3K^  5  -  *,  tfp^J^4  o,  .<j  J  +  oy  8>HÌ 
Par  une  nwyéihie  enrrfc  rfriimerflon  ^  rErmerfion 

Errcur    dont    Ics  Tables  de  Maytr  donnent  la  lon^t.  de 
,  U  C  trop.  petite  de,  l  ^^"^  3-  "-  0,  60  ^  par  prmmerC 
•t      .  J  ?^5>'  <i.'—  o,  do  (b   par  I^Kmerf 

P^r  la  mcthodfe^  qal^  di'  dàus    rAfiTronomie  de  Urdela 


I.  *t 


l!0B  -  -Tr/-«*"^v    pcmidnr  rerccuira- 


lac^naìfoij ,  c 

.  :^  ;        i  )U  .flnnj0q<a*.  appar.  I       -       HlF  — »«        **-^^-    ^ 
Oiffér.  de^  latit..  appaia   de  t»étt>il^.  '^-  "^^^  ^ 

i      -        &  jdc,  ia  .C  à  4'Immefn     -     E IÌ  -^  ■■  ■■      5  «f  *■ 
^  J5'«ù  refnlt^l*  *e«ps  v.ai  de  U  Q^v^mét,  i  x.»'^.  '';  , 

-    fe'-rejfl:Hlt)mqé5tables<rei«f^4rdonW'la  - 

Iftngiit  de-  k  C  trop  petite  de     .     .  :  ^v/  o 
&  Perrenr  donf  ^V^^,  donnent  la  Uit,  de  la  r  ■" 

ti^p  grande      ■      -"  .  ^^'         , 

•   "       '  P-Ohfervation. 

Occnltatipn!  dc^précédente^dùTaoreau  o*ar  lainn^  -ww- 
..Vée  par  Mrs.  MaJIef  &  P(^^  le"!  LSImW  "^'  ^ 
Immerfion  dans  là  partie  écU^étillKT^J'''' 
Emerfion   de  la  partie  obfcurc  -    le/    ».*  3^,;  ^^™P»  ^^ 


Digitized  by 


Google 


Calcai. 
Difl^reoce  4es  mérfdicns 


de  Genèw:  &.  Pafis  (tTppofél   -    &e  15'   co") 


.de.  Genere.  A  Gfetnwich 


I 


toQgìtude  Trave  dii  O  -  .? 
^fceof.  droftedà  Ó  -  -  - 
pbUquifé  de  F-ecIiprfqnc  -  - 
tongitude  vrayc  de  la  ^  -  - 
Utìtuda  |T«ye-^«uftraIé  de  la  C 
IfouTem.  hor.  de  la  £  en  longitude 
Monve^j.  bw.tieja  £  or  ìitiéude 
ParaUai^p  kqrj^.  jjégya^  4^  4^  |^ 
^lamétre  horiz.  de  Ij,  £  ^  - 
Piamètre  d^  Ja^  £  %uginenté  -j  5L 
nrallaxe  dont  lalong^i^  Kr.^e  Ai.  (£ 
cft  au|^^t$t  —  --  » 
Parallaxe  dont  la  latit.  yr.  de  la  C 
cft  augmentée  -  .  *% .  .; 
f^ngitude  appar.  de  Tétoile  tirée  de 
la^Buàtìe  9b  Bràdle^  -  . 
Udtude  appjn:.  avftral»^    f4,i 


lì. 


Pour  riiTwieri;  ' 

V.  a^.   14.  4§.  Q 

93-   aS.     4 

a.   5S-  J3l^ 
3.  a*^  p,  6 

-    -  ^.  ir,  V 


Pxjwr  i'Emerr. 

y*.  2p".  i5'.i3"<y 


t*^  i 


lì. 


'^^•^:^ 


w   ■      -   i 


\<, 


\        m 


■<ì  •.3"^-  «t^ytof'* 

.?T  +4- 48»  5 

3.  4l''aÌ'.rfK 
af  '5S>'.  iìr,3f 


3.  32.  15,  X 

^  ip-  54i  7 
-  '  35.  5<J,  ^ 
a.aa,  7 

59-  $1,9 

3a.  37.  <y 
3».  55,P 


-  ap.  a7,  8 

-  41.  17,  o 


..ft^tì^t. 


I 


Par  riminerf.Teinp$  Trai  de  .k.Conjond.  le  si  Septem- 

P.r   l>r*  '7^^  "*  ^'^'  '^^">  875-0, 85^+o,a7ir. 
Far  lEmerf.     à  la.  30.18,  a-i,,ft||Hj,(,jflj^.^g(^jj^^^ 


Far  une  mp^ei^ne  eijtr^  rtojEietiì«».  ^  J?Pm«f/ipiip 


don. 


Erreor 
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Google 


r  : 


-l»l     )  ap*  (    1^ 

Erreur  dont  Ics  Tables  de  Mayer  donnent    la  LeDgitnde 
de  la  C  *rop  petite  de  6ly  7  —  o,  6q  ^'  par  l'Imm.    1 
&  de  iXyi-^.Ot.6op'  ^ar.VEmftC 

fai  la  tnethode  qui  eft.  dans    TAfiiooomie  de  Mr.  Vr  la 
Lande  on  troure: 

Moarein.  fur  Porbite  appar.  pendant  .     \ 

t  roccnltation  ;    -  -  F  L  =:  o*.  31'.  «9,*^ 

Indinaifon  de   Porbite  apparente    ÀFL=io.  33.  4-7,» 
piftance  fur  Peclipt.  de  nqnmerf. 

à  la  Coojondi.  appar.       -      HI=:         14»  97»o 
E^r.  dea  lattt.  appar.  d^  Pétoik 

&  de  la ^  à Plmmerfion'  -  £L=  7*  d4fò 

.  D*oà  refultele  tevpt  Trai  de  laConjondion  à  Is^  %q^,  12^,» 
perrenr-doQt  ks  Tabi,  de  Majer  donnent 
,,   . ,    .  la  loqgit.  de  la  ^-trop  petite      -    de  ii,"o 

éc  Perròir  dont  elles    donnent  k  ktit. 
g    ,,  àt  U^  ttop  fctit»  dt       -        -        éc  tfà, 

0,71  if    '  •    IO.  Ob(brvatìOiL 

OccQltadoQ  de  ^^Ihirante  duTanrean  par  b  Lnne,  dUat^ 
Il      ^    Tèe  ^as  3^i.  M4StP  de  PiGtt  k  s  i  Sept^tabre  1777. 

Immerfioo  dans  k  partie  éckirée  à  11*  36'.  55'»*?Xébi     ve. 
Emerfioa  danikpartk  obfeiireà  ki«  3»*  4^,4$        ^ 

;;: ,  ,.    ..;  .\  •      Cskal    

fòppòfte  ée  Genere  ft  Park  de  15'.  oo^j.-.^__: 
de  Generi  ftGfccnwkk  de  «4.  ,^J«««F«- 


Digitized  by 


Google 


^141    ì  h9  (    %H<- 


'V^ 

^ 


tongitude  yrayc  4^  O:,  ,  -. 
Afeenf.  droité  dn  O       -,   . *  *  - 
ÒbUqirtt^  de  reclJptìqire      -,    - 
Loagimde'  yraye  dfcla  C     "     - 
Ladtade  Traye  anftrale  de  la  ^ 
MoaT.  ^oris.  4t  la  C~^Q-fe'*gi(* 
MooTemeot.  hor.  de  la  ^  en  latibr 
Parallax^  liorìx.  aeqoat,  .de:  U  C 
Diamètre  horiz*  dp.la  C     "  -  * ' 
Diamétre  de  la  <^  j|»g^(Deocé      <-}  g^ 
Parallaxe.  dgiit  la  loógit.  Tr.  de.  la  C 

-   eft  «ugmentée         -        -  - 
Paralkze  dont  k  latit.  Tr.  de  la  C 
eft  angmencée         -        >       - 
loDgitude  appar.  de  Tétoile  tirée  ée 
~      la  Calìe  de  Bradl^ 
Ladcode  appar.  «nftrale  id. 


Poar  rjmmcif. 

V.    2p.     17.   4.5,  Oh 

-  43.  .2  8.    4i,  o 

li.      3«   I3«   20,^ 
jj.   21.   lo,  j 

-  35.  .58.5 

-  "'  -    '2.    2'I,7 

-  -     5Si.  sa.*? 

-  -     3».   38, o 

•  .   -  -3»'  5+,+ 

-  31.  ft4,  a 

*  -    +3.  «tf»i 


-  .  •     '1 

Pour  PEmerf. 

v;v«r;i<'.  14",» 

V.  .29.  ip.  51,0 

t     '  •  * 

li.      3.  4^.  45,  i 

-  3-*  18.  57,  X 

-  -    35.  5tf,< 

-  -      a.  aa,7 

-  5P-  51»  3 

-  - -3*.  37»3 

r        -    3*.  58;  4 

-  *7.  SI,  3 

-  3P-  4*»5 


-  U. 


4- 
4. 


o.  5tf,7 
8.     o,$| 


Refultat. 


Par  Plmmerf  Temps  Trai  de  k  Coi^ood.  le  ai  Septem- 

bre  1777  à  la*.  5^'.  9^o•4  *,7i  Ì  +  o,  *7;ni- 1»  «4*^. 
Par  PEmòf.  A  la.  55»  57»3  —  *»oa^  — i»  »4'n  +  o,  oiir. 

Par  mM  moyenne^  eatre  l*fanaierfioii  Oc  l^merfion 

à  la*  5tf'.  aV-o,  i5J-o,38n  +  o,  57«. 

Errear  dont  k«  Tablet'  de  M^yer  donnent   la  loogit.  de 
la  C  ttop  petite     -    de  5^  9  —  o,^  ^  par  PImmerf. 

ft  de  17,  a  —  o,6o'(t}''  par  PEinerC 


Oo  I 


Par 
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-4^.1     )  ap4,  (  r?f^ 

Par  la  methode  qui  eft  dans  l'Adrcnomie  de  Mr.  de  la  Landf 
qn.ttaavei  «• 

,  '   '  .  ^   McmTefQcnt  fiir  Torbite"  appar.  pendant  l'òccul^tjon 

.:•.    ..ji      :.  -   •  ■   f    ''   '  '         ■■'•■■.'      '?L  ~  ■Ò*.-30j'^  :f'^,4. 
;    In'clinalfon  de  Torbite *  appi^eoec  APL  =:  ti,  :  ^4  4.0»* 

Diftancc  fui*  recfiptique  de  rimmcrf,     ' 

"à  la  Conjonét  app.       t       H I.  =.       :  itf .  '  3^,  S 

.    ,   Di^éreocedes  latit.  appar.  deritpite        ^  ^.     • 
\\'     \.    .         (&  de  la ^ par-Hmm^rf.  ;  ;rJ  11 B '=;        -  3.4tf,*9r' 
\  V ,   .-  D!où  reri|lte  le  tcojps  vrai  fie  .Ija  Co6jonÌft.  à  xi*.  5^'.  4/',  4 
Ferreuf  doQ^t  lesTabl.  de  ffoy»/"  donnear  la    - 
,:ì    t  :    -       lopgit,  de  la  C  trop  petite        -    -  -  ^  <j?  S"».^ 
&  Terr^ar  iifònt  èlles'donne^t  la  ^^àtit.  dc'la  ^,      j 
:.ir.    "v  '     -       tr^p grande  de         -;  ''1  'l     "    ii,<^ 

;...(--       -    •  "^      ■  :•    ■  '        "         -  ■' •     . 

.   x.^.  Obfprvation. 

-    T       -  Occultano»  de  5  précédente  3u  Tau'reaù  par  la  Lune/  ob- 
fervée  par  Mr.  Trembley-  %.f  5  Norenìbre  i777- 
<^Ìmmerfion  dans  la  partie  éclairéé  à  6*.  50'.  53'/,  <^-ri>mi>evr 
Emetto  dina  la  ifeurtic  obrcure  i  7.    3^,  4<>>7b  *^™'^  •  * 

NB.  te  bord  de  la  r  étoit  très.tr^qibljji^t  ^  l^ip^rfioik^ 

eafóui; 

Dififérence'  des  n)èridìe;is  • 

•  de.  Genèv^  6c  Paris  fuppofée  qe  1,5^  oo^>,.    «mos 
de  Genèx<?  ft^  Gjje^i^iijl^  .'    #   *+•  i^  > 

L'òngi- 
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■)'Ì9Ì{ 


S*?' 
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ogittide  Trayc  da  O.,     • 
cenf.,  droite  dii  Q 
>lìqt#té  <fe  i'eclipcfqae    .  -' 
mgitidé  vrayd  de'  U  C    - 
dtude  Traye  audrale  de  la  (f 
ouTcfh.  hor.  de  la  C  ^^  ^ingit. 
oaYein.  hor.  de  la  C  cn  -laiir.  - 
irallaase  hork.  aeqaac;  db  U  C 
iamétre  hotit,  de  Ig  C  •  '       ' 
iamétre  de  la  C  augmencé 
iraltaxe  iont.  la  longjt.  vr.  de  la  C: 

cft  augmentèe        -.        r    •     " 
irallaxe  duat  la,  latjc.  Vr.  de  la  _C 

cfl  ^gràentèe         -  -      - 

pgìtuàt  appar.  de  Pétoile  tirée  de 

la  Calile  &  Brflr<»<r 
«ìtade  appar.  aaftrale     /</•      '    ^  - 


IL 


IT. 


Pour  rimmerf. 

ft3/  a8.   4,o,- 
ft-  55.  57, 1 

-     3S.    ÌA 


■^  r 


IL 


-     4^'  55,3 

3.  4^4<5,i 
3.  5p.  3i»,4 


Pour  l'Emerf. 

yW.2ar.49'..9",7 
VII.  ai.  fttf. 


2,0 


^  25.  00,0 

3^.     &.  18,9 

f  38.     i»c 

'-     «.  45,' 
-.  di.  a7,r 

-  33.  a9,4. 

-  33'  43>7 

-  33*43,0 

-  4^'  '3,4 


ReTuItat. 

Par  flmmerr.  Temps  Trai  de  la  CotìyonGi*  le  1$  NoY,  1777 
à  e'V  V-  31",  4  +  ^,  70  5  +  0,^3  yi+  1,35  tt. 

Par  l'Emerf.  à  8.  9.  4»»  7  —  «,  ©8  5  —  x,  36  >i  —  o,  xd  ir. 

Par  noe  moyenne  entre  rimmerfion  &  l'Emerfioa 

à  8*.  p'.  t^,  r-o^^F^  — o,3dii-|-o,tfxir. 

Erreiur  dont  le»  TabL  de  Majer  doonent  la   longit.  de  Is 
C  trop  grande  4e  2  ^''7 +  0,63$*  par  Hmmerf. 


F« 
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-^  )  *p<?(  ^ 

par  là  methode  qui  eft  dans  rAftroaoinie  de  Mr.  de  la  LoMdf 
pn'troovc: 

MouTemenc  fur  Tòrbìte  appar.  pendant  Voc- 

cultation     •    •-  -  FL  =::  o*.  a8'. -55^8 

Indinaifon  de  Torbitè  appar.    •>     AFL  =  9.    32.       ij  5 

Diftance  Tur    redipt.  de    llmmerf. 

à  la  Conjond.  apparente   -    HI  =r         15/  4I)  S 

Dlfférence  des  latitudes  appar.  de  Té- 

toile  de  de  la  C  pour  rimmerf.  LE  :=:  ^    %  S 

D'où  refuke  le  temps  Trai  de  la  Conjond.  à  8^  9'.  34"»^ 

.  rerieur.  dontlesTabl.  ^éMayer  donnenc 

la  longit.  de  la  ^  trop  grande     '      de  3",  7 

6t  Ferlreur  dont  etles  donnent  la  latìt.  de 

14  C  t'^op  petite  de        -  -         -    de  5*,  1 


RÉFLE- 
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RÉFl-EXIONS 

SUR  LES  INÉGAUTÉS 

■DANS  LE  MOUVEMENT  DE  LA  TERRE, 

CAUSÉES  PAR  L'ACTION  DB 

VENUS 


par 
Mr.  L  BULER» 


POUF  détenniner  les  dérangemeos  dan«  le  moirvcmeiit 
des  Planétes,  qui  font  caufé»  par  lear  adjtion  muta- 
elle,  OD  fé  fere  ordlnairement  de  la  méthode,  que  j*ai 
emi^oyé  le  premier,  fi  je  ne  me  erompe,  daos  mes  re* 
cherches  Tur  les  irrégularités,  *qu*on  obferre  dans  le  mcnt* 
rement  de  Saturne.  Or  cette  méthode  ne  fcauroit  réQf> 
iìr,    à  moins  qu'oa    ne   trouTe    moyen    de    transformec 

une  telle  formule  irratlonelle:  (x  +  9  cof.  ({))'"  dans  uno 
fèrie  convergente,  dont  les  trois  premiers  termes  expri* 
ment  déjà  afl'és  exadement  la  jufte  Taleur;  ce  qui  n'a  aa- 
cune  difficulté  dans  tous  les  cas ,  où  la  lettre  n  marque  enp 
fradion  trés  petite ,  puisqne  alors  le»  trois  premiers  termes 
de  cette  ferie:  z  Hh  ^fi  cof.<)>  +V  *^  ^^  4^  ^^  fipaiiroieot 
t'écarter  ^ènfiblemeoc  de  la  Tédc6.  llai»  ^«and  1»  TakflT 
JM0Aead,Imp,Sf.Tom,U*P.l  P  p  de 
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de  n  deTÌent  plus  conildérable  &  jqu'elle  approche  méme 
de  l'anìté:  alors  H  e(l  clair,-  que  ces  mémes  trois  termes 
pourront  r  bien  éoormément .  s'^carter  de  Ja  T^eur  de  la 
formule,  &  que  les  termes  fuivanfi,,  qu^on  neglige,  pour« 
rontr^aufei  une  erreur  très  confìdérable. 

Or  cette    formule    entre   trds   efTeQtiellement  dant 

le  Calcul;    tu   qu*elle   r^nfi^rme     Veffet  de   l'a<^ion,   quc  les 

deux  Planètcs  exercenc  Tune  fur  l'autre.  Pour  montrer 
cela  plus  daìremenc,  foient  P  &  Q  les  deux  Planétes,  le 
Soleil  étant  fuppofé  ea  repos  en  S,  6r  nommant  les  di- 
ftances  S  P=/>&SQ  =  f.&  l'angle  au  Soleil  PSQzi:,(|), 

la  diftance  entre  les.Planétes  fera  V p.p -\- q q  —  2 p q col,(p, 
au  quarré.dc  la  quelle  Tadliòn  des  Planétes  eft  récipro- 
quement  proportionelle ,  qui  fera  donc  comme 

•^f^^^L^pqcoxA  i  «n^*  '*  décompofition  de  cette  fo«co, 
que  Papplication  aux  principes  dù  mouvement  exige,  con- 
duit  à  des  formules,  divifécs  par  le  cube  de  cette  diftance 
FQ,  dont  la  forme  fera  par  conféquent 


{pp^qq-!ipqcùC<P)' 

OH  bien  S (pjf -{-q q  —  ^pq cof. (p) *"%  qui  fé  reduit  à  la 
fórme  mentionnée,  en  fuppofant 

^    PP-^qq-SS  &^-  =«. 

De  là  on  Toit,  que.  la  Takur  de  la  lettre  n  dépend  dif 
rapport  dèa  diftance»  p&^,  dont  les  dejux  Planèces  font 
•éloignées «dn  Soleil,  &  qu'^lle  ne  i^auroic  étre  une  petite 
^atSàoTày  à  n«n&.qne  Tuoe  de  ces  deux  ^ances  ne  foit 
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plufieures  fòis  plus  grande  que  J*autre.     Ainfi  daM  U  cai 
ou  Jupiter  eft  (uppofé  <en  F  de  Satufn^  en  Q,  oo  » 

pz=$20zp  &  f  =  95418 
ou  bicn  à  peu    près   p'  J  4»  rz  5  :  p ,  dVù  réftìltc  la  Talcur' 
de  »='^>  doQt  U  proxitnité  de   funiité  efl  fans  doute  la 
raifon,   pourquoi    tOQS  hs  iSoit»  de  la  Théoiìe  oat  jus^ 
qu'ici  |i  pcu  réflflJ, 

Or  ^»t  inconTénietit  dcvient  èncore  beaucotip  pluf 
confldérable  lorsqu'oa  reut  détermiaer  VefStt  de  Tai^ioii  inu- 
tuelle  de  la  Terre  &  de  Venus;  Car  Tuppofatit  Venus  ea 
P  &  la  Terre  en  Q,  on  aura  les  dìHances  jmoyennes  . 
^  —  72340  &  f  zi:  100000,  d'où  l*on  tire  «3=0,94979, 
Cette  Taleur  approche  déjà  tant  de  Tunìté,  que  la  réfo- 
lution  mentionnée  ci-delTus  dóìt  s*écarter  tsès  enorme" 
ment  de  la  Térité.     Car  fuppofaiit 

(i  —  *i  cor.  <)))  ~*  =  I  4-  »  »  cof.  4)  +  ;*  n*  cof.  (p* 
pn  aura  pour  la  conjoni^ioa ,  où  l'aogle  4^  =  0 

Òr  on  trouve  la  rraye  valeur  de  la  formule 

(i— »)~'=:88,  88a 
&  la  fomme  des  trois  termes  ne  donne  que 

I  -4-  I  «  H-  V  »  »  —  4»  "tf« 
Celle  difFérence  eft  fans  doùte  estravagante.     Contìdéroni 
aufli  le  cas  des  oppofitìous,  où  <pt:  i8o%  oc  qu*on  fuppofe 

er  le  premier  membre  dp  cette  éqaation  pcoduit       ^  . 

"  (iH-»r'^o,3t?7    '^ 

Pp  •  * 


Digitized  by 


Google 


4i  lef  troll  tftu^  ck  Vmtt  membee  donneili: 

.  X  —  «  »  -H  V*  «  « ^  »»  «tf  S. 
D*où  il  ed  claìr,   qu'ea   «mploiraitt   cette   méthode   oa 
9i$q<iq:a  de  iè  trompcj:  tròs  grofliiremeat 

Pour  remédiec  à  ce  grand  défaut  le  doute  fort 
qn'on  puifle  découvrir  une  autre  méthode ,  qae  celle*  ^^e  }'ai 
expofée  dans  le  Volume  XVI  des  nouveaux  Comìnentaires  de 
l*Académie,  où  j'ai  forme  le  pian  de  poùrfuivce  quaii 
pas  à  pas  ks  deus  Planècef  dans  leur  mouTement  &  de 
déterminer  pour  chaquc  petit  Intervalle  de  tems  Fefict, 
que  Padion  de  Venus  doit  produire  dans  le  mouTemenC 
de  la  Terre;  ^  ndtre  babile  Aftronome ,  Mr.  LexeU^  a  biea 
toqIu  fé  c))arger  de  fon  exécudon,  «n  fàifant  tous  les  calculs^ 
laborleux  Ce  pénlbles,  qii^U  exìgeoit,  et  qui  lui  ont  fburnt  la 
tabte,  qu^on  y  trouve  ajoutéei  pour  la^corre^on,  à  employer 
dans  le  lieu  de  la  Terre,  pour  chaque  fituation  par  rap* 
port  là  V^Mis,  0r  conuoe  Tofifet  eft  touioufs  pprportio- 
nel  à  la  milfy  4e  Vieniis»  nons  Pa^ooa  fiippoièe  égale  à 
celle  de  la  Terre,  de  forte  quVn  cas  qu'elle  fut  ou  plns 
grande  ou  plus^  petite,  on  n'auroit  qn'à  changer  les  oom- 
bres  de  la  Table  dans  la  méme  proportion. 

On  tsoaye  anffi  une  tellc  correiftion  dans  les 
tables  folaires  de  feu  Mr.  de  la  Caiile,  que  je  pré- 
^ime:  étr»  calculée  fuivaot  la  méthode  ordinare,  dont 
jfh  yiifim  d«  déraoBtr«r  Tkifuffilànce.  Je  me  propofe  de 
comjparer  plus  foigneufement  cette  table  avec  celle  que 
Mr.  Lfxell  a  condruke  far  iti  Téritables  principes;  Ce 
qui  ed  d'iBBtmt  pfns  Acile,  que  runt&Paittre  fé  rappon» 
av  inéme  aiguoient^  qu'on  troip^  i  «a  fooftrajant  h  lon- 
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IV.     1 

V.     1 

30 
29 

28 

tUlc. 

Vwye. 
13,0 

",7 
12,4 

Vrtye. 

4»  4 
4,   > 
3,  P 

,    2 

II,    I 

IO,   8 

2 
2 

12,1 

11)8 

IO,    5 

IO,   3 

3»  lIpT 

3.  f  M 

<    2 

11,5 

10,  0 

3.' 3 

^5 

I 

LL 

10,9 

9,  7 
9,  3 

3,   I 
a,  9 
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g;Uade  moyeane  de  la  Terre,  vuè'  daSoIeil^de  U  Umgit»' 
de  béUocentrique  moyenne  de  Venns.  La  table  ci'jointe 
|»euc  ferTir  à  fadliter  c'ette  coiuparaifim  eotre  les  deus  tables 
des  corre<fUon8  mentiono^s,  dt  en  la  cooCdéreot  yìw  at^ 
^eotÌYemeDC  elles  ^U3  Ipnrnit  les  réflexions  foivaiues. 

I.     De/iginnis    d^abord   rargmneBt  de  certe  Tabte 
par  la  lettre  ^,    qui  inarque  cooupe  cMeflaf  Tanglie  ait 
$oÌeil  compii»  entre  les  tieux  de  la  Terrea  drVemrs^  9t 
on  Tòit  d'abord,  qne  tane  poor  $[  zp  9  que  (^:=:  VI.  il^n^i 
Fune   &   Tautre  éqoatioa  éranoolt»     Enfoite  on  yoit  qtie 
lìi  plns  grande  éqnatioh.  denos  ta&fes^  eft  plus  grs^nde-qnir 
ceUt»  de  Mr.  de  la  Caillr'r  mais  ce  n'eft  pas  an  défàut  de 
la  Théorie    qu'il  fant  attribuer   cctte.  ditfèréirce,  qui  pro»- 
irkHM  nniquemettt  de  redime  de  la  mafie  de  Veiius ,  que 
jfai  fuppofée  égate  àia  Terre;  fonde  fux  fa  rérf  table  paraB- 
kxe  do  Sdeil  de   ^\^i  pendant  qne  Mr.  Ctairauty  fur  T» 
Tbéorie  du  qn«l  les  TaMès  de  Mr.  ée  la  Cailie'  font  f&n- 
déts,^a  fuppofèe-  de  i-o'j  d*bft  fc  Toléme  de  Venns  fò  cow- 
cliid  eDYÌron  deux  tiers  de  la  Terre,  ce  qui:  ed  très  biett 
d^iiQ(X>rd<  «Tee  ks.Taksrs^ielacpltUigrandréqviitiòQf  tniidans^ 
ina  table  niontjB  ^  42,3  ^  daoslaTabl&4eMlr.  i^r/aGjf^A» 
à  15, A.    Nous  avons  fiippofé  ici  fun  de  Fautreyque  le», 
n^fifes    font    en    raifon    des  TolameSf  donc  fi,,  conuae  le 
grand  Newton  a  foutepn,  la   denfit^  dev  Praoétes  eff  piti» 
grftod  dans  cdlejs  qui  font  les  plus  proches-  du  Sbleil ,    >l 
^droit  encore  augmentcii  la  plus  grande  équatiioo.. 

n.  En  partant  de  la  coojpndion,  où  (p'zz  o,  let- 
éqnatiohs  de  notre  table  augmentent  beaucoup  pltìsquedan» 
^lle  de  Mr«  de  la  Caille,  Se  cette  angmentnion  s'ècendi 

F  p  3  aufli 
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attffi  beaBcoup  plus  lotn,  pu!sqoe  dans'notre  table  ellcs  crois* 
fcttt  jusqii'à  (p:=i  a*.- 8*,  pendant  qiie  dans  celle  de  la  CaìUe 
Fequation  atteint"  la  pliis  grande  vjileur  à  '0  r:  30*.     Cettc^^  diP* 
férence   provient   ouvertemeut  de  la  faufleté  de  la  Théo.- 
rie,  puisque  on  y  fuppufe  l'adioo- de  Venus  far  la  Terre 
environ    20    fois    plus    petite,    qu'elle   n*eft  ^fied^ivement 
conrìme  noas  avons  obferré  ci  deflus.     Pone  puisque  certe 
aAion  cft  ca  efFct  taut  de  fois  plus  grande,  il  s*enfuit  né- 
celTairenient  que  fon  effet  doit  étre  beauconp  p^us.^rand 
&  qu'il  it  doit  auffi  étcndre  più»  loin. 


i.f 


>^. 


Ili,  Le  contraire  arrÌTe  après  les  opf>ofitions,  oér 
4)  >  VI*,  où  la  véritable  aftion  de  Venus  eft  presque  qtta- 
tre  fois  plus  petite  que  la  fauffe  Theorie  la  luppofe,  corn- 
ine nous  avons  déjà  remarqué  ci  -  deflus.  U  faut  dODC 
auifi  que  dans  nótre  table  les  équations  croiflent  plus 
fuiblemeut  que  dans  la  T^able  de  Mr.  de  la  Calile^  &  en 
regardaot  nótrc  tablè  de  comp^raifon,  on  voit  qu'elles  di£^ 
férent  rééllemeot .  de  la  roéme  manière  cornine  tioas  Te- 
ijòns  d'obferver. 

IV.  Enfuite  il  fé  troùYe  àoffi  nòe  grande  diffé-" 
rencc  entre  les  endroits  répondatis  '  anx  plus  grandes  èqua* 
tions^qui  font,  aprés  ies  cònjoo(5lions,  félon  les  tables  de 
Mr.  de  la  Caille^  à  0-z=  30'.  &  datis  ma  table  à  (|)=a*. 
8*;  &  après  Toppofition,  fdon  les  prcmiéres  à  ^zzL'f, 
ra5°.  &  fclon  la  nriienne  à  C^rrp'.  17'.'  Or  la  plus  gran- 
de différence  le  troure  dans  la  marche  de  ces  éqnations; 
puisque  dans  la  table  condruite  fur  les  vrais  principes 
)^  équatiòns  conferrent  le  méme  fìgne  depuis  la. con* 
jondioQ  Jusqu'à  Toppofition,  pendant  que  dans  les  tablet 
de  Mr.  i&  la  Caillfi-eìHes  changeiitdc'figneà$::r  a*.  3*. 

-:    .  ■  '  V. 
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:V.  |l«nJarqu«nj*aHai  te&  endjroits,  ©à  la  diflKrcflcè 
cntre  le»  dei»  Tabks,  devknt  laplu»  grandt^  ce?  qui  ar- 
me à  0  =  a*-  *at°.  o^cHe  nuotrte  à  3.0,  a".  Don^  «  r-"- 
une  telle  fituation  on  cafculfe  le  >»'»"  **♦  '^-^  xcire  felon  ks 
tables  de  fa  CTaUUjOn  fe  eromperà  de  pliis  dir  30'^^;  &  partant  oit 
jvv  d(»c.  pa»  étce  fiinwiv  Q'""**^*''  '^'^  ^«  Cbi/fif  aToue  lui 
Hiéme,  que  fcs  tables  peuTcnt  qwlqoe»  fbts  diflféfer  dcf 
obferTatìons.  d-'autant  de  4icondes>  &  peutétrt  feront-cefc» 
inémes  cas,,  où  fa  tablle  des  pertucbadons  de  Venus  di^ 
ftre  fi  enownément  de  la  vérité,'  parce  que  depuis  0=z  ^, 
jnsqa*'l(^=:  ^%  ^^"^  c'eft  à  dire .  pendant  un.  intervalle  de 
8^^  la  àìStttncc  entce  ks  deux  tables  monte  aa  de  la 
de  ao''! 

VI.  Pùi»que  Mr.  <&  la  CatUe  dlt  arofr  calcult 
cctte  table  Air  les  formiiles  de  feu  Mr.  Clairaut,  il  fera 
aifé  de  retrouver  ces  formules  des  équations  méjncs  de  la 
Table ,  vu  qu'il  eft  ccrfairi  que  certe  formule  doit  avoir 
une  telle  forme  :-'  a  fia^  (^•■\r  (3;  fin.  2  (J)  -f-^  y  fin-.  3  (B  -4-  &c. 
Ca'r  on  n*a'  qu'à  tirer  de  cctte  fòrmule  les  équations^  pour 
quelques  fituations  prìncipales.  qne  nous  ajouterons.iei  dans 
cetre  rajjle^  eff  marquanr  les  équations,  qiii  en  réfiiltent,  par 
ks  ktrre^^  A»  B»  G,  D\  &g.        . 

cu  —  y 

<fVj- —  PV*»  -L  £Vj^ 

*2  ti. 

L  — <3-4_Jl 


3'.- 

A 

a.   — 

B 

4.   ^ 

G 

1. 15' 

D 

4.15 

E 

.4 

I.    — 

F 

5.   - 

G 

3 

y 

5 
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De  ces  équadoas  nous  déduiibn$  Ics  cctnbitiafibnft  ^Tancet : 
B-hCzzflcVs  &  B-C=:^y3~5V3, 

Appliquoos    maiotenant    ce»   ^rmultt  à  k  tabb  ^  l^ft 
4U  la  Caiìle,  &  nous  aacom: 

A=:9,4,  B=rwo,9,  C=::r5>i,  D=r-4>yi 
E=ri4,5,  F=:-.5,<J,  G=:xx,4. 
0e  là  OD  tire 

Ar=a-y=:p,4 

B  -  C  :z=P y  3  -  ^  V  $  =?- itf,  O 

D~E=:api=:—  19,  o 

*F-f-Gir:a-hay:z:5,  8 

F-.G=:(3  >^  3 -t- Sy  3  =- i7>o 
Ac  de  ces  équadons  oa  tire  a  rr  S,  >  ,  (3  =r  --  9,  5 ,' 
y = *-  I,  a,  5  r=  —  o,  3.  VoiU  donc  la.  formule  de  M& 
Clmnatty  fur  laquette  l'Abè  //i;  h  CaiUe  a  cakulé  fa  Tabi*, 
qui  donne  pour  chaque  argument  0  l'équation  Vcaórieaii* 
8, 2.iin.<p— 9, 5  fin.  2  (p—  z,  2  fin.  30— 0^3  fin.  4.<)X 

VII.  Quelqne  fau£Oe  que  foit  cetee  formule  elle  a 
pourtant  depuis  été  adoptée  de  presque  tous  les  Aftrooo* 
mes ,  Yu  qu'on  troure  la  m6me  t^ie  dans  tous  les  re* 
cueils  de  tables  aftronomiqués  qui  ont  été  publiès  depuis 
ce  temps,  oc  méme  latrouve  t-on,  i  quelques  arràngemens 
de  la  forme  près,  dans  ks  tablès  lunaires  de^u  Mr.  Majer^ 
publiées  à  Loodiesi  qa*oA  regatde  camme  les  plus  ezades. 

Or 
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Or  apfès  "  Ics  femarques,  quc  j*ai  rappoitécs  icJ,  on  né 
fgauroit  plus  doUter,  qu'en  fé  feryant  de  ces  tables,  on  ne 
fé  trompe  trés'  fourent  de  «o  à  30  fecondes,  ce  qui  doit 
aToir  une  influence  trés  efTentielle  dans  les  tables  lunaires, 
où  la  détermination  én  Trai  lieu  de  la  Lune  fuppofe  tou* 
jours  "celle  du  Soleil,  &  partane  tette  obfervation  doit  étre 
de  la  dernìère  importance  dans  le  grand  Problème  de  là 
Longitude, 

Vili.  Comme  nótre  table  n*a  été  calculée  fur 
aucune  formule  femblablet  mais  qu'elle  renferme  le  réfuU 
tat  de  toutes  les  adìons  élémcntaires  ajoutées  enfemble 
il  n'eft  gucres  probable ,  qu*on  puifle  trouver  une  for- 
mule ,  qui  repréfente  exadement  toutes  les  équations  de 
cette  tabie.  Cependant  il  ne  fera  pas  diffìcile  de  déter- 
miner  les  coefficiens  a,  (3,  y,  $,  enforte  que  la  formule 
répond  au  moins  à  peu  près  à  la  Térité. 

Faifons  un  effai  la  deflfus  &  nous  aurons  pour  les 
pofìtions  prìncipales  indiqnées  ci-deflus  les  Taleurs  fuivan« 
tesi  Ar  — ao,  tf,  B  r  — 21,  6,  C  =  — 13,  o,  Dti'-iS^p', 
E  =:  —  8,  5,'  F  r  —  1 3,  8,  G  =  —  4,  4.  E>e  là  on  tire  les  éga- 
lités  fuivantes  :  1*.  a  —  y  =  —  20,  <J  ;  a°.  a  V  3  rz:  —  34,  5  ; 
3^  ((3~$)y3=-8,(J-,  4'.  (a-+-y)V2=:-a7,4;^ 
y.  2pr-io,4;  6».a+2yr^i8,a;  y.  (^+5)V3--9,4-; 
d'où  Ton  tire  les  Valeurs  a,'  |3,  y,-3^  de  cette  maniere: 
"Cherchons  les  Taleurs  des  lettres  a  &  y,  6c  d*abòrd  Ik 
feconde  équation  doune  «z:— 20,07  ce  iqùi  étarit  tìibfti- 
tué  dans  la  première  fournic  yrr-H'o,  d.  Or  ile  la  qua- 
"triérae  on  tire  y  r:  4-  o,  5 ,  &  de  la  fiiìème  y  ^  0,  ^. 
l^àis  puisque  ces  trois  Takufs  dey  ne  qftauteent  paàtàflfefc 
Jfai  Jfad,  Imp,  Sf.  Tom,  U.P,L  Q  q  bien 
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4>ien  ettièmble,  il  &ut  récoanoitre  uue  petite  erreur  daii$ 
J?unc  &  l^autre  Jes-deux  lettres  a  6c  yr  &  cette  erreur 
&ra  partagée  également,  en  prenant  az:  — 19,7  &  y 3+0,5. 
Pour  les  dcux  autres  lettres  p& 5  la  5',équationdonnc,d*abord 
P=^5,a&la  3*&7*,}ointes  enfcoiblc^doniient  a^z:— ro,4, 
4k  (brte  que  noas  pouvons  hardiment  fuppofer  (3:= —5, 2* 
Enfia  la  7*.  —  la  3*.  nous  fourait  Szz:—  o^z, 

IX.  Voilà  donc  contre  tonte  nótrc  attente  une 
fòrmule,  qui  repréfente  les  équatious  de  nòtre  nible  plus 
jexademeot  qu'on  n'auroit  ofé  efpérer.  Sgavoir  pour  cha^ 
ique  aj-gument  (J>  Téquation  de  ndtre  table  fé  trouve  étre 
— 19, 7 fin. (J>--, 5, 2 fin. 2 (p  -f- o» 8 fin. 3 Cp  — o,a.fin.4(I),  & 
<c«tte  formule  ne  diflfére  presque  du  tout  des  pofidons, 
^^où  nous  l'aTOQd  tirée.  Voyons  donc  coniment  elle  fa- 
tisfait  à  d'autres  pofitions,  Se  pour  cet  e€et  prenpons 
(p  rr  2*.  15*.  =:  75'.  d'où  cn  faifant  le  calcul  on  tire  de 
la  formule  Téquation  22^  o,  qui  ne  différe  que  de  $"  de  la 
«able.  Preonons  auifi  4^r=  3^  153=  105".  &  en  faifant  le 
jcalcnt  OD  trouve  17,  2  ce  qui  ae  difiTé're  que  de  o,  i^'deU 
table.  En  examioant  les  cas  0  =  1 5**.  &  (p  =  5'.  is^z:  i6s\ 
on  trouTe  les  équatious  7,  3  &  i,  7.  dont  ies  erreurs  ne 
font  que  o,  o''  &  o,  a**. 

X.  Ce  mer?eilleux  accord  de  la formiMeque  nous 
•Teoons  de  tròuTer  aree  ndtre  table  ne  ((auroit.  certaiae- 
«neot  étre  atcribuéà  uo  pur  .ha»urd»:^.0n,  ppurroit  ,jpér 
^e  foup^nner  que  Mr.  Lexelì  «ut.calculé  cette  tabìepré» 
cifement  fiir  cette  méme  formule,  fi  le  détail  de  tout  le 
calcul  ne  (è  trooToit  pas.  e:i(pofé  dans  les  comroencaires. 
^oQS  devou)^  doifc  condure,  que  cette  formale  ed  foodée 
l^«iiien(  dam ,  Ij^  YiritaUe  diéofie  r,  ^^  j^V^  ooTrit  noe 
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nouYelIe  carrière  pour  perfeAionnar  la  Théorie,  &  tout  re^ 
Yient  maintenanti  à  f^aToir  manier  la  Théorie  enlbrte, 
qu\)tt  en  puiife  pitcifeoient  tker  la  armale  dont  nous 
Tcilotis  de  parler* 

XI.  Paisqu^  l^s  correAÌoqs„  <IU*i>p.  a  données  jus- 
quMd  ponr  les  inégalités  de  Saturne,  canfées  par  Tadion 
de  Jupiter,  font  tirées  de  U  ménie  fauflTe  Théorie,  on  ne 
doit  pas  écre  furpris ,  qu*elles  répondent  fi  mal  aux 
obferTations,  &  comme  le  cas  eft  presque  fetnblable  à  ce- 
lai de  la  Terre  6c  de  Veous ,.  on  pourra  à  préfent  pres- 
que déviner  la  véritable  formule,  d'où  Ton  doit  tirer  les 
inégalités.  Ainfi  dans  la  formule  a  fin.  4>  +  (3  fin.  2  ^ 
H-  V  fin.  3  ^  -f-  $  fin.  4  CP  le  premier  coefficient  a,  qui 
felon  la  méthode  commune  étoit  pofitif,  doit  étre  négaóf 
€c  méme  beaocoup  plus  grand;  enfiiite  le  fecond  coHfSe- 
cìent  demeure  bien  négatif,  mais  il  doit  étre  diminné*  Pour 
les  deux  autres  coefficiens  «y  ^  ^  i^^  infiueront  fdrt  pcB 
fìir  le  lieu  de  Saturne.  Mais  il  faut  ici  bien  confideteii 
que  la  force  de  Jupiter  exerce  encore  un  autre  efiet  fi» 
Saturne,  qui  provient  de  l'excentricité  de  leurs  orbites,  ca 
qui  eil  une/circonfiancc,  àia  quelle  on  n'a  pas  eu  beibia 
de  faire  attention  dans  les  orbites  de  la  Terre  de  Veous, 
puisque  l'excentricité  de  l'une  &  de  Pautre  eft  fi  petite^ 
qu'il  n'en  f^auroit  réfulter  un  effet  confidérable. 


'gi'"i'8.a  tf»i-jmg.TyjB,TfUJJ«. 
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,  INV^STIGATIQ  PER:i:VR5ATIQìfVM„ 

•  •.■•-•■      ^  '  '    '"'■    -     Q.V-AE  ■•'   ■;    - 

I N   M  O  TV   TE  R  R  A  E 

AB 

ACTKDNE  VENERIS 

JPRpbvCVNtVR..  .  ' 


I  .•  >>). 


l'i  -^  . . .-. 


Au  dorè 


,  ^ 


.•■_•;-■•       •  •  f  I,  - 

Tab.XIll.lH  »ftcnt<  Sole  in  S  fit  AT  orbita  Tcrrac,  BV  Vc^ 
Fig.  2.  jPJJ  ncris.,  ambae  io  plana  eclipttcae  fitae.  Siiin4nnif 
«tttf  m  ÌDÌcio>  Tnde  tempora  metimur,  ambos  Pianeta»  hi»- 
ific-  io  coninndione  i.  e.  in  A  et  B  ^  nttnc  vero  elapió 
teitipore  /,  cui  mota»  Terrae  medins  rerpondeat  :=:  1»  Tcr- 
famverfari  in'T,  "venercm  rero  in  V,  Tocemu&qoe  an- 
galos-AS  TurCJ)  et  BSy=:\|^;  tnm  vero  fit  anguh» 
TS  V  =  >i,  ita  vt  fit  'k)rz\|/  — <p,  et  iam  >j  dcfiguet  e- 
loi%adoaeai  Venefis  a  Terra,  ex  Sole  Tìfàm,  Pcaeterea 
Tocetur  diftantia  Terrae  a  Sole  S  T  =  v^  Veneris  antem 
diftantia  SV  yt  conftans  fpe<fletur ,  fitque  SVzza.  Deni- 
que  datuatur  didaotia  Veneri»  a  Terra' T  Vzz«r,  ita  vt 
w=zyvv-^aa  —  lav  coC  >t. 

f  2.     Expriraatar   jam    maflTa  Sofis   per  Tnitatesi 
fitque   malia  Terrae  =w,    quam  ex  Farallaxi  Soìis   coo- 

dttfi- 
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cluiinaas  =1:  ^^^,  eiqiie  maflam  Vea^ris  aeqiialem  fuppo^ 
namus.  His  pofitis  Terra  ad  Sotem  rolticitabitiir  io  dì- 
regione  T  S,  yrì=z  "^^^  et  a  Venere  follicitabitur  in  di- 
pe€l»onc  T  V,  ti  z=:  ^,  Deniqne  quia  ctianci  Sol,  a  Vene- 
re ▼rgetnr  yi  ~  ^,   hacc  tìs  conerario  modo^  fecundam 

c^redtiooem  V  S ,  Terrae  efl  applicandar  Ha»  aotem  ter- 
na» TÌrés  ad  duas  revocare  licer,  compiendo  paralloIogrMn- 
mnm  STQV;  tom  enim  vi»  TV~;jJ^  refolneinr  in 
Tina  recundurn  T  S  rr  g*'  et  in  vim  feciindum  T  O  =:  ^, 
Olili»  diredio  convenir  cotn  direzione  S  V.  Urne  ergio 
ommuo  Teru  ^follicitabitur  in  diredione  Tj^, 

■«_| ì-t-m     I     mv, 

tBKD  ¥ero  eikm  i»  dkedionc  VS^ 
^^— Ti      li?" 

f r  j.  Imietìtfe  Èw  viriSus  ex  T  aid  sxtm  SA4&t 
mitfafiir  perpendicaluin  TX,  et  Tocentur  binae  cootdma* 
tae  SXirjfr  ce  XTìz/^  feciradffm  qii»  amlwe  tire§  fo^ 
ikkaotesy  feioliiaotur,  Tode  orktur  t^  feCQodin»  SX 

et  ?fe  fecuftdamp  X  T  . 

qufibn*  Tìtfbìi?  ciritr  accelefationcf  dèbeatit  effe  aequafef  ^ 
qòae  funf  fetuttd'ifitf  easderti  dHr«f!iones  ~&^y  fi^bc' 
bttacur  6ae  diiae  aequationes: 

0iF  9V  00*^  #9        '        <ii^ 
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ex  qùibiM  aeqUàtionibas  omnia  repeti  debent,  quae  ad  in- 
ftitutum  noftrum  defiderantur. 

§.  4.      Cum    jam  Ut  xizv  cof.  (^  et  j'  —  v  fiù,  <p 
«rit  dx  =  dvcoC.(P  —  vd<Pùn.(P  et  djf  —  dv{xn.<p    ' 
-I- V  ^/Cpcof.  Cp;  porro  rero 

r.  ddxzzddv  cof.  (p4.2y«;  </(|)  fin.<l5-v  </(I)*cor.(J)-«  </</(J)fio.  (J)" 
ir.  ddy—ddv  fin.CJH-ai/ v  i/Cpcbf.C})-v  /f^'fin.CjH^  </</(})  còfCp* 

ex  quibus    formulis    per    combìnationem    coliìguntur    fe- 
quentes  : 

\^  ddy  co{.(^ -^ d d X H.^  —  ^  d V d<^ -ArV  i d ^ 
li.  //</xcoC  Cp-^h^/^/fin.  $ìz:</</v--v</((y. 
Hic  iam  loco  ddx  et  d dy  valorcs   ex  primis    acquatio- 
nibiis,  ex  anione  virium  ortis,  fubftituantUr,  pròdìbiequé 
,^^.^  -  „  jL  (fia.  vj.  cof.  (J)  -  cof.  vi/  fin.  (p) 
+  ^  (fin.  vj^  cof.(J)  ~  cof  vj/  fin.$) 
àf^.^^.f^,^^_2L(^or.vPcon$+fin.vl.fin.<|>  . 

+  il-  (cor.  N^  coC  (]>+  fin>  v(/  fin.  <|) 
fiue  ob  vj^  — (I)zz>|  erit 

^^rfj»^ —  i^  fin.  >)  —  i^  fin.  M 

i£v-p^  —  _  Ci+m)  _  !!L*  -  «.  cof  M  -+.•"*  cof  m: 

Ti»  —  vv  w»        JJ  COI.  T) -+■  ^  COI.  TJ, 

§.  5.  Hic  totum  negotìum  pendet  ab  idonea  euo- 
lutione  membrorum  per  w^  diuiforum,  vnde  reliquas  ae- 
quationum  partes  ad  finiftram  tranfponamus,  yt  aequatlo- 
nes  nancifcamur  huius  formae: 

di^    '    '      r-  —  un.  >)  —  _  Un.  -n 

■    Ìi21r-Jli$.»  4-  'H-m     ,    meo/-.»  _   m     /^  ^„r  A 

«*«'  ^  ^7^  ^  -5T^  —  5;»  {*  coi.  -VJ  —  V> 

Vidi- 
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Vidimns  .autem  initio,  effe  wz:zV  v  v-^-aa--  i  avcoC.  >jy 
ybU  quia  hi  ternani,  Ttpote  littera  m  afFedi,  per  (é  funt 
quam  minimi,  etiam  diftantiam  v  tanqaam  coniianrem  (pe« 
réàre  licebit,  ftqujdem  ah  exccncricitace  orbitae  Terrae 
mentem  abftrahamus,  quippe  quae  non  folum  e({  fati» 
fatua,  fed  etiam  in  praefeoti  negotio  nihil  in  aélione  Ve* 
neris  mutare  eft  cenfenda;  qaatn  ob  caaffam  loco  v  Ceti" 
bamns  didantiam  mediam  Terrae  a  Sole^  qfl?m  ponima» 
n  I,  ficque  «rit  «; n:  V  i  -\-.aa  —za cor. *»!,  ideoqae 

fi;  =  yTT~aa.  V  i  -  ,-^  cof.  >», 

fbi  loco  ~j-^  fcribamuf  litteram^,  cuius  Talor,  ob  di- 
Aantiam  mediam  Veneri»  a  Sole  tf  =  o,  73344^  erìc 
uno, 94979'     E"t  autem  nunc 

—  =: ,  (x^»coC>|) 

fiue,  fi  breoitatis  gratia  ponatar 

— ^ ,  =jt,  cfit  ^  =  it(x;-ircof,i|p% 

■ikà,  QOtetur  effe  fi  r=:  0,000001 54)» 

\,\6,^    Alio  autem   loco' base  fbrmolam  Irratioaa*^ 
Jem  prp  hocipfb  cafu  ìam  eo^ui,  acque  innens  c£é 

— .♦ 
(1— jrcof.ii)    •— A+Bco€>l-f;Ccor,.aifj+Deof,S'kl+etc, 

et  prò  bis   litteri»  A,  B,  C,  ere    Ccqueotes  exa^iffimot, 

inethodo  prorfus  fingaLirit  adeptus  fum  Talores: 

A  =  p,39852;    Bm6,68i53;  Cr=:i3,S7ipi 

G=:5,a^5t9o;    U=:^  04^937  Iw3r©*7»P. 
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Horum  autem  valorum  numericorum  loco  in  calciilo  rcti- 
nwnius  litteras  A,  B,  C,  etc. 

$.  7.     Quoniam  igitur  in  noftra  priore  aequatione 
continetur  membrum 

•JLfLii^il! -jx  flan.(A  +  Bcof.'yi+Ccof.av|-4-Dcof  3>l+<tc,) 

^ada  euoiutione  hoc  membrum  ita  erit  exprefTum 

e    Afin.'yH-^Bfin.2>j  +  iCfin.3vi+|Dfin.4>j  +  etc.X 
'^  ^  V.-.iCfin.  >i-iD  fin.  a>i-iEfm.  3  vi-iF(ìn.4i]-ctc.y 
Pro  alterius  vero  aequationis  membro  dextro  erit  primo 
^^4^ = jUL  «  cof.  7)  { A + B  cof.>} + C  cof.  2>i + D  cof  31) + etc.) 

fiue  fadta  euoiutione 
moc^  _    /^ì  B  + A  cof.  >|  +  5B  cof.  ft  >i  + j  C  cof.  3  >) +etcN 
w'     — J^V.     +iCcof.ii-t-^Dcor.aìj  +  jEcof.3'»|+etc.y 

Pro  altera  Tero  eiusdcm  membri  parte ,  quae  ©ft  —  ^  » 
tuto  alTumerc  licet  v  =:  i ,  quoniam  fupponimus,  adioae 
Veneris  fublata,  Terram  in  circulo  effe  progrcffuram;  fic- 
que  ifta  pars  dabit,  *      • 

—  p.  (A  +  B  cof.  >)  4*  C  cof.  a  >)  +  D  cof.  3  ij4-  etc.) 

Hanc  ob  rem  fi  prò  Ttraqufi  parte;  iundtim  fumta  pòiiii» 
xnus  hanc  feriem  : 

^  (A'4-  B'  coCtj + C cqT-  J^.vH- D'^of.  3  >l + etc.)  erit. 
A'^JaB-A;  B'-U(a.A4-€)^B;-  C'±:i<7(B+D)-C 

D^z=Ja(C4-E)-:p^  El'=;^(D+F)-E;  etc.     . 
cui  ergo  expreflionl:  |uL'(A'+B'cór.'ki-j-C'cof.  aìj-f'etcj 
«equale  effe  debet  membrum  fmiftr.um  , 

^.  8.  '  Incipiamus    nunc  ab  euokitkine  primae  ae- 
quAtionis,  %x.  quoniam  jiffuBiimib  Terrain  ìine  a^fone  Ve- 
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t  ^ 

lìerìs  in  circulo  motn  Tniformi  effe  proceffufjun  in  diftao- 
da  media  =  i,  ita  yt  etiam  foret  0=: ^  ideoque  ^  =  x; 
nane  accedente  aiflione  Veneris  hae  qnantitates  quafi  infi- 
nite parnm  immutabuntur.     làtatuamus  ergo  tum  fore 

«zzi  +  jA-p  àc  ^5-^=1 +fi.^; 
Tnde  in  coinpofitione    membra,  quae  continérent  p.%  tuto 
omitti  poteri^nt.     Cum  igitor  Ut 

dv — ndp    ^f.   dd(J> iidq 

T9 dt  ^^  Tir—  di  » 

orkor  kinc  feqnens  aequatio:  ^    , 

=  ~ffii>.'V|. 
Pro  cnius  parte  dextra  (cribamus  hanc  feriem: 

fjL  (SB  fin.  >|  +  €  fin.  a  >i  +  JD  fin.  3  7)  -+  €  fin.  4>i  +  etc. 

ita  Tt  ob  refi)lutionem  huius  membri  iam  fupra  traditam  fit 

S5=4a(2A-C);  €  =  ia(B-D);  S>=:Sa(C-E); 

€=rlfl(D-F);  9=:itf(E-G);  etc. 

atqne  bine  aequatio  refi>luenda  erit 

ii£^_4-^fin.'v|— gsfin.ìj  +efin.ftM  +  ®fiO'3>l+ctc. 

di  |t««  ' 

> 

Tbi  notetur  effe  -^  =:  ii-lt-fLf/     quem  nnmeram  bre- 
y.aa  aa       ^ 

Tkatis  gr.  per  litteram  k  defignémus,.ita  Tt  fit  > 

4  —  3,592551,  et  noftra  aeqnatio  nunc  erit 

•ii+li+Afin.-»!  =  aSfiD.ìj  +  €  fin*  Ait4-  ®fio.3  ^+  «te. 
qnam  igitur  integrari  oportet.  ,     .    .    .. , 

$.  p.      Qùoniam   hic   duo    angoli  t)  et  ^  iofiint, 
nofft  oportet  relationem  </>!  et  d^»    Erat  autem 
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Hoc  autcm  loco   vtriimque  ntotum  Terrae  ac  Veneris   i^t 
▼niformém  rpCiSate  lidetr  k»  vt  fit-'^^fzì^ii      Prò  Venere 
autcm,  éìii»  motns  diurtnr»  in  tabaliè  cxhibeiur 
=  1%  3<5^  9"=  57<J9''»  frinii  prò  Ttftìra'.cft  :s^',  5"j=r 354.8". 
Quocirca  habemns 

Ponamns  autcm  '  .  ■  '    .  .  ■     . 

d^-id-Ay  eritqve  1  =r  |fii  -5  i^  55>7*7^   ' 

Nunc    igitur    manifblfnm    eft,    aeqnationem.  ooftram,  p«r 
d0:=zidyi  mnltiplicatam ,  eoadere  integfabilem  ^  reperìetur 
enim 
'2^+7— /itcòf.tj3i2i— /95cor.Tfi— [/Ccof.a  y\  —  ^f  JDtona-vj— eie» 

ex  qua  propterea  fit  ' 

fz:  A-2/» + /  {k — S)  cof.ij — 5  /  CcoH  2  tj — i  ì  2)  cofla  ij— etc; 

f,   10;      AggTcdtamur    iàfn    pofteriotem    acquatto' 
ncm,  prò  qua  notetur  fore.^  zzi^ilB^  tnm  fèrd 

^••«^iPz^i+jx-Ci^+i^Xct  L^==:-^V    . 
iiuc.  fupra  et  infra  per  x  —  z^jcp  multiplrcando  erit 

quibus  Tal(>t4}àì(  fò^ftitHtf»  aeqilatbfti»  h<Klrfte;  fótn^ltmf 
finiflrum  erit. 

Quod  fi  iam  per  fic  dividamas,  et  ìoccf  -2-ir  5;  59«^?5^«* 
fcribarou^  i^,^  locq^  z=  ^i,.880'2'i7  vero-  fcribamu»  /,  pò- 
derìòr  ac^QatìQ  baoc  indaet  fórmam.; 
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J^^  ^p^j^q^j^k  cof.M^AM-B'cof.-yH-C'coCaìj  4-D'cof.3%i  étc. 
in    qua  fi  loco  q  valor  ante  inuentus  fubftituatUT,    fiet 
i^~  ^p+/+ it  PPf»>1  =^  A'+  B^cof.>)+ C'cof.a-vi  -f  D'cóf.3'11  +etc. 
+,4p~  2A-I- ?  i  (^-S&)<:or.>j-iigcof.  a>i-ì«S:Xcor.3  M-^tc. 

cuius'  IbcT>  "brèvitatis  grada  fcribamui 

4i?  +  6  -  51'  +  S5'  cof.  >i  +  €'  cof.  2  Y,  +  ©'  cof.  3  v)  +  etc;  - 

ita  vt'fit  '         ,-,.«. 

51'ir  2  A-74-À^  -a5'-3fa/f*-S&)-*+-B';  e*±:C'-<€ 

-':..  i  li»»     IVtgniftìAwn  «ite»  cft,  hmc  acqwiiònj  far 
ti&fìeri,  (latuendo 

.  .     j?  ir;  «H-  p  epe  »  -Vy  coC  2  >!  *+-  5  cof.  3  .>)  -+-  etc. 
rode  òb  ^  —  j  menjbrum  iiniftrum  refoluìtur  iti   has  da- 

as  feri^s  : 

iit  -  -  P  cfìCvj  -  4?  cof.  2  n  -.'^cof.5Tj  -  •4i  cof.4>l-ctC- 

.  ^pzsff^&^e^-'A'^-y^.^^'^'^'^'^^^^' 3 ?l+«cof.4'»i+  etc. 
ita^rt,  fin^Hs  ambarum  pgrtijiJiJB  womNs  feQrfira  af quatis, 
fc  prodeant  fponte  feqiieot*^.  4ei»rff»i.naJtiones: 

.    a=9l'i  p(i-/i)=»'i  y(^-,i)=^'J  ^(i-ii}-S)';  etc. 
idcoque  _. 

a  =  a^=(3=^;  Y=^:n>  ^-i-r-..' *-ir^: 

§.   ifi.     Cum  igitur  ex  \aIoribus  litteraruro  A,  B, 

C,  D,    etc.  fupra  §.  6.  inuentis   facile   colligi  queant  va- 

-•i'.   iV  '    Rr  a  lore» 
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lares  deriuati  A^  B',  O,  D'»  etc.  tuin  vero  S(,  1^/  X,  $D, 
ctc.  ac  deniquc  S(',.^'.  €^  j6',  etc.  ex"  ìi$  iam  deduci  po{^ 
fune  A,  p,  y»  ?»  etc.  ynde  porro  ionotefcunt  raloret 
p  Se  q^  quarum  prior  praebet  exiguam  iilatn  mutatìonem 
quam  adio  Veneris  in  diftantia  Terrae  et  Sole  produdc, 
CUOI  fit  v  :=  +  f-  P*  Denique  ex  valore  p  deriaatur  va«t 
lor  ipfius  q  qiiem  breu.  gr.  ftatuamas: 

q  =:«'  -h^  coC  tj  H-  y'  cof.  fl  5  H-  5'  cof.  3  •»!  4-  etc. 
it^  vt  fit 

5'  =  -ft^-;i2);  e'zr-'ae'-i/C;  etc. 
Inuento  autem  valore  q  inde  colligitur  feries  ^ 

^=:i+[ji.a'  +  jUL(3'  cof.  >|  +  p.  y'  cof.  a  -vj  +  etc 

ex  qua  prò  quouis  tempore  vera  Solìs    longitudo  concia- 

ditur  fore 

^±{1  +fJLa'j  l+fJL  /|3'fin.ì)  +"3fx/y'/io.ftii+;fi.i^'fin.3>|  -^ttC. 

vbi  pars  prima  (i  +  fJL  a')  ^  exhibet  longitudinem  medi* 
am  Terrae,  quam  quia  fupponimus  effe  exade  =:^,  iè- 
quitur  <fle  debere  a*  =  o.  Reliquae  autein  partes  conti- 
nent  inaequalitates  motus  periodici,  quae  ergo  pendent  a 
finibns  angulorum  >),  aif,  3t},  4.tt«  etc.  Hoc  modo  (è^ 
quens  tabula  perturbationem  eli  fada. 


VLTE- 


Digitized  by 


Google 


Tabula  Pertarbationum 
in   diftantia  et  motu   Terrae, 

\  ab 

actione    V  eneri  s, 

in  eam  agente,  ortarum. 
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Àrgumentum 

Elongatio  Veneris  a  Terra. 
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VLTERIORES  DESQyiSlTIONES 

DE 

TEMPORE  PERIODICO  COMETAE, 

ANNO  1770  OSSERVATI. 

Audore 
A.   l   LEXELL. 


Ql 


f  I. 


kuainub  argnmenta»  quibus  prò  ftabilteodo  tempore  Pe^ 
riodico  Cometae  Anno  1770  <^feraad,  in  priori  hac  de 
re  disquifidone,  vfus  fìim ,  adeo  ftriagenda  mihi  efle  vl- 
deaotar)  Tt  cooclufioni  a  me  iouentae  Terifimilitudinem 
faltem  iufignein,  conciliare  dfebeant  ;  tamen  aegre  ferre  non 
.  potai ,  quod  haec  conclulio ,  "vipote  omnino  inexlpeAata 
et  Talde  fingularis,  apud  Aftrononios  fidem  io.  ac  ne  vix 
quidem,  inuenire  potuerit.  Quemadmodmn  enim  prò  re 
Talde  fingulari  iam  haberi  mereatur,  quod  ex  obferuatio- 
i^biis  alicuius  Cometae  ìq  Ticinia  eius  ad  Perthelinm  fadis, 
tempii»  eìas  Perìodicom  determioàri  potuerit,  ita  vix  qui- 
dem  primo  intuitu  credibile  videri  deboit,  quod  Cometa 
liic  Anno  1770  obièruatus,  Periodum  faam  circa  Solem, 
amU  quinque  com  dimidìo,  abfolueret;  praeprimis  quum 
nollum  efiet  iodiciam  hunc  Cometam  Tnqoam  antea  ler- 
«colis  fiiifife  vifiim*     Vt  ifitnr  hoc  in  negotip,   «on  fo» 

Hf  a  Ima 
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lum  mihimet  ipii  fatiafacerem  ;  fcd  etiam  còs  Atlronomo- 
Tum  conuincere  poffcra  ,  qui.bus  mca  determinatio  adhuc 
videbatur  dubia,  nouo  eyainine  eaadem  ftabilire  et  eoa- 
firmar?  ^cooftiu;^.  Curo  ^igkuc  io  prioribus  ofteivUflrcm , 
Elementa"  a  me*  imienta,  quae  tempori  Periodico  quhique 
annorum  cum  di/nidio  .eraoc.accommpdata,  obferuationibus 
Cometae  falrem  fecunda  eius  apparitìòne  fadis ,  egregie 
fatisfacere,  nuoc  ad  plenam  conuiftionem  adhuc  defidera- 
batur,  vt  oftendi  poflTet,  andò  iliq«antum  tempore  Perio- 
dico Cometae,  eiusn^odi  .Elemefita  prv  eius  orbita  ìnueQÌrì> 
qnae  non  neque  bene  obferuationibus  '  fatisfaciendis  inferui- 
rent,  quoque  maius  augmentum  tempori  Periodico  tribua- 
tur ,  eo  iufigniores  obferuationi&us  induci  errores.  Qua 
autem  ratione  hoc  argumenèum  indruximns,  id  cum  a^ia 
occafione  iam  a  nobis  fuccinde  fit  expofitum  ,  prolij^ì 
qtrfdenrì  hìc*  ti^adere  conftittìimiis  ;  idque  eo  pótiits  qiiod  iti 
faac  disquifitione  varia  Inuenimus ,  quao  opinionibus  io 
prfori  de  hoc  argumento  Differtafione  traditia ,  etìntaàaB-i 
dis  &  corrigendis  inferuìrc  dèbcant.  Jn  expòticnda  atìten» 
ferie  tiòfìrònjiti  àrgumeotorum,  eiindem  fcquemurcirdtaete^ 
quem  in  liofliis  tneditatiònibus  lècuti  fwnus ,  vt  pMeae 
qnam  ^xa^fle  et  fcrupalofe'nòAram  défooaftrationeife  ador- 
nare, conati  fumus.  -      .  '  ' 

'  f  a.  Eiemcnta  prò  òrbita  Gometàe ,  in'  priori 
noffra  Difìcrtatìonè  aliata,  Ifcet  obleriiationibàs  CMP^ratf 
fecntida  erns  appàritiotie  fadis ,  tam  bene  fatisfaciaiit ,  vt> 
,maior  confenfus  defiderari  neqweat ,  tamen  db  iDii,  '<]uaa 
prima  apparitìòne  «lènfe  ntmiromr  Itaiìii  Anno^  >77?>v  i** 
ftitiit^c  itint,  aliqiranjco  magìs*  aMtfAirtt}- vikfó  iure  coiitfla^ 
a^poffé  m!bi  yideb^iir,  pl^opfcr-^ion&mi|feÌtori*Uii.:n<^ 
^  •  •*  U   *  "^  (limm 
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ffi-uAt  Còinetam,  bina^  poreiones  ort>itae  ante*  et  pò(V  ehf 
ad  tellarem  nodram  approsimaHonem ,  defcriptas ,  non 
prorfus  coouenìre,  fea  ad  eandem  Se<5tionem  Conicam  non 
psttlrtere;  In  4lla  dift^nf'  opfoioaé  co  magis  '  confirtnatus 
-ftiii,qtiod  tlitn,  quidem  nailnm  mihi  pareret  medhim,  qua 
«odlenfìis  haram  obreruationum  obtinert  poifet ,  licec  vti 
infra  videbimus,  poiinnodam  eiùsmodi  Elementa  rouenerim, 
quae-  tantum  non  omnibus  buius  Cometae  obferuationibus 
iktisfactunt,  Quum  igitur  perìpafu^  edem,  non  admodum 
fcrupnlofé  in  eo  èlle  clabor^ndum,;  Tt  obferiiationes  prima 
et  fecunda  Cometaè  apparitione  ra\flàe,  iiiter  fé  redderun- 
far  confentiences  ^  primnm  quidem  examinrandam  tantum^ 
.inodo  efTe  e^ìnimanr,  qnanr  Latitudinem  Elementa,  folis 
«MètoatioBÌbus  fèCuadae  «ppìtritioni»  fatisfackmk,  admic^ 
lerenr,  Hunc  in  finem,  qftia  Tci  ex  priori  DiflerCattontf 
€t>d(!àtr  definita  Longitudine  Cometae,  per  ipfa»  obfeTiia- 
tione$  loci  Geocentriciv  inclinatio  orbitae'  f&lreiii  intra  limi-^ 
rem  vnitrs  minuti  primi,  cogtiofcacsr;  examen  noitrum  ita 
iflflruximns^  Tt  aflu(nti9  prò  Longitudine  Nodi  et  inclina^*' 
ttone  òrbitae  cenfì  kjrpothe(ìbu&,  pra  {>inis  obreraationibu» 
Ibctmdah  apparitioni^  r  qnaereremus  foca  Cometae  Helio^ 
Anrrica  y  tnm  veto  a^Tumto  certo  valore  excentricitatis , 
prò*  orbita  Cometae,  reliqua  hnins  orbitae  tlementa  imie- 
ftigaremns ,  cuins  methodi  adumbrationem ,  nuper  pecii- 
Jiari  Scbcdiafinate  buie  volumfni  Adornmp  iti  ferendo  ador- 
nantfeioà.  Iato  H  fctt!pw»PètihellS  per  Ttram^e  obferua- 
tfMem  definffnniy  non  còngrueret,.  Tafoteny  excentricitatis 
ìmmntanimn»  ita,  Tt  tandem  ex  'Tcr«q:ire  obfeniatio|»e  tem-^ 
pi»  prto  Periftcio'  Coiti«aè  ptorfo^  wrddercrur  congfnum. 
ijementìs  autem  fic  inficuife  ra  vlirht  atìJ«iÉ^«,  com^ofti- 
fimits  k))rd  Comettfe  G(K)cem£iea  pr($  ti9a)|>olil»us  '  afia^éèi' 

obfejf" 
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obreruatijQouih»  quo  ipfo  iaootuit,  T(rum  obf<rulitionet  cmn 

calcuio  confentir^t,  wsc  ne, 

$.  3.  Pofita  jgiti^  Longitudine  Nodi  Afcendeoris 
zr  4*.  i«*.  40'.  et  inclinatione  orbitae  ;=  1'.  35'.  30'',  quae- 
rendam  iuftituimas  orbitam,  quae  binis  fequcntibus  obièr- 
Tacionibin  exade  làtisfaceret: 


Longit.  Com.  obfery. 

3*.    9',  3»'- 4*" 
4.   IO.  41.  52 


Lati  t,  Com. 

i\  p'.iS"  A 

I.  IO.  IO    A 


Aug.  IO.  '14*.  30'.  23" 
Otìiob.  2.    1(5.  38.  50  1 

Methodo  igitur  in  prioribus  defcripta  ad  baec]  deueninaot 
Elementa:  Elongatio  Perihelii  a  Nodo  defcendente  :::4S*. 
14'.  a6".  Tcmpus  Perihelii  1770  13,  i5o<SAug.,  £xcen- 
tridtas  orbitae  zro»  7822^^73 ,  Semiparanicter  orbitae 
rz  I,  zpSSiiit  ex  quo  colligituf  tempus  Periòdicum  Co> 
inetae  =:  5,  4291  Anni.  His  autem  FJementis  adfaibitis,- 
fequentia  per  computuni  eliciuntur  loca  Cometae  Geo- 
centrica: 


Aug.  2.  15^  3'.  15'' 
29.  15.  21.53 


Longit.Com.  obferr. 
3».    6".4'.  i9« 
3.  21.  I.  12 


Latie.  Conaèt. 

49'.  1 1'^  A 
i".  21.     I.  A 


quarum  determinatiouiim  ditreufus  ab  obfèrTationìbus,  non 
omnino  maior  ed,  quam  vt  facile  àdmitti  queat. 

$.4.      Nunc     vero   ii    ponatur    Loogitudo   Nodi 

.A^cendentis=:4^  12°.  20'  et  inclinatio  orbitae  i°.  34'.  30", 

prò  fequentibns  obfèruationibus  : 


Aug.  7.    14*.  49*.  19* 
Odob.i.  15.  23.  22 


Longit.  Com.  obferv. 
3».  ,8?.  .  6'.  40"  . 
4.   IO.  1:2.     6 


Latit.  Corner. 
I'.  3'.  35"  A 
1.  9.  5» 
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Elementa  ifthaec  iutièmentnr:  Elongatià  Perihelii  a  Nodo 
dcfcendente  zz:  44».  8^  40"  ;  Tempus  Perihelii  1770,  Ang. 
13»  7155;    Excentricitas  orbitae  r=o,  790S100;  Semtpa-* 
rameter  orbitae  zn  1,  ao855a8;  hinc  Tempus  Periodicum 
Cometae  zz  5, 7944  Anni.     Pro  fnpra  aliatis  autem.  ob- 
feruationibus   dier.  2  et  29  Aug.     Longitndines   Cométae 
Geoceutricae  ex  calcalo  erunt:  3*.  d°.  4'.  50"  et  s'.ai'.o'.^i",; 
quae  cum  obfematis  pulchre  admodum  confentiunt.    Tuoi. 
Tero  fi,  cadem  prò  Longitudine  Nodi  et  ìnclinatione  odrì«* 
tae  fada  bypothefi ,   itemque  in  Tfum  Tocata  obferuatlone 
die  7.  Aug.  inftituta,  loco  obferaationis  prò  i  OiHiob.  ru« 
pra  alIacaC)  i(la  adhibeatur,  qua  prò  i  Odob.  I<5^33'.  28"» 
ifiuenta  cft  Longitudo  Cometae  4*.  10". X3', 54"  et  Latita** 
do  1°;  io'.  4."  A ,    Eienoenta  orbitae  hunc  in  modam  de- 
terminabnntnr  :     Elongatio    PerlKéliì    a    Nodo    afceodente 
=^43".  54'- 1 8'^;   Tempus  Perihelii  1770  Aug.  13,  ($320; 
ExcentriciCas  orbitae  —0,7817800;  Semiparameter  or- 
bitae =  1^2031183,  indeque  Tempus  Periodicom  <  Come- 
tae =  5  4430.    Ex  quibus  Elementis,,  pco  modo  dtatif 
temporibus  obferuationum ,  diebus  2  et  29  Augnili  fada<- 
rnm,  (èquentes  eliciuntur  Longitndines  Cometae:  3'.  6°. 4'. 
20*'.  et  3*.  20".  5 s'.  44*';    quae   quidem    prius    allatìs    ali- 
qnanto  magis  erroneàe  fbnt,    interim    nec  in  his  errores 
Judo    grauiores    habendae    funt.     In  Latitudines  Cometae. 
ex  Elementis  deducendas,  necefle  non  erat,  vt  inquirere-t 
mns ,    quia    illas  ab   iniìgnica-ibus  aberrationiiras  immunes. 
efiè,  fàcile  praefumi  potuit. 

§.  5.  His  igitur.  fpccimiwbus  iam  cquidem  ùttì^ 
perfpicuum  redditur,  Elemenu  quae  obièruationibus  Co-. 
metae,  iècunda  eius  apparitione  fadis,  fatisftciaoty  aliqaali 
à&aAcad,lmp,Sc,TomM*f,l  S  8  cuni 
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com  Latitudine  sccipi  pofle,  eaque  aliquantum  diueria  prò* 
dire,  pronti  hypothefis  prò  Longitudine  Nodi  et  inclina* 
tione  orbitae,  alia  et  alia  ftatuator ,  Tel  diaerfae  io  Tfnm 
*  TDcentiir  obferuationes,  Hinc  antem  fufpicio  mihf  oborta 
efty  an  non  fièri  poflèt,  yt  Elementorum  in  prioii  Dis^ 
qtiifitione  innentorum  aliquanta  immutatione ,  id  praeitari 
poflet^  tt  obièraatione»r  prima  Cometae  apparìtione  fà^ae,. 
ad  cónfenfum  red^erentnr  cum  illi»,  qnae  feconda  appa* 
yitione  inftitntae  habentnrl  Aliquot  itaqne  hunc  fa  fioem 
ioftitntis  tentamfnibu»,  ad  efusmodi  deneni  Elementa^  qaa« 
obremationibns  boias  Cometae  tantam  non  omnibus ,  itm. 
fatis&(terenty  Tt  maximì  errore»  tìx  duo  minuta  prima 
occederent.  Anteqnam  Tero  horum  £Iementomm  expo- 
fitionem  tradam,  baud  pcaeter  rem  erir,  Tt  primnm  {irc-> 
ctnAam  adunibrationem  Metbodt^  in  haé  disquiiitione  zA* 
mbiuc^  cxponam» 

'  $»  ,<^*  Quum  i^tur'  principali»  difficolta»  boc  va 
ftàgòtìo  inde  oriatur,  quod!  binae  quaepiam  obferuatiiones 
prìmàe  appitfitionis  y  Ttpote  illae  quae  15  &  29  lunii 
idftitotae  fimt^  reduci  debeant  tam  ad  cónfenfum  inter  (è^ 
quam  cuoi  ilbX  qnae  ab  initio»  Augufti  t  ^sque  ad  initinm 
Oftobris  faAae  habentur;  primum  quidem  de  eo  imprimi» 
foUiciti  IbimuSy  Tt  obfèruatione»  diebu»  r;  &  2.9  lunic 
ister  le  redderentur  confpirantes.  Ne  antem  conlideratio 
iiatitudini»  hanc  disquifitionem  turbàret^  illiu»  primo  qui* 
dem  nuUum  habuimu»  refpedium^  Tsque  dum  Elementa  ita* 
adornare  licnerit»  Tt  Longitudinibus  Cometae  iàtisfìicerent. 
SdUcet  prò  tempore  Periodico  Cooietae  certum  adhiben* 
tee  Vaiorem-y  quantitato»  ièmiparametrl  quoque  hfpothefi 
tffinximus»  Tdde  bis  bini»  quamitatibus  datxs  ipik  fpeeie» 
^  orbi* 


Digitized  by 


Google 


•441    )  8ft3  ( 

oibitae  determinata  habebatur.  Deinde  qméa.  .pto  obfé^ 
Tatione,  die  2p  Innii  inftituta,  determmatio  Loii|;itadmii 
Geocentricae  praeprimis  dependeat  ab-  efongattoBe  Cottif- 
tae  a  terra  e  Sole  vìfa,  in-  qua  qutdem  fi  Tno  minato  l^ 
cundo  fueric  aberratum,  inde  in  Elongationcm  Cottietae  4» 
Sole  e  terra  (peétatam  deriuabitur  error  45",  prìòremha- 
rum  elon^ationem  tamquam  cognitam  (pestare  licebic  / 
Hinc  il  tempus  Perihelii  etiam  prò  cognito  faabeatur,-  4tfft 
obléruatìonis  die  29  lunii  inftitutae,  Elongatio  Perik^ 
a  nodo  innotefcet.  Nam  fi  detur  tempus  Per9telil,  daèl- 
tur  prò  obfeniatione  die  29  lunii  angnlus  anoindiae,  queiA 
exprimamus  littera  i9,  elongatione  Perilielii  a  Nodo  per  «• 
Indicata;  dabit  igitar  $^u  elongatìonem Cdmetaè  a Nod<»y 
qnam  m  indinationem  orbitae  proxime  tognltam,  pàititt* 
la  quantìtate  Z  ad  elongatìonem  in  Cdiptica  reducere  {?- 
cet,  quae  ^it  ^  — cd— 5.  Porro  ób  datas longìtndines No» 
di  «t  terrae ,  dabitur  elongatio  Nodi  a  terra  e  Sole  rih 
:=7i;  faincque  elongatio  terrae  a  Cometa  Heliocentrica 
rri?  —  tt  —  5-->|rzy;  idcoque  fi  hìc  angolu?  y  iuppotta* 
inr  cognitus,  Tidffim  habebitur  a  zr^  — 5  — ij  — y. 

f  7.  Exemplo  autem  res  fiet  illuftrior.  Pòoamns 
cflè  tempus  Periodicum  Cometae  =:5,  585  Anfiortmo»  et 
ièmìpardmetrura  orbitae  =  i»  204.28  (^piTempucqpe.  Beri- 
heÙi  inddere  in  13,-5400  Aug^Ai,:;pro  24^  lunii^i  i^  5p^ 
-jjatS"  erit  angulu$  anomaliae  =zf=i'7i\p'.^"^,tvmrfto^, 
ob  Longicudiaem  Nodi  afcendent  =:  4*.  j  i°.  20'.  o"  et 
Soljs  x:  3*.  8°.  6'.  2s",  cft  angulus  -^  i:  34".  13'.  3S"»  porro  eft 
anguins  paruulus  5=::  35"  et  y  rz:  —  i'.  53",  ex  auo'óbtì- 
nebitur  u  ~  43*.  $6^,  46".  Deinde  prò  15.  lunii \j  i^  53'. 
A^',  liabetur  angulus  anomaliae  $  =:  pò*.  i^C  4» V  ^^^*  ^' 
'  Ss  a  •- 
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^  —  »  r=  4<J'.  i>'.  irs'*  et  d  —  w  ^  5  rr  +6*  1 8^  1 7''  »  atque 
"èft  pra  fcoc  tempore  yiz=.^°.  36'.  i<J",  hìnc  fit  y  —  —  i". 
->7^59">  "V^odc  calcalo  ìnftituto  repeiietur  angulus  elQDga» 

tioAts  inter  Solem  et  Cometam  e  Sole  vifus  8".  7'.  53'', 
i(kpqa^  toagitudo  Cometae  p*.  a^  51'.  37". 

'  §.  8*  Nec  hoc  negotium  eo  ipfo  turberi  cenfea- 
;4iun-  eft,  quod  Loogitado  Nodi  nondum  exacle  fit  defìni- 
\tsky  fciiicet  elpogatio  Peribelii  a  Nodo  certae  hypntbefi 
.LoiigicudiDis  -Nodi  accommodata  efl;,  iquaatamque  pofterius 
.liorynx  Elemeotorum  immutatur,  taatam  etiam  motationein 
ja  priori  ftai;^eqd^m  effe»  oportet.  £xa<flum  autem  iodi'* 
ciunr  de  vera  /quantitate  Longitudinis  Nodi  et  inclinatio- 
sus  -orbitae  ex  X'Atitudinibus  Cometae  diebus  t$  et  29  lu- 
.shì.  c4>reruati$ ,  fornv^ndum  eft  »  feilicet  haec  Llemeata  ita 
.  j^Qienda  funt»  Tt,  quantum  fieri  liceat»  iftis  Lacitudinibus 
.làtisfiat.     . 

$.  p.  EtemeUta  Igitor  boc  modo  definita,  quibus, 
prò  orbita  Cometae  determinanda,  adquiecendum  elle  exi- 
itìmani,  ad  lequentia  redoeuntur  capita: 

•  I.  Loiigitudo  Nodi  Afoendentts  ==4*.  la^o^ 

If.  IncUaàtio  orbkae  ad  Eclipticam  =rI^  33'.  40''. 

•  m.  Eloogatio  Nodi  dcfcendentis  a  PcriheKo  =  44'.  17'.  3*,' 

Irincque  Xóngitado  Perihèlii  11'.  n^.  to',  45". 
'    IV.  Tempus  tratifitirs  Cometae  per  Peribelium,    Anno 
1770  die  13,  5450  Angufti,  fine  13*.  5'  circiter. 
y.  Diftautia  Cometae  in  Perihelio  fuo  a  Sole  =:  0,5743  81^, 
dum  nimirum  diilantia  media  Solis  a  terra  Tnitate 
ezpriiQitur. 
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VI,  Seroiaxis  principalis  orbitae  a  Cometa  defcriptae 
=^  3»  i478<5o5  diftantiarum  huiusmodì  mediarum  , 
Tndc  colligitur  tempus  Periodicum  Cometae— 5,585 
Aonoram»  feu  5  Aanor.  7Menfium  circitcr.'  Re- 
Fiqaa  Elemenca  orbftae,  prouti  femiparameter  et 
excentricitas,  ex  his  facile  quidem  collignntur,  in- 
terim tamen  fi  coipiam  Volupe  fuefit,  calculos  no- 
ilros  examini  fubiìcere,  horum  Elementorum  valo- 
res  cum  adietStis  eorum  Logarìcbmis.  heic  adpoaere 
non  fuperfiBuin  erit: 

5emiparamet.   orbitae  rr  i,  ao4a8tfp,  Log.  rr  o,  0807300. 

Excentric,  oibitac  =20,7857^5»»  Log.  r=  9,  8952927. 

Diftantia  Perih.  r=  o,  67438x5,  Log.  nr  9,  8289057. 

Semiaxis  orbiUe  z::  3, 14.78606,  Log.  n:  0,4980155. 

Diftantia  Aphel  =:  5,  6213397,  Log.  zr  0,  7498399- 

$.  IO,  His  igitor  Elementis  (labilitis  loca  Come* 
tae  Geocentrica  per  caìculum  elicita  fé  liabebunt,  vti  Te- 
queos  Tabula  declarac,  quae  eorum  comparaUonem  cum 
obiérnàtiodibus  fimo!  ob  ocnlos  ponit:  v 


Tempu»  mediom 

LongXomet  Difiér.ab 

Latìt.'Comét. 

DiTcr.  ab 

.  Parifinom. 

ex  calcalo.      obfert. 

ex  calcalo. 

obferr. 

lttmii4."''.a9U8" 

9^2^48'.  1" 

-17" 

6''.40'.5V'3 

—  30". 

15.1  if.' 23. 22 

-  2,51-54 

—    5 

6.57.51 

—  3<5 

17.11. 11.33 

-  3»    ©'5* 

-54 

7.38.37 

+  14 

so. IO.  40.48 

-  3. 17-    ft 

-50. 

P.    5.ap 

+    9 

tti.io.  27»45 

-  3.  24.  ad 

-i'.  9 

L  9. 45.  «7 

r-5« 

S2.I2      $'Ì^ 

-  3.34.   9 

-26 

10.39.54 

.     -49 

24.1 20     3.18 

-  3-5951 

+    7 

12.59.52 

+    3 

«S.i3.a7.55 

-  4.  at.2i 

+  21 

'4.54.37 

-4* 

■ 

S* 

3 

Tei 

»? 
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Tempns  medium 
Parifinum. 


lunii  27. 
ftp. 


30. 
lulii     X. 


Aug* 


2. 


6. 


7. 


0.  4<f.  34 
0.    ft.  51 

0.  32.33 

1,  $9.2.6 

3.     3.  XI 

a.    3- «3 
I.    3-45 


5.  3.15 
5.  3P- 14 
4-45.  P 
5.  J9-43 

5.24.  9 
4.  12.48 
4.  21.52 

4.  3S.2» 
4.54.12 

5»  7'?5 
5.Ì33.  8 
4  38.43 
4-55.   3 

5.  X3. 28 
5.  28.24 

4.  29.42 
4.45.25 

5.  o.  5 
4.49.i5>- 

^4-  5<y.'  9 


Longit.  Comet. 
ex  calculo. 


9*.  5".3<J^  <J" 

-  <J.  43.  58 
^  9.22.  i 

-  9.  27.  31 

-  9.  42.  30 
*-  21.  1.45 
^1.29.  59.  J5 

*2.  27.40.  38 


5.  2.  4 

<?.  2.  37 

6,  24.  32 

5.  25.  9 
tf.  25.  Z3 
tf.  47.  4<^ 
tf.  47.  53 
tf.  48.  II 

6.  48Ì  25 

^.48.39 
^.49.  5 

7.  13,  3 

7.  13.  42 
7.13.45 

7. 14.  3 
7.38.45 
7.  ,39."  J 
7.  39.  ^  8 
'  8.-  5  5P 
8.'V.  5 


Differ.  ab 
obferv. 


-  I'.I2« 

+  2.  o 

+  i.a5 

+  44 

+  15 

-  37. 17 
-4^i7'.37" 
+1.35- 44 


4-28 
+  21 
+  43 
+  3* 
+  37 
-18 

+  50 
+  49 
+  48 
+  57 

+  j.  3 
+  48 

+  1,  5 

+  3<J 

+  40 
+  40 

+  47 
+  50 
+  41 
+  44 


Latit.  Cometa 

Differ.  a] 

ex  calcili©. 

obferv. 

21°.  8'.38"B 

+  i 

26.  30.  39 

—  i'.  i 

3<i  48.    4 

—  4.1* 

37.    <?.3«> 

.-4.51 

38.    0.37 

—  3. 

61.  22.  25 

-i*.i8'.  J 

70.48.44 

+  20.  5. 

25.  1 8.  50 

+  14.3 

49.  ^9  A 

+    ' 

50.    4 

+  1' 

5-2. 4« 

+  5< 

$2.  51 

+  i 

5».  5» 

&^ 

5<J.    4 

.      .-*c 

5<^-    5 

+  *i 

5<J.    7 

.  +  »J 

5<J.    9 

+  31 

55.  Il 

:     -•  -  23 

5<^.  14 

—  ij 

58.  50 

■    -     H-21 

.58.5» 

+  3^ 

58.54- 

+  31 

58.55 

+  2^ 

I.    1. 15 

+    i 

I.    J.  17 

—    5 

I.    I.  19 

+  jia 

l^    3' 34     ■ 

+  ^ 

'j.    3.35 

+  J3 

Tem- 
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Xeinpns  medium 

Longit.  Com. 

DiflTer.  Jab 

Latit.Comet. 

DiC  ab 

Parifinum. 

ex  calcalo. 

obferv. 

ex  calcufo. 

obfenr,^ 

Aug.    8.14*  20'.  13* 

3*.  8-.33'.i7'' 

+  12" 

i".  5'.35"A 

+*'.  1". 

14.  20.  2p 

-    8.  33.  17 

+  57 

I.    5.35 

+x.   3 

14,51.  12 

-   8.  33.  52 

-f-21 

I.    5.3<J 

+x.   4 

15. 10.  28 

-   8.  34.  »4 

+  35 

I.    5.37 

+x.   6 

r    p.14.  48.  IO 

'  p.    2.40 

NB.+iC5c^ 

I.     7.2P 

+2.  4- 

XO.I4.  14.  27 

-  9.  3'.  44 

+52 

r.   p.   p 

+  4 

14.  21,43 

'  9.  3*.  53 

+49 

I.    p.    p 

+4 

14.  30.  23 

'  9-32.    4 

+  38 

I.    p.  10 

+  « 

14.39.3* 

-  p.  32. 16 

+41 

i,-   p.  Il 

+X3 

14.  4^.  16 

-  p.  32.  25 

—    8 

I.    p.  12 

+5* 

15.    0.49 

'  9.32,43 

-f.2<S 

I.    p.  13 

+33 

1$,  ip.  55 

-   9-33.    7 

+45 

1.    p.  14 

+13 

SI  14.  23.  23 

-10.    2.37 

+  25 

1. 10.  40 

+11 

14.31.49 

-10.    2.47 

+  31 

1.  IO.  40 

+x$ 

14.45.    <J 

-«0.    3.    5 

+49 

1. 10,41 

+1.3» 

14,  54.  20 

-10,    3. 17 

+  52 

1. 10,41 

+1.31 

12.14.  4<?.  25 

-10.34.43 

+    5 

1. 1 2.    4 

,      +4» 

15.    9.    4 

-10,35.13 

+  39 

1.12.    5 

+1.   S 

15.  27.4<J 

-i<^.  35.  3^ 

+  20 

1.  12,    7 

+X4 

X5.30.  25 

-10.  35.  40 

+   6 

I.  12v     7 

+1.25 

»4*i4'  37.  29 

-11,40.    4 

+21 

1. 14*  25 

+  1.  Q 

14»  58.  39 

-11.40.  33 

+  22 

1.  14.  2<J 

+  1.  3 

15.18.39 

-11.41.    I 

—  21 

1.14.27 

+  1.  5 

15.  28.  39 

-11.41. 15 

—  20 

f.  14.  2$ 

+  1.10 

15.15.43.33 

1  .12.15.37 

-41 

1.  15.  2tf 

+  1.17 

«5.  S<5.  37 

-12.  15.55 

-2p 

I.  15.  26 

+  1.19 

16,    4.  32 

-12.KJ!.    6 

—  IO 

1.15.27 

+  1.IP 

18.14,24.32 

-X3.59.  37 

•-«3 

X.  17*3^ 

1    +5<f 

Tcm- 
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Tempus  medium 
Parifinum. 


Aug.iS' 

z6. 
28. 

30. 

31. 
Sept.  4. 


6. 


4*.43U3" 

5.    4-    7 

4.  33.  18 

4«  57.41 

5.  39.  38 
(5.  1(5.    4 

4.  44.     8 

5.  8.  38 
5.  *i-  53 
5-43.  31 

«J.  3  59 
(5.  25.  17 

4.  48.  22 

5.  <J.  15 

5.  2<J.  31 

4.38.25 

5  >9-    4 

5.    5.  ao 

5.  15.  4a 

5.  32.  42 

5.48.  29 

tf.  ZI.  28 

4.  48.  37 

5.  2.'43 
5-  14-  55 
5.57.  4 
<^-  5  45 
5*    ^^30 


LoDgit  Com. 
ex  calcalo. 


3'.i4°. 
-14. 

.14. 
-14. 
-15^. 

- 19» 

-ao. 

-20. 
-21. 
-21. 
-21. 
-21. 
-21. 
-21. 
-21. 
-22. 
-22, 
-24. 
-24. 

-24- 
-24. 

-24. 

-25. 

-25. 
-25. 
-27. 
•  27. 


DiCab 
obferv. 


0'.  5" 

-  0" 

1°. 

0.37 

4-  20 

35,  i<5 

-  13 

3<J.52 

—  11 

3.59 

—  15 

4-5<5 

-52 

20.  27 

-45 

ai.    5 

-25 

0.  31 

-28 

I.    <5 

—  28 

1.37 

-    9 

2.     8 

—    0 

38.44 

+  28 

39- X4 

+  51 

39.  4<^ 

+  41. 

17.49 

-33 

18.54 

-38 

53.  4<J 

-i'.  5 

53  5<5 

-45 

54.  28 

-47 

54-  54 

-58 

55.33  . 

-19 

3».  44 

-37 

32.    6 

-59 

32.  26 

—  1.   I 

27.4» 

-I.  9 

27.  54 

-I.  7 

^.52 

-33  1 

Latit.  Com. 
ex  calcolo. 


5 
5 
5 
3 

3 
3 

3 


M7'.39" 
17.40 

18.  37 

18.  38 
20.  5 
20. 
20. 
20. 
20. 
20, 
20. 
20. 

19.58 
19.58 
19.58 
19.50 

19.  50 
19.    2 

19. 
19. 

19. 
19, 

18.47 
18.47 
18.  47 
X7-5X 
17.51 
17.33 


2 
2 
2. 

I 


Diff.  ab 

obferv. 


A  4- 


+1. 


2' 

15 

+  41 

+  50 
4-40 

+  51 

4-50 

■¥59 
+  2 
+  38 

+  37 
+  3<S 

+  58 
+  1.  o 
+  1.  2 

+  33 

+  35 
+  21 

+  23 

+  29 

+  32 

+  50 

+  58 

+  5<^ 

+  57 

+  3» 

+  33 
+  49 


M 


Tem- 
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Tempus  medium 

Longit.  Comet 

Diffef. 

Lat.  Comet. 

DifFerent. 

Farifìnum. 

ex  calcalo. 

ab  obferv. 

ex  calculo. 

ab  bbferu. 

Scpt.p.  I5^aa'.  5" 

3^a8^  4'.i8" 

--44" 

i".i7'.33" 

+  50" 

15.  37-  ft3 

-   18.      4.4» 

-  1.    7 

I.  17.33 

+  51 

10.15.  25.43 

-  a 8.  43.15 

NB.-2. 49 

1, 17.12  A 

+1.52NB. 

14.14.  15.25 

4.     1.    5.  3<J 

—  I.    0 

I.  15.45 

+  32 

«4- 14- 33.47 

-     I.    5.     I 

-44 

1.15.45 

+  3<y 

15.    o.ai 

-     I.     5.  43 

-37 

«•  15.45 

+  38 

15.  42.21 

-     I.    7.   50 

-43 

1.15-44 

+  41 

.17.15.53.    3 

-     a.    53.13 

-33 

I.  14-35 

+  17 

i5.     5.15 

-     a.    53.31 

->3<5 

I.  14.35 

+  17 

15.13.53 

^     a.    53.43 

-33 

I.  14.34 

+  19 

18. 15.  30.15 

-     3.    a7.   « 

—    9 

I.  14. 12 

+  4^ 

15.  55.    5 

-     3.    27.45 

—  18 

I.  14. 12 

.  +48 

i5.    p. 58 

-     3.    a8.   4 

-24 

I.  14.11 

+  51 

ip.15.  19.    4 

-     4.      0. 37 

-    5 

1.13.48 

~4<J 

15.  29.50 

-     4.      0.5* 

-    5 

i.i3.4<5 

-4tf' 

«0.15.33.45 

-     4.    34- »7 

—  IO 

'13.35 

—  I.  0 

ap.  15.  23.51 

-     9.     15.53 

-$9 

I.    9.4» 

+  34 

15.37.50 

-     9.   .i5.io 

-  I.    5 

1.    9.42 

+-1.53. 

15.39.30 

-     p.    17.24 

—  1.3.0 

I.    9»4i 

+  1. 12 

Od.  1.  15.  23.22 

-  IO.    13.31 

-  1.  25 

1.    a.  54 

+  57     ^, 

15.33.28 

-  10.    14.55 

—  I.    I 

1.    8.53 

+  1.11 

a.  15.  4T5-37 

-  IO.    41.59 

-  1.    9 

I.    8.29 

+  35 

16.  38.50 

-  IO.    43.   5 

—  I.  13 

I.    8.29 

+  41 

$.11.  Ex  infpeiflione  huius  Tabulae  iam  oppido 
liquet,  Elementa  a  nobis  inuenta  adeo  exade  cum  ob« 
Teruationibus  confentire)  vt  vix  \llibi  diffenfìi^  maioresi, 
quam  duorum  minucorum  prìmorum»  reperlantur,  excep- 
tis  tanien  obferuationibus ,  quae  diebus  30  lùniiv  i  et  3 
A&aAcad,Imp,Sf.Tom,n.P,L  T  t  lulii 
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}^ììi  itiftitiHae  fuotft  prò  quibus  errores  emoioc^  eaormfi& 
emefgunt.  De  bis  autem  oblèruadonibus  renendum,  quod, 
ipib  CeU  Meffitr  fàtente^  pra  exa<n;ifr  reputar!  non-  queaot} 
nami  qiiae  hi»  diebus  Cometae  adìgnàvit  loca,  ilia  per 
aediinatioo^ii  foltim  determiData  funt,  in  quam  omntno 
infignes  errore»  irrepere  potuerunt.  Et  quod  fpeciatìm 
die  t  \vt\\i  indttutam  attinet,  prò  qaa  error  in  Longitu- 
dine int€{groft  quacttor  gradua  exAiperat;  calculo  inaenf, 
qtiO(^  fi  id  declinatione  Cometae  aeftimanda  ynico  •  Grada 
a  C%L  Mi£tfir  ivtfiùt  aberratum,  Longitudinem  Cometae 
ÌA^t  plus  qQam  tribns  Gradìbus  faéiam  effe  erroneanì. 
Qiiod  fi  Teird  (^uis  exifiimauerit^  infignes  errores,  qui 
dtebus  modo  commemoratis  obferuationibns  infunt,  ìndi- 
cto  efle,  quod  motus  Cometae  Ì(lo  tempore  ab  adiioné 
teltarìs  afiEè$B».fnerìt,  nec  no»  pkne  habebit  refragaates^ 
hoc  enim  in  negotio  vix  qutcqoam  certi  fiatuere  Hcet» 
nifi  expecimento  fòAo  ipfa  quantità»  adltoni» ,  qnarn  terra 
iik  QometaiQ  exi^oit»  fueric  iaaeftigaca. 

^»  19»  peinde  licet  errore»  y  prò  obiénrattonibut 
iècunda  apparitione  <à<lH»,  namcri»  fati»  exigui»  coaclu' 
dftntur,  tamen  irti({ue  fio^nlare  Tidebitur,  quod  prò  lati* 
tudinibus,  tantum  wnvt  ome»  hi  drfienfii»  in  eunden^  féa'^ 
fìin»  cadaQt,  id  eft  fingufì  fere  fint  pofitiui»  Qu^enn» 
aotent  id  praecipue  intendiroir»,  vt  Latitudinibu»  cMeba» 
15-  et  25^  funii  ob(a:oati»  ^isfaceremu»  y  id  tix.  aliter 
praeilare.  nobis  licuit,  qnam  huiosmodi  valore  prò  rndi- 
lu^rone  orbirae  adtùbito,  quo  obferuationibi]»-  fècund^e  ap- 
paritionisr  retpeAu  LatitucÙnis ,.  errore»  non  quidem  prae- 
l^r^de»,,  Terumta^en  in  eundem  fenfiim  cadente»  indù» 
cereotur»    Fieiri  quidem  po(e(l„  tc  leni  quadant  conredio* 


Digitizéd  by 


Google 


•441    )  33X  (    1^*- 

ne  noftris  Eletnends  adplicata,  errores  obferuationum  fé- 
Cundae  apparidonis  refped.u  Latitudinis  tantillum  mutentur, 
cuius  edam  rpecimen  infra  dabimus,  verum  yt  incòmmo- 
do,  fupra  commemorato,  penitus  obuiam  iri  queat,  nul- 
liim  adhuc  nobis  innotuit  remedium.  Caeterum  facile  li- 
quet,  obferuadones,  qaas  iìgno  NB.  diftinximus,  prò  ali- 
quantum  erroneìs  elfe  habendas ,  id  quod  quoque  exinde 
probabile  redditur,  quod  Cel.  Mejfter  non  licgerit  harum 
obferuationum  Terificationem  per  alias,  iisdem  diebus  fa- 
das,  inflituere. 

# 

§.  13.  dementa  nodra  licet  obferuationibus  egre, 
gie  fatisfaciant,  tamen  non  dubitamus,  quin  leui  earum 
mutatione,  confenfus  calculi  cum  obferuationibus  Tel  ae- 
que aptus,  vel  maior  obtineri  queat,  hoc  enim  in  nego- 
do  aliquam  Ladtudinem  prò  definiendis  Elementìs  Come- 
tae  effe  admittendam,  ipfa  rei  indoles  declarat.  Si  ita- 
que  Elementa  noftra  prò  ipfa  fpecie  orbitae ,  ninlirum  e- 
ius  fèmiparameter  et  excentricitas ,  vti  fupra  definita  funt, 
retineantur,  tum  vero  fupponatur  Tempus  Perihelii  Co- 
metae  contigiflfe  Aug.  13,5500,  fiet  prò  obferuatione  die 
15  lunii  inftituta  Lougitudo  Cometae  ex  calculo  9'.  2*. 
5a^  43"  et  prò  ap  lunii  11*.  59'.  26"  Longitudo  erit 
9*.  9*.  43'.  6":  ita  vt  iam  quidem  obferuatìo  die  15  lu- 
nii aliquanto  magis  (it  erronea,  quam  fecundum  Elemca« 
ta  a  nobis  (labilità,  qui  tamen  error  facile  admitti  pof- 
fet.  Pro  tempore  autem  a  Aug.  1$^,  3'.  15''  fiet  nunc 
Longitudo  Cometae  3*.  is'.  a'.  14'',  ex  quo  liquet  pofte- 
riori  hac  expreflìone  prò  tempore  Perihelii  adhibita,  prò 
obiferuationibus  fecunda  Cometae  adparitlone  fadds  erro- 
re»  in  Longitudioibus   commiflbs    aliquantolum    imminui. 

Tt  a  Pro 
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Pro  Latitudinibus  vero  Comctae  calculus  requentes*  prae- 
bet  conclufiones:  Primum  li  inclinatio  orbitae  ftataatur 
1^  33'»  50'' >  tumque  Latitudini  obfcroatae  die  29  lunii\ 
habita  tamen  ratione»  efFedus  ex  Parallaxi  oriundi^  fatìsfi* 
at,  erit  Longitudo  $^=1:4.^  i2\  a'  et  prò  obferuatione 
15  lunii  Latitudo  ex  calcalo  6^  58*.  50'^.  B>  prò  2  au- 
tem  Ang.  49'.  56"  Auftn  Deinde  fi  inclinatio  orbitae 
ponatur  I^  33'.  40'S  fatisfaciendo  iterum  Latitudini  die 
29  lunii  obferuatae  ,  fiet  prò  15  lunii  Latitudo  ex  calcu^ 
lo  6^  $^^.  20'  Bor.  et  prò  2  Aug.  49*.  51'^  Auftr^  Loa- 
gitudine  ^  exiftente  ==  4*.  i2\  7*.  Hinc  igìtur  patet  ifta 
correélione  temporis  Periodici  >  Latitudinibus  ..Cometae 
naaìores  induci  errores;  quam  ob  rem  nifi  (crupulofiores 
efl!e  velimus  circa  errores  obferuationunì  in  Longitudini^ 
bus,  Tempus  Perihelìi  in  noftris  Elcmentis  afilgnatum  po- 
tius  retrahi  quam  promoueri  debet»  * 

f  14.  Sequìtur  ounc ,  Tt  exadlius  examinema» 
an  twtty  auÀo  aliquantillum  tempore  Periodico  Conietae 
iióftri^  eiusmodi  Elcmenta  inuenirc  liceat,  quibus  obfer- 
vationes^  quantum  fieri  potefl,  exade  impleantur.  Inci* 
piamus  vero  primum  ab  augmentis  huius  temporis  Perio- 
dici exiguis,  hincqpe  fupponamus  effe  tempus  Periodicumr 
5^^  Annorum,.  Tmn  vero  calculo  inflituto  reperire  li-- 
cebit,  quod  fi  reliqua  Cometa  Elementa  bunc  in  moihua 
determinentur: 

Semipaxameter  òrbftae  =:  i,  20448 11 

Diilantia  Fertbclii  zz:  o,  674340  gì 

':''^:  Elxcentricitas  zz  o,  78^1^08» 
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Tempns  P«riIielM  Augr»  >3%54ób.  Long.  Q-=  4*  la^p* 
Eloogado    Peribelii    a    nodo    deCcend.  =  4^°.  7'.  59"    et 
ìncltnatio  orbitae  x°.  $3^40*»   Longititdtiies  ec  Latitudine»' 
Gometae.  prò  quinqne  momentts  obferuatis  ioueni«tuur  es 
calculo,  Yti-reqoens  Tabella  decUrat:: 


Temp,  Mcdr 
ParHìnuin, 


lunii  'x5r   n*.  »5'.  aa^' 

apr  lu    59,  6 

Ang.    2.  15.     3r  15 

ap/ 15,   ai;  53 

Od.      I.  i^.   33.  as 


Longit. 

Cometae  1 

ex  cafccrlo. 

9^ 

2°. 

52'. 

I2« 

>' 

^. 

f*- 

55> 

h. 

6. 

.  a. 

7 

•3-. 

au 

0. 

33 

W 

10, 

14' 

44 

Latit.  Comecae 
'  ex  caFcuto^ 

^8-       c5,  54.  B 

49,  35.  A 

"Ir    ao;     I,  A 

Ir  '  9r    <y,  A 


Harum  antem  déterminatrotruin  comparatio  crrm  Ta- 
bula Doflra  fupèrius  ailata*  dedarabic,  ad  bis  Etemeny 
ti»  adbibitis.obferuatioimm  erfores  augeamcrrv  a«  mrmian' 
tur,  Liquet  igitnr  prò  obièraationibu»  feconda  apparkio' 
ne  fedis,.  errore»  obferuatioauin  in  LoBgimdiftier  afìquan-- 
tiUnm  dfmtourv  in  Latitudine  Te^o  hr  errore»  partinn» 
aagfntHf,.  Tti  prò  obfecaationibvs  diebus  a  ec  29  AngU' 
fti ,  partiffi  minnentirr ,  Tti  prò  obferaacione  die  i  .Odob;^ 
jnniTara.  At  prò  obicruatione  die  ijFliiniì  /ad»  error  in 
Latitudine  oniDino  mvhurm  excedit  iUonn:^  qui:  ieciuidwii 
Eknacnta  a  nobis  adoptata  reperitu>v. 

f.  15.-  Tribìiamtrs  nuffc  fcmporf  Periodico  Cg' 
merae;  noftri:  augifientuiD  aliqnanto'  ertaìus,-  ponendo-  ni' 
mirnm  au«é  integrorum  i«x  iSt  annornm^  Tuni'  atitem: 
fi  reUqu#^  Cometa»  £kaienta  ièqttCDtem  in  naodum  deter- 
inmentiii:; 

Tf  ^  '         Semi- 
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Scniiparameter  orfaitae  =:::  i,  2071  gii 

Diftantia  Peribdii  ziz  0,6-719267 

Ezceotrìcitas  ri  o,  7955047 

loDgitudo  $^  =  4^12°.  <J',  Elongatio  Perihelii  3^  =  44% 
9''  5<^'',  inclinado  orbitae  —  i".  34'.  30",  prò  quinque  ob- 
feruadonibus  modo  memorads,  calculus  feqnenda  praebe- 
bit  Còmetae  loca  Geocencrica: 


Longit.  Cometae. 

Latit.  Cometae. 

15  Tunii 

-     p'.     2'.  51',  52" 

6».  5S'.     6"  B 

ig  lunii 

-     P.      9.    +3..    <S 

38.      0.    27, 

a  Aug. 

-     3.      <^.      3.    18 

-'-  50.    15    A 

ap  •    - 

-      3»    ai.  .    5.    4a 

1.     ao.      0,. 

I  Od. 

-     4.    10.    13.    18 

I.         9.    IO. 

Tbi  qnidem  refpedu  Latitudinis  obferuationibus  fecundae 
apparirionb  melius  fatisfit,  quam  per  tIU  Elementa  huc- 
Ysque  commemorata.  Longitudinum  autem  fi  habeatur  ra^ 
tio,  obferuationes  quidem  a  Aug.  et  i  Odob.  inftituta 
egregie  adimplentur,  at  prò  29  Aug.  error' obferuationis 
fecundum  haec  Elementa  excederet  quinqujB  minuta  cum 
dimidio. 

§.  1(5.  Quia  Tero  Elementa  aliata  certo  ralori 
prò  femiparametro  afTumto  accommodata  funt,  nunc  quo- 
que videndum,  an  non  femiparametrum  hunc  immutando, 
error  LOogitudinis  prò  29  Aug,  immihui  queat.  Retenta 
igitur  eadem  quantitate  temporis  Periodici,  reliqua  Come- 
tae Elementa  (latuantur  :  Semiparameter  orbitae 
rr  1,  2073967;  Excentricitas  —  0,7954519;  Longitudo 
^  —  ^*.i  a",  aa'i  Elongatio  Perihelii  a  ^  =  43».  47'.  2  8'', 

Incli- 
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IitclioatÌ9  ofbitae  =r  x*.  34'.  o'',  hiocque    eruat    loca  Co« 
floetae,  ex  caIcuIo; 


S 


d.  X5  Tonii  « 

LoDgir.  Cometae. 
P*.     «°.  fi'.  a5« 

Latit  Com. 

«  Aug.  ^ 

•  ap  -    -    - 

X  0<aob.- 

p,     p.    41,  41 

.3.      ^       2.    47 
J.    A».      4.    5<J 

4,     ID.     Ift,    23 

38»      0.    à4 

'4P.       S 
X.    xp,    35, 

X.        p.         f. 

5fc  it«i(|»e  id  <\mdiem  obtittetar,  Tt  error  in  Lon^tndU 
se  prò  obferoatioo^,  die  29  Avguftf  ródituta,  aliqtiamàitr 
deprimatort  Terum  praeterquam  quod  errore»  in  LatitinMne , 
fam  pta  hac  obferuatìotte ,  q«ani  iKa,  quae  2  Ang»  fodsr 
efi,  aogeafltur,  otrferuaao  x  Odob.  iam  rerpedtr  long!'' 
tudini»  magi»  fic  erronea ,  qoam  fecondotn  £Ieineiitar  priur 
commemorata.  Quo  aatem  magi»  Talor  prò  iémiparame-' 
tra  minuiror,  ea  maiòres  errore»  obfénrationf  x  Odob. 
faé^ae  indaceBcar^  ita  tc  bine  tato  coUifere  licet,  fi  tem' 
pv»  Periodicom  flatuator  fez  annotom^  prò  obiètaationi' 
hù»  fecDfldae  appaiicioni»  refpeAii  lodgimdtiiis  fummam 
maximoram  errorum  pofitiui  et  oe^^atiai  quinque  (àlteBi 
niosti»  pfìmis  acquari» 

f.  17.  Viteria»  atrfem  procedendo  ncrere  examins' 
bfiniifr  qiiibu»  erroribu»  obferBatione»  fiaatr  obnoxiae,  fi 
templi»  Periodicuffi!  0atvatvr  feptem.annorttm:  Heic  igi' 
toc  £  prò  femiparametro  adbibeatur  valor  r=  i,  21 25^511  y^ 
Tt  obferDatiooibn»  dìebu»  15&  2p  lunìi  mAicuti»  fati»fiat, 
refiqnat  fitementa  feqaefltr  ratione  de^nientor:  Èxeentrici' 
fa»  :=:  o,  817703^ ;  Lorgitudo  J^ir4*.  12*.  49'';  Elonga- 
ti»   Peribein   a>   ^  =  43^  26*.  xo'*^    iDcIinada    orbicae? 
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::=  t°»  35'.  3©''.     Hinc    vero    loca  Cometae,  prò  quiaque 
momentis  fupra  conimemoratis ,  fient: 

Longic.  Comet.  !   Latit.  Com. 


d.  15  lunii  - 

.9'. 

a°. 

5a'.    i" 

<r.  .58'. 

16"  B 

ap   -     - 

P- 

^• 

4a.  50  [38.      0. 

«<f. 

a  Aug.  - 

3. 

6. 

6.  ip 

4P. 

3  A 

ap   -    - 

3. 

ai. 

i5.  18 

I.     ip. 

31. 

I  Oftob. 

4. 

IO. 

IO.  46 

I.       p. 

17. 

Cooftat  itaque  ex  hac  Tabella,  errores  obferuationuin  fe« 
cunda  Cometae  apparitione  faAarum  re(pe(Aa  Longitudi- 
ris  praegrandes  e0ie,  et  imprimis  quidem  illam  )  quae  ob- 
feruationi  die  ap  Auge  ineft,  adeo  fedecim  minuta  prima 
excedere,  cuiusmodì  errem- vix  quispiam  bac  in  obferaa* 
tipne  Ailpicari  poterit. 

§.  z8.  Quod  fi  vero,  Yalorem  femiparamegri  ali» 
quantum  augendo,  id  intendamus,  Tt  errorem  in  obfer- 
T^tione  d.  ap  Aug.  deprimamus,  ex  altera  parte  plurì* 
ma  alia  incommoda  expetiemur;  tum  enim  non  folum 
error  in  obfèruatìone  die  z  Odob.  infticuta,  refpeda 
longitudinis  commiflus,  in  malori  ratione  augebitur,  ac 
illa  prò  ap  Aug.  minuitur;.  fed  etiam  fingulis  Latitudi' 
nibus  Cometae,  fecunda  eius  apparitione  obferuatis,  in- 
iìgnes  inducentur  errores.  S tatù atur  enim  Semiparame- 
tcr  orbitae  n:  i,ai338SS  ;  Excentricitas  =:  o,  %xi$6^6\ 
Longitudo  ^  zp  4*.  is*».  58';  Elongatio  Perihelii  a. 
t5=;4a°«  I4-'.  +1";  Inclinatio  orbitae  1*.  33'.  50",  e- 
runtque  loca  Cometae  fubiìdio  borum  Elementorum  d<> 
terminata 

• 

Lon- 
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_ 

Longit. 

Comet. 

Latit.  Comet. 

15  lunii     • 

P'.    a^ 

51'.  5+" 

<J».  58'.  30"  B 

ap     -     -     • 

p.     p. 

+2.    38 

38.      0.    30. 

a  Aug.     - 

3.     6» 

5.    5P 

45.    »5    A 

ap     .     -     - 

3.  ai. 

13.    54 

1.     17-    57. 

I  Oaob.  - 

4.    IO. 

7.    26 

I.       9.    13. 

$.  ip.  Ratiocinio  igitur  iamexpoCto  euidentercom- 
probatur,  fi  Tcmpus  periodicum  Cometae,  vltra  cura  valorem, 
4]uem  in  nodris  calculis  adoptauìmus,  augeatur,  obferuatio- 
nibus  errores  continuò  maiores  induci,  et  fiquidem  illi  errores, 
qui  prò  hypothefi  teihporis  Periodici  fcx  annorum  locum 
habent,  verifimilitudine  non  pr'orfus  deftitui  repucentur,  fai- 
tem  cerium  eft,  valore  temporis  Periodici  vsque  ad  fep- 
tem  annos  auiflo,  obfèruationes  maioribus  obnoxias  reddi 
érroribus,  qnam.  vt  tIIo  modo  fìdem  inuenire  queant. 
Verum  quum  huius  ratiocitiii  vis  praccipue  in  eo  refide- 
at,  quod  omnes  omnino  obTeruationes  circa  hunc  Come- 
tam  inftitutae  ad  confenfum  inter  fé  redigendae  fint,  fi 
cui  verifimile  videatur,  adtionem  tclluris  in  Cometam  ad- 
eo  fuiffe  infignem,  vt  motum  Cometae  fen'fibili  pertur- 
batlonè  afficere  potuerìt;  ètiam  adhuc  exaininandum  re- 
Ààt,  quam  Latitudinem  tribuere  licéat  Elementis,  quae 
obferuationibus  fecnnda  tantum  Cometae  apparìtione  fadis' 
fatisfàcere  debent.  '  QuandQf)uidem  autem  angulus  anoma- 
lìae,.a  Cometa  circa  Solem  defcrf'pttis  a  i  Au^ufli  vsque 
ifd,  initium  Odtobris ,  fnulto  fit  minor  ilio ,  quem  in  prio- 
rlbus  noflris  calculis  confideràuihiUs ,  facile  intcUigitur , 
dum  quaeftìo  eft  de  Elementis,  quibus  obfernationes  fé- 
caodae  apparitionis  implentur,  illa  non  adeo  ardtis  Hmitl- 

4ffa  Àsad,  Imp.  Se,  Tom.  4LP,l  V  t  bus 
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bos  circumTcrìòl ,    ac  qoae  omnibus  io  voiuerfain  obreriui» 
tionibus'  fatisfacèìe  debent. 

f.  ffo.      Praeterea   qnom   Latitudines  Confetae  fe- 
conda eia»  apparìtionc  obferiiatae  TaMe  fitvt  exigQae,  nul- 
lum  omnin^  eli  dobinnif  quin  facili  negotio  lllis  fatisfiac, 
xnodo  obferuationibus ,  circa  Longitadines  inftitutis».  fùerit 
fatisfadum  ;    hinc  in  fequenti  disquifìtiofie  nihil  necefle  e- 
rac,  yt  Latltudiìiis  babérenms  refpeduih,  quo  ipfo  iagens 
competiditim    Qoflrò    exatrithi    accedìt.      Scìlicét  quia  iail¥ 
Longitudineip  Nodi  prò  cognita  habere  liceat,  fi  prò  tem- 
pore Periodico   Cometae    et   fémiparametro    orbftae    certi 
y.a|ore8  hypothéfi  efiìngantur,    fa  eo  tantum    elaboranduixl' 
cft,    yt  iniiieniatur    Temjpus  Perihélii  Cometae  et  Elonga- 
t^o  Ferihelii  a  Nodo,  prò  orbita,    quae  bihis  datis  óblcf-^ 
Tationibas    fatisfaciat*      Vt  autem  euìdentius  pateat,    qua 
ratione  hòc  e]i(amen    inftruximns,    exemplo    quodam  eins 
i^eam  .  declarabimus.      Supponamus   igitur  efie  Longitudi- 
Bem  J^~4*.  la*.  o'^   Tempns  Periodiuro  Cometae  3:7 
^nnis;,  Sen'ipairametrum  orbitae  r=  i,  23026&8  ,  et  quaer-' 
raiQus  .orbkam ,    quae  binis    obrernationibus  :    die   2  Aùg. 
^5^  3*.  15*    et    die    I   OAob.    15*.  23'-.  aa'*    fatisfàciat, 
Munc  vero  oppidó   liquet,   fi  prò  alterntra  harum  òbfer- 
Tjationnm   conftare^  aógulu^  anomatiae  a  Peribeliò  ^efcrip- 
t]y[st.eQ  Ipfi)  Qpn  ìoliim  tpfiim  tcmpus  Perihelii  féd  ètìain 
doógàtipném    r<;ritiefii   ai   No^o  determmari.      ^àcteódò 
Igitur  prò  illa  òbferuation^  ati^po^  bypótheles  anomàUié^ 
et  qù^eò^ó  Tempora   Perlbelil  et  elongatiohes  Péribelil 
a  Nodo  i^^ypoèheiitHts  coaformes^  deiiùìé  iiineìS%entqir 
Ipca  Cóm«^  J^eocentrìca  «x  clèiiientis  inaenti» ,  pro^  ai^ 
tera  òbieròadon'ey   tiunque   àÉenTus  baìiun  dietériìiioatu>^ 
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nam  cum  obreruatione  declarabit,  quos  valores  prò  Tem* 
pore  Perihelii  et  eloogationei  PeriheUi  a  Nodo  .  affigliare 
nectìfle-  «rit 

$.  21.  Sic  fi  prò  obfeniadone  i  0(^b.  (latuan- 
tur  bae  hypothefes  aQomaliae:  So*.  40^  et  81°.  o',  inde 
babebunt«r  prò  Tempore  Perihelii  t  hi  'yalores:  Augiift 
<4,  597<;  et  14,2359-  Deinde,  calculo  infUtuto ,  '  quae* 
raiicur  <}iftafltiae  Cometae  a  Sole  bis  hypothelibus  accom^ 
iBodatae»  etquum  indinatio  orbitae  faltem  proxime  fic 
cog^iitaf  etiam  diftantiae  curtatae  dabuatur.  VndeiG  coo- 
iideràcar  trianguliun,  rquod-  formatar  a  loco  Cqmetae  ad 
Eclipticam  redudo,  centro  telluris  et  Solis;  in  ilio  tri* 
angulo  bina  cognita  funt  latera,  .  diftantia  nimirum  Co- 
metae curtata  et  diftantia  Solis  a  terra,  una  cum  elonga^ 
rione  Solis  a  Cometa ,  quae  per  Ipfam ,  pbferuationeni  dà» 
tur.  Innotefcet  igitur  bine  elongatio  Cometae  a  terra  e 
Sole  Tifa  ,  quae  prò  priori .  quidem  .  barum  hypothefium 
eft  6$\  23'.  31".  Porro  datur  elongatio  Nodi  a  terra, 
propter  datas  longitudines  Nodi  et  terrae,  haec  elongatio 
prò  cafu  praefentì  eft  56*.  $6*.  30"  j  erit  igitur  elongatio 
Cometae  a  No4o  I26^  19'.  i",  qui  angulus  ad  orhitam 
Cometae  redudus  erit  1 2(r.  1 8^  0^^ ,  Tnde  fubtrahendo 
angulnm  Anomaliae  Aippofitum  80".  40'.  o'',  fiet  elonga* 
tio  Perihelii  a  Nodo  =45°.  38'.  25'';  ^ro  altera  Te» 
hypothefi  inuenitur  haec  elongatio  45*.  37'.  28''.  Dein- 
de pr6  binis  hi$  hypotfaefìbus  compnteiur  locut  Cometae 
ad  moroentum  die  2  Aug.  notatupi,  'enia«que  eia»  vak>* 
WS  3'-  5*.  47'»  »^"  et  3''  5*«  i^'^  38",  ex  quo  per  rego-* 
làm  Alfi  conduditur,  Tempus  Perihelii  ftatui  debere  Aug; 
24,7772  «C  el(»igaiionem    Peeihelii  a^'Noda  45%>39-'.  p^ 

Vt  a  quod 
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quod  edam  fatis  bene  cum  obfeniatione  die  2  Aug.  fa^ 
congruìc:  nam  ex  ultimisi  bis  Elemends  habetur  locus 
Cometae  die  2  Aug.  et  momento  citato  3'.  6".  2'.  56". 

$.  22.  Nunc  igitar»  ad  principales  condufiones,  tiL 
noftris  calculis  eliciendas,  propius  accedentes»  primum  ob* 
feraabimus,  fap^oQto  tempore  Periodico  fex  .  JinnorutD , 
obferiiationibus  fecùndae  apparitionis  iatts  exa&e  (atisfieri^ 
Nam  fi  ftatuatur  femiparameter  orbitae  =1.  2x43963; 
Exctntricitas  rz:  o,  79  5  ì  200;  Tempus  Perihelìi  Aug. 
14.,  1023;  Eloogatio  Perihelii  a  ^  zr +4*.  50'.  46*'.  Lon- 
gitudine ^  fuppófita  3=4^  12%  p',  loca  Cometae  ex  cai* 
culo  deduca  eruat: 


' 

Long.  Cometae 

DifFer.  ab 

obferv. 

2  Aug.  X  5^    3'- 

^i" 

3*.    6":    -2'.  $  3" 

-21" 

X2   -    -  J4.  4(5. 

.25 

3.   xo.  35.  52 

-a'.    4 

29    -    -   15.  21. 

53 

3.    21.       0.    12 

~  9 

I   0(ft.   x5.  23. 

'22 

4.   IO.  12.  15 

-  9 

Tbi  vix  quidcih  maior  coafenfns  Theoriae  cum  calcala 
defìderari  potetl.  Càeterum  obferuari  quoque  merctur,  fi 
hU  Elementis  adhibitts,  infuper  ftatuatur  incliciatia  Ofbi« 
tae  l^  34^  36^ >  .Latitudtnibus  Cometae  obferuatis  admo-, 
dum  egregie  fadsfaiftain  iru 

§.  23.'  Sequitur  autcm ,  Tt  iam  quoque  loquira- 
mùSf  m  t  (appofito  tempore;  Periodico  Cometae  feptem  ao*. 
Borumr  obfeiuadoDes  feconda  apparitfonc  fa<^ae  impleri 
queant..  Hoc  rero  exampn  iu  iDftit«emtt«,  vt  rc%eda, 
imprimi»  habito .  4v^aor  Imomeotoruin  obfefoatorttmt  d^ 
-'   '  .    .   ;  quibòs 


■  Digitized  by 


Google 


-^     )-34i  (    1*^ 

quìfni»  ia  fuperiori  ^  egtmnsj  difpiciamus,  qoales  errore» 
caipianir  harum  obferiiatiQiium  ineflè.  oportet ,  4ti)i>'tribi& 
reliquis  fuerit  fatisraftum.  lam  igitur  in  jjd  intenti ,  tc 
iebferoatiòùibM  diebus  2  Ang.  a.^  Aóg.  et  i  O^ob.  fati^ 
iàciachaSf  fequentia  adipircìmur  Flenieota'.  Sbmfparametrai^ 
oibirae  n ,  -437 37»  a  ;  Excentricitatem  =  o,»  1 3:5^4 5r<J  ;  Teirf- 
pBS  PcriheMi  Aug»i5,tf2|;o;EIoDgationcm  PcrìhieKi a  £^=+6*. 

14'.  6'',   póùta  T.ongituàrnc  ^  —  4%  12*.  O*,  qu(bu$  tu'vfafi^ 

:Vocacis  erUAt:  :    ;   :  -     - 


{•ongit.  Cjomctaf.  - 
?  A«g.     4*.    ^'.    a'»  47" 
la     -  .  "    3.  xo,  41,  45 
29     -         3.  *ir     o.  ao 


Difier.ab  M§tr^. 

4-5'* 

-  17 


):' 


X  Oétoh.  4.  10,  iH*  2$t  \       —23: 

Facile  aateip  colligi  potdl»  buoc  enrorem  in  obferuaCioQtf» 
die  12  Auguftf  fa(5ta,  cpinfoiUTunir  nunimanv  eCfe,.  qui  pro« 
dit,  dum  obfei^Hatiotubu»  »  Aug»  et  x  Odob*  £itisfòtiea' 
iota  e(f. 


f.  24r    Nam  £  pr{»  Elemeiiti»   orbitae  fcq.9giite» 
.binae  effiogantuf  bypotbeiès; 


il,  2x25^11 


8000  • 
20'.  2'' 


n.  H/p, 

47°-  »'•  o" 


•  Senripamneter  orbitae 
Tempu»  Pcrihefir  Aag,    hi  a, 
£Ioiigat(e  Pcrihelil  »  ^   [44^ 

LMgkndroe  Nodf'fémpcr  PfppoSt»  rr  4^  I2f.  e/,  obrema' 
tk>ttibi]»  dkr.  a  Avg^  et  x  0(fto&,  guidism  ^tis^ct  f  it  prò 
momento  àìt  xs.  Aogr  èbfertfato  fi  his^  Elentenfts  ^* 
quelite»  d^docestax  tongitadvoe»  Cometa»;  ' 

\i  9'  long. 
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I.  Hyp.       j      IT.  Hyp. 


[3^ 


■tóagitlCowietàedié  12.  Aug.  r3^•io^4.5^  ±i;''t3*-  *^°'  4*'-5+" 

«X  quo  oinnino  patefcit,  determi natio^iem  ia  f  praMedeoti 
inuentam  ab  obferuadone  fere  tam  p«irttm  irecedere ,  ac 
)9èri^oteft,  qiiatenus  obfefuatiooibiis: -iUebiv  9  Aug.  et 
s  Qiftob.  omnimode  fatisf^ciéndum  ^eft  ;  ì4h  quQd  aliis  quo- 
(^ue  calculis  coraprobari  paflef,  nffi  breuitati  eoafulendun 
eiTet.  Sufficiéc  autem  quod  lioc  fpecimine  inm  ^t  4:01x1- 
probatuin,  fuppofito  Tempore  Periodico  Cometae  repteìn 
annoruml' àòiì>  fièri' poflè  ,  -ve  Èlemeilta  ifiueniancur  quae 
obfèruationes,  die^ttS  2  Atig.ia  Aùg.  et  i  O^ob.  infti- 
tutas,  fimul  ab  cAÀoibus  pìàùé  etrorlbUs  immuoes  ireddac. 

f.  25.     Deinde  Tdro.procpaeiliandit  itttfer=  fé  ob- 
feruationibus  die  1 2  Aug.  29  Aug.  et  x  OAob.  inftitatis, 
ftquìtetia  ^to' òrbita  Còmtìtae'  idUenientur  Elementa:    Se- 
xnlpa#a^etér^otf>itae-  t,  2345255;  térrtpus  tfanfitus  pèrPc- 
rlheliùm  Aug.  15,  4340  et  elong^io  PeriHelii  aNodode- 
fcendente  45",  $9'.  24",  et  tum  quidem  Longitudiaes  Co- 
metae   bis    £lementi$    conformes ,    prò  momentis  faepius 
COlfimemòratls,'  feqiieiltés  hàbebuÀtur  : 
Long.  Com. 
2  Aug.     3*.    5^4P'-  -**      Differ.  +13'.  31" 
-  12     -      ,  3  .  io.  34.  ^i  +17 

2p     -         3  •  21,    o.  20  ,—,17 

xi  Q<^b.4  '  IO.  12.     6  rf-    o. 

^perimento  -autem  ioftitQto  veperìcur)  huac  errorem  prò 
obreniatione^  die  a  Aug.  fa^a,  minimum  fere  effe^  qui  prò- 
^  quàtenns  t)breruationumt  4iebus  lA  Asig.  et  loOótob, 
l&fiitutaruro,  intcfidijCac.  conièoruii. 
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$.  3^.  lam  itaqae  vltfmoloco  disquiiNendam  dìf 
quid  fiat  deobferoaciooe  r  Odob.  inftitut*,  adkibkis  Ete- 
mentis,  qu^v  t»s  obfeiniatioiieS)  dtebas  &,  12  et  29»  Aik 
gw(H  iàdàe,  nfiplemur^  Ida  ipitem  Eknieat»  fe^tfemem  Iv 
modoiii  detwfninabtur:  Semiparameter  0rbitaer:i,ii355i x  ^ 
TcmpQs  Périhelii'  Aug;  12:,  1500;  Eiongaitio  Perrhebi  » 
^zz43*.  r6^  33(^,  et  Longitotdloes  CemetaO)  ex  hiS'  ek* 
ntieiHis,  prò  Qiomencis  obrematiosuni  adoètati»^  dcducendae, 

CMMUT 


loitgh.  Comeratt. 

*  Aug.    3*.  tf'.  ^'.sa'" 

S2     -         3,  io*  34.  34. 

flp       '  3.  ^I.       O.   IX 

a  OAdb.  4»    9.  37»  14 


Ett^p,  ab  ohtìitr, 

•4- 1^- 

+  34'.  5* 


▼K  quidem  CTfor,  .qui  prò  obfcrnatiwKf  die  iQdob.  ^ai^ 
refultat,  coormis  piane  efl,    .C^terum  l^eic  obferoafl  meV 
riptur^  91^04  il  obfernationibi»  2  et  isAog.  f^tis^^^o^oi^. 
£t,  einsmo^i  qnidem  £kraenta  ìnueniri  pofle,  qoae  mwof 
rem    pra  ob(èraatione   diei    x  Odob.  ìnuolnaD't  errorem, 
interim  .tameitilnEial  obiìèniatioaein  dfei2^'Aù|;.^aSitiiitam, 
Taldé   feafibìlibu»  obuoxiam  reddi  errcaribu»»    $ic.'fl  fev)4' 
paranieter  or6itae  ftatiiatur  =:  i,  s^oiiiSas;  Tcmpirs  Feri* 
helii  Aug,  14,  apooj  Elongatfo  a  25— 44*'  55'«  *f'*»  w^ 
loogitildor   Cometac    prò  i  Odok  4%,^»^^.  48*.  4"  .et  ,pfl> 
a^  Aug.  3*,  ao^jta'.  54'*,    "tbi    buuc  ibidem   JLe^ttudo 
die  s<p^  Augp,  obièiuacay  eirosi  i^ptem  jnxautofiim  sed^iì^. 
obnox». 

dcmoii^itiud  dd,  pofitcv  9|Uod  Tcf^pn»;  if»x>!4^iff^ 
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Qietae  ad  feptem  Tsquet  asnos  afliirgat  ^  Ufierì  nequaquam 
poffe,  vt  omnes  obiisruattoDcs  feconda-  Comecae  apparitio- 
Be  inditutae^  cum  yericate  confentianlt ,  et  in  ter  ilUs  fai* 
tetti  nonnullas  occorrere ,  quae  feptem  minutis  primis  a 
vero  aberrante  qiiod  fcilicet  fiet  cùm  obferuatione  die  12 
Aug>  fàùa,  dum.  Elemeqta  qvaeruntur ,.  qiìae  obferuatioiii- 
bus  dierum  f  Aug.  «p  Aug.  et  x  Odob.  penìtus  qaa- 
drant.  Ex  ipfa  yero  rei  indole,  facile  coliigitur,  qaod 
fi  quatuor  iftae  obferuationes,  quas  hic  contemplati  (lìmus» 
ad  coiifeQfpm  int^r  fé  redigi  .non  pocuerint ,  et  quidem,  fi 
eueniat,  vt  prima  ,  tercia-  et  iqii4rta  cum  Elemeotis  conci- 
lìantur,  in  fecunda  autem  quispiam  reperiaciir  error,  tum 
multo  maiores  proditurós  Core  errores,  fi  vel  ob&ruationes 
prima,  fecunda  tt  tertia  cum  ;  Elemeotis .  tojofentiant,  quar- 
ta difcrepiiote,  ve.l  confenfus  obferuationum  fecundae,  ter- 
tìae  et  quartate  cam  Elemeqtis  obtinc'dtbr, 'obrerUàtione  pri- 
ma difcrepante;  nkm  confeiifum  '  obifefuationuixi  primae , 
ftcundae  et  quartae  cum  iisdem  Elementis  né  la  poteftace 
quidem  efle,  iam  dfprn  oftendimu^.         .  . 

.$.  a^.  Si  igitur  liane  disquifitlonem.  vlterius  pro- 
(èijiii  vélimdfs,  fufRci^  vt,  prò  matori  adhuc  Tempòris  Pe- 
riodici, incr.emento,  'quapfamus  Éienventa,  quae  cum  pbfer-  . 
rationibiis -prima,  tertia  et  qqarta  confentiant,  mmque  in- 
T^ltìgéTiius  *  qtfatittas  ^iflenfus  iùt^r' baéc  Elem'èata  et  ob- 
ftruationem  fcicundàm  reperiàt'ur.'  •  ftrnc  *  fi  poViàmìiis  tem- 
pus-^eriodicntìi'  Ì5  Annorurti  ,•  prò  ^F.leirtcntfs  iòrbitae'has 
confequemur  determinationes  :  Semiparameter  orbitaò' 
=:  1,4589255  ;  Tempus  Perihelii  Aug.  17,  2300 i  Elon- 
gatio^fei^iWélii  a  Nodo  defc.  é^'+V.'à'a'rV^  e3cilleùt§  Lon-, 
gfrodine-  Nòdi  'Àféi-  Vf  in  ftipèriònibiis:  ir!-i».^2'/òV    Ex* 
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h»  v^ra  Eliennettti^  Lonigittidiaes  Cometae  ita:^rnntdeter* 
niMiatae  ;■'-■-  .•  -  ■ 


Lbhgit.  Cometae. 

Di£Perent.  ab  obferuat.- 

ft  Aug,       3*.    <^"    a'.  44" 

^izU 

tu,    -      •     3;  10/ -47. 4.2 

-r  ia'.-5<S 

29  •--  .     ;    3.   il."    0.  43  •' 
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ita  vt  pUDC  quidem  perfpicijum  fiat,  audo  tempore  Perio* 
dic;^.  errpr^8  obreruationum  fecundae  apparitionis  continuo, 
nvfigis  magisque  increfgere.  Quatn  ob  rem,  etlam'fi  adhi- 
Into  tempore  Periodico  fex  annorupi ,  Elementa  orbitae 
iàcile  detegantur ,  quae  cum  yniuerfis  bis  obferuationibus 
confeatìuDt,  tamen  dubitare  licer,  an  tempus  Periodium  6 
^QpprHpi  cum  dimidio,  ita  adrqitti  queat,  vt  inodo  di^tis 
obferuationibus  Terifimiles  inducantur  érrores.         . 

§.  2p.  Denique  prò  confirmando  valore .  témpória^ 
Periodici  ^  nobis  inuento,  fequens  adhiberi  poteft  argumentum. 
Vtcunquc  inotus  Cometae  per  adìonem  tellyris  fuerit 
^erturbatus ,  tamen  prò  certo  ftatuere  licebit,  bine  ipfuri^, 
Cornette  per  Perihelium  tranfitum  vix  vnico  die  fuiljCb.. 
immutatum,  nec  in  ipfa  Cometae  diftantia  Perihelii  pra^?-, 
grande  mutationes  inde  oriri  potuerunt;  ex  quo  conclu-. 
ditur,  aflumto  certo  valore  temporis  Periodici,  obferuatip- 
nes  ante  et  poft  Cometae  proximum  ad  telluremacip^i/lf^n?^ 
iìiitem  ep  vsque  confentir^  debere,  vt  tempora  py^ebeai^, 
prò  tranfitu  per  Perihelium,  quae  vix  vno  vel  altero  die^ 
inter  fé  difcrepent.  lam  vero  ex  calculis  Cel.  Pìngré,  prò, 
orbita  Parabolica,  obferuationibus  menfc  lunii  inftitutis,  f^t. 
tisfaciente,  perfpicuum  fiet,  quo  magis  fiugpapur  tegipj^f 
A^aJcad.Imp.Sf.Tom.ILP,L       '  X  x  Pe- 
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Periodicum  Coràetae,  co  cititts  terarpua  ti'^niitus  pccFeri- 
helium  iacidere,  co  autem  miaoretn  euadere  valorew  pira 
femipar^me^tro .  orbitae  ^    qirateaus   aiiRirura  ratio  tiabeatnr 
harum   obreruatlonum  menfe  lunii  inditutarum.     Nam  ex 
calculis    CeK    Pingré  habetur  tempus  traofinrs  per  Perihe- 
lium    Aug.  d,  p.    o^  r^L  iy[^    et    femiparametcr    orbitae 
ZZI  I,  2591  s  ,   quarum  ?fetermioatianrUra  prior  eaitv>  quram 
prò   tempore   Periodico  5   Annorum   cum  dimidia  ixwienw 
mus,    quatuor    diebiis    artrtenertrt,      Contra  atitem  ex  ed- 
ctilis  noflris,  in  firperioribirs  allatis,  perfpicitur,  vt  obfenni- 
tiònibus  fecundae  apparitionia  fatisfiart ,  aafter  tempore  Pe*^* 
rìodico  Cometae,  ipftim  tempus  Perilielii  prorogàrr,  ita  Yt  pro^ 
Perìodo  Cometae  8  arritrornm  fam  in   17  diem  Augii^lF  in- 
cidere, debufflct,  tum  vero  prò  hac  hypothefi  erit  femipar- 
rkmeter  orbitae  r,  115^89 ^2»   ideoque  parum  diuerftis  ab  illOi 
quem  prò  orbita  Parabolica  inuenit  Ccl.  Pìngréi 

^.30  Sicqne  iam  ad  finem  perduximus  dcmon- 
(fratfonem  noftram,  qua  offendere  conati  film irs,  omnes  va- 
lore s  ,  pra 'tempore  Periodico  Cometae  Anno  1770  ob- 
feruati  ,  eo  magis  fieri  crroneos,  quo  Jorigins  ablndwnt  ab 
i(!o  valore/  quem  in  noflris  Eletilentts  adoptauimus,  idqiie: 
fine  ratio  habeatur  omnium  in  vnfuerfum  obferuatronum , 
ièn  tantnmmodo  earum,  quae  fecun^a  Cometae  apparitio-" 
ne  fadlae  habentur.  Facile  autem  nobis  perfuademiH,  vt 
vnusqnisqae,  qui  huius  argumenti  rijorofum  quantumljber 
examen  inire  voluerit,  reperiet,  omnes  ratioues  adeo- ex- 
aìSe  a  nobis  effe  fiibdudas,  vt  contra  huius  ratiocrnir  vìttt 
vix  quicqnam  alind  excipr  qnear,  quam  quod  ftatuatur,  ob- 
fcruatibnibus  praègrandes  ineffe  crrores.  Veriim  fi  fcriem^ 
harum  obferuationum  vsque  ad  z  diem  Odobris,  a  CeK 
Mejper  fingulaii  (ludio  et  induftria  continuatam ,  examine^' 
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mus  ,  tantum  carum  rcpcrimus  tam  inter  fc  quam  -cum 
Tfieoria  confcnfum,  vt  piane  prò  re  quam  maxime  incre- 
dìbili liaberf  mercatur,  plerasque  harum  obferuationum  in- 
gentibiis  obnoxias  effe  erroribus.  Interim  tamen  fi,  con* 
tra  omncm  noftram  fpem ,  obféruationcs  fuerint  erroneae, . 
Hjm  omnes  quideftì  noftri  calculi  incaffnm  enint  inftituti, 
Tenim  eo  tamen  magis  venia  noftri  errori  tunc  dabitur , 
qnod  id  vnice  noflra  disquifitionc  intendimus,  vt  oftende-' 
remus,  quid  ex  obferuatidnibus  circa  hunc  Cometam  in- 
ftitutis  (equatur.  Caeterum  licet  operae  pretium  non  re- 
piitauimus,  Tt  inquireremus,  quanta  diminutio  prò  tempore' 
Periodico  Cometae  noftri,  locum  habere  queat ,  quia  vix 
quisquam  in  eam  inclinabit  opinionemp  hoc  tempus  potius 
cffe.minuendum,  quam  augendum,  tamen  facili  coniedura 
ex  calculis  noftris  colligi  poteft,  hanc  diminutioncm  fi  fé- 
miffem  anni  excedat,  vix  aliqua  verifimilitudine  gaudcre.   , 

§.  3i,     In   priori    de   hoc  argumento  disquifitione ' 
examiuauimus ,    quam   prope    Cometa  hic  nofter  accedere 
queat  ad  orbiras  illorum    Planetarum  ,    quas    in  motu  fuo 
traiicit ,    et    quamuis    hae  determinationes  ob  mutata  Co- 
metae Elementa ,    aliquatenus  immuteritur ,    tamen  operae 
pretium    non  erit ,    \t  hos  caiculos  denuo  exfequeremur  i  ' 
nifi  prò  orbita  louis,  quippe  quum  per  propìorem  Cometae  » 
ad  louem  acceffum  vtique  fieri  potuit,  vt  eius  motus  pia- 
ne fuerit  immutatus.     Sì  igitur  ex  pundto  N,   vbi  orbitae 
Cometae  I  N  et  louis  C  N   fé  interfecant,  inteliigatur  ad  ^^J'^"* 
Eclipticam  demiffus  arcus  normalis  NL;  prò  ineunte  an- 
no   1778    erit    Longitndo     piindli    I  =  3^  8^  4V-  ^"   « 
puntìi  C  zr  4^  i2\  o'.  o'' ,    hinc  arcus  1  C  =  33^  i<5'.  o^' , 
tumque  ob  angulum  NI  L  —  1°.  19'.  io'';  et  angulunì  N  CL 

X  X  2  =  i^ 
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=  1'.  33^-  40'^ V  fiet  I  L  zr  90":  54^.  .44"4  Chzz  57".  3S'- 
44",  hinc  IN  — 5K>°.  54'  43";  C  N  zz  57°.  39^  ^9"\^t  an« 
gnlus  1 N  C  ::z  S^iK  1 7'^  T«m  vei'a  ob  Lougitudinem  pwnAi 
N  —  6'.  9°,  3^*.  44",  et  Longitudine m  Aphelii  ^  1=.  6-'  io*, 
51'.  27",  fiet  di^erentìa  haram  JLoftgitudinum  zz  l^  la*. 
43'';  et.fi  iocu»  Apbelii  louis  fuerit  a/  fiet  lampa".  7*. 
47",  hincque  N«n  >*.  la'.  42**.  Porro  fi  locns  Aphelii 
Cnmet»e  fuper  arcn  CN  fìt  A,  fiet  C  A  1^:44°,  17'.  4^* 
et  ;N  A  n:  13''.  22*.  15'*;  liinc  fi  locus  Aphelii  Cometaer 
ad  orbitatn  louis  Fcdudus,  fit  a,  fiet  Nair:  13°.  aa'.  io'*,. 
hinc  OAZZ  J4°.  34*  S^"* 

f^  32.     Nunc  igitirr  quunl  cóndet,  prò  binis  orbi* 
tky  minimo  àngulo  ad  Ce  inclinatisi  proximam  diilantiant 
itperiri ,  Tbi  radii  vedlores  ad  Sokm  diitìi  inter  fé  finnt 
aequales,    fi    prò  Cometa   binae    conftitiiaatur  bypotheles. 
anomaliae  ab  Aphclio  computatae  7°.  26'.  et  7°.  as' ,    ha- 
tebnhttir   Logarithmi    prò   diftantiis    a  Soie  o,  73<5<J557y 
0,73^5387,   at  prò  anomalia  louis  7°.  s'  eft  Kogarkhmii» 
diftanciae  louis  a  Sole  zr  o,  73<553p  ;  vnde  colligitur,  di* 
ftantias  lonis  et  Cometae  a  Sole  proxime  coincidere^  exi- 
ftente    anomalia    Cometae    a   fiio   Aphclio  zn  7°.  27'.  59^",. 
hincque    anomalia    louis  a   fno    Aphelio  7°.  6^  $6'^]    bine 
quum    Longitndo   Aphelii .  louis    fit   6'.  io\  51^  a7^,  erit 
Longitudo  pundi  in  orbita  louis  ad  quam  pioxime  acce- 
dere poteft  :=6'.  3°.  44'.  31''.     Pro  hoc  autem  puudo  ha- 
betur  diftantia  louis  a  Cometa  rr  o,  0083$  ideoque  iip'"* 
pari   dtfiantiae    mediae    telluris  a  Sole.    Quum  itaque  fit 
mafia  louis  ad  iUam  SoUs,  in  ratione  340:355,412,  bine 
conctuditur ,  in  proxima  louis  adCoraetam  difiantia  vim 
louis    a^tìonem   a  Sole    oriundam  ;fere.  -3p5  vicibus    fore 
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ruperattiram.  Porro  fi  ftatuatar  anomalìa  'Comerae  ab 
ApheKo  A  verfus  C  computata  7^48'.48^  fiet  Logarith^ 
mus  diftantiae  Cometae  —0,7552^8,  tumqu^,  redirt^o  lo- 
co Comctae  ad  orbitam  louis .  fiet  atiomalia  ab  Aphelio* 
lopis  ZI:52^  23^3*7''  et  Longitodo  bniuJ  pundi  in  orbita^ 
lonis^  5^  I'8^  27'.  42'',  prò  qua  etiaip  eft  Logarithmns  di- 
ftantiae zz  o,  735298.  Ex  hi3  autem  fiet  diftatitia  Come- 
tac  a  Ione  11:0,0293,  fine  vix  34'"^  pafte  dillantiae  me* 
dUe  Solis  a  tellure  maior,  et  prò  hoc  loco  aflio  louis  i^ 
lam   Solis  32  Yicibus  exfuperabirr 

§.  33.     Praeftabit    antera    vr   nane  accuratìns  ex- 
pendamus,  quam  prope  lupitcr,  ilnm  in  eoninocflione  cum; 
Cometa  Anno  17^7  wat,  ad  eum  aceeflìt ,   feu   etiam  m 
quanta    vicinia    Cometae    vcrfabitur  in  proxima  eius  cum? 
hoc  Aftro   coniuntìione  Anno  1779^      Quia  igituF  ipfum» 
Aphelium  Cometae  comigit  Anno   i7<J7   die  28  OAobri» 
h*   8  eirciter,  exiftente  Longitudine  Apbelii  f.  26^.  16'.  26"'r 
bine  conficitui,   die  27  Maii  ciusdem  anni  fuifle  Longitn- 
dinem  Cometae  I=:5^  20^57',    qtiac   eadem    quoque  prò 
boe.die  eft  Lougicudo  louis  y   ?nde  coniuntìronem  horum 
Aftrorum  iflo  die  eomigiffe ,    necelTe  eft.     At  prò  eodem 
tempore  quum  fit  Longitudo  interfeftioni^  orbitarum  r  6^.  ' 
9^  28^  et  inclinatio^  earum  inter  (è  51^.38''^    propter  di- 
ftantiam  Gowietae  a  Sole  zr  5,  5340 ,    et  diftantiam  louis 
a  Sole  n  5,  44^3,  fiet  diftantia  louis  a  Cometa  z:  0,09531 
ckciter,  ex  x^uo  fequitur,  aidioncra  louis  in  Cometam  So- 
lis vi  attradrice    tribiis  vicibu«  fuilfe  maiorem  ,    vnde  ob 
motum^Cometae,  prope  Apheliura  admodunv  Icntum,  haec 
aftio  I  >uis  in  motum  Cometae  effeduTn  fenfibUera  habuifle^ 
Terifimilitudine  baud  deftituicur. 
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f .   34<     In  proxima  Cometae  cttm  Ione  coniutiftio* 
ne,  quae  Anno   1779  continget,  feqiientia  habentur  obfer- 
Vanda:    Quoniam    tempus  Aphelii  incidit  Anno  1778  die 
:29  DeceiTìbris  hora   io  circiter,  coniundio  loiiis  cumCo-- 
meia    locum    habebit   Anno    1779  die  23   Augnfti  verfus 
horam   12  ,    exiilente    vtriusque    Aftri  Longitudine  6^  3**, 
34'.  26'' ,    et   qiium  prò  irto  tempore  fit  Longitudo  inter- 
fecl:iotìis  orbitarum  ^*.  9^  39'  et  inclinatio   51'.  17'^  di  Ran- 
da louis  a  Sole  cxiftentc  ^1:5,4520,  diftantia  autem  Co- 
metae  zn  5i  4.590  y    habebitiir    diftantia    louis    a    Cometa 
ir;  0,0111,    ideoque  aAio  louis  tunc  temporis,  adionem 
Solis  ft25  vicibus  exfuperabit,    quo    ipfo  non  potcft  non 
fieri,  vt  orbita  Comerae  totalcm  fubeat  mutationem.  Cae- 
terum  facile  intellìgftur,  has  determinationes  prò  omnimo- 
de    exaiflis    non   effe   reputandas  ,    nifi  quatenus  Elementa 
noftra    fummo  rigore  fuerint  definita,  et  quidem  ex  com- 
paratione   harum    conclufionum    cum  illis ,    quas  in  priori 
Diffcrtatione  attulimus,  perfpicitur ,  fi  tempus   Pcriodicum 
Cometae  aliquantum  imminuatur,    tum  ea  de  cauffa  con- 
iundio    lòuis    cum    Cometa    aliquanto  citius  contingeret , 
quam  fecundum  Elementa  iam  adoptata  ,   ideoque  et  prò- 
pius  ad  Longitudinem  Cometae  5^  I8^  as',  vbi  vnus  proxi- 
'morum    acceffuum    Cometae    ad    orbitam   louis   fitus  eft; 
fimul  vero  coniunAio  Anno  1775^  aliquanto  tardius  continget, 
Longitudo  igitur  Cometae  magis  ac  prò  cafu  praecedente  di-^ 
verget   a    6^*3^44^,     quae    locum  habet  prò  acceffu  Co* 
metae  proximo  ad  orbifam   louis,  vnde  adio  louis  in  Ce- 
metam     liac    de  ratjone  imminuetnr.     Siquidem  autem  iri 
tempore  Periodico  Cometae  dcfiniendo;  vlique  aliq^ja  La- 
titudo   admittcnda   eft ,    facile   cuncedimus   calculis  noftris 
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modo  allatis  ià  no»  e0è  tribuendum  ^  vt  ipfis  demonftrc-^ 
tur  j  quam  praecife  aftionem  lupiter  in  fua  coiiiiMìdione 
curo  Cometa,  fiue  Anno  1767,  feu  1779  in  hoc  Aftrua¥ 
exercueht,  fed  vt  hinc  rerifimile  reddatur,  vtique  fieri- pò-- 
tuifle ,  vt  ob  vim  pertUFbatricenn  louis  orbita  Cometac 
piane  fuerit  im^mutata ,.  ita  vt  ipfe  Cometa  antdiac  mo- 
tum  (uum  in  orbita  a  praefenti  piane  diuerfa  deicrijpferitt* 
itaqcie  banc  ob  rationem  Cometanv  nunquam  autea  /  (aJ^ 
tem  in  ifta  oil)ita^  cuius  iain  dedimus  Elemeuta,  fuifle: 
obferuatum^ 

i*  3S-  Ope  Efemeffforum  noffrorum  pra  motw 
Cometae  ftabilitorum^  deduci  tur,  diftantia  Cometae  a  tel-^ 
Iure,  prò  rfto  momento,  quo  Anno  1770  die  r  Intii  hoc* 
Aftrum  in  proxima  telluris  viciniayferfabatur  r:  o,  014953;, 
§^u  aeqiialis  fere  70"'''^  parti  distanti ae  mediae  Solis  atei- 
Iure,  quae  etiam  diftantia  minima  fere  eft,  ad  quam  hoc 
Aftrum  orbitae  tcUuri»  adpropinquare  poterit  ;  vnde  quum 
Bullum.  ut  indicium,  adionero  buins  Gometae  in  noftrum 
globum  tcrraqueum  fuiffe  fenfibiiem,.  nec  in  pofterum  ab 
koc  Aftro  vllum  pericultam  telluri  imminebit  ;  ex  quo 
etiam,  tanta  maior  eft  ratio,  vt  animum  omni  meru  ex 
appropinquatione  Cometarum  oriundo  liberemus,  quod  in* 
ter  omnes  Cometas  obferuatos,  hic  praecife  fit,  qui  proxi^ 
me  ad  fellureìn  acceflit.  Contra  vero  vix  eum  certitu- 
dine  quicquam  ftatuere  licet  de  adioae  telluris  in  Come-^ 
Cam  ,  quippe  cuius  rei  examen  calclilis^  himc  in  finem  iu'^ 
flitutis,  perficcre  nobis  noii  licuit.  Si  aut^m  aliqua  fuerit 
adio  telluris  in  Cometam,  illa  non  potuit  non  valde  exi- 
gua  effe,,  quum  adeo  noWa  fuccefferit,     obferuationes^  poft 

proxi^ 
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proximum  Com^tae  ad  tellarem  acceflìim  faAas  cum  illiy, 
quae  ante  haiic  adproximationem  inftitutae  font,  ad  con- 
fenfum  redigere.  Et  fi  fìdes  babenda  ut  argumcntis  band 
concemnendis ,  quibus  Cet.  Du  Séjovr  in  erudito  Tuo  de 
Cometis  opere  {EJJai  fur  les  Comètes)  Scftionis  7  Arti- 
culo  I.  oftendere  annititur,  Sphaer^m  adinitatis  teHuris 
nodrae  vltra  i%$  ièmidiametros  tellurts  protendi  non  de- 
bere; prò  cafu  praefenti  adionem  telluris  prò  infenfìbili 
habere  necelTe  eft,  quippe  qunm  proxima  Cojnetae  a  tel- 
lure  diftantia  357  femidÌAmetrìs  telluris  aequctur. 
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SVPPLEMENTVM 

AD 

DISSERTATIONES  NO  VIS  COMMENTARUS 

INSERTAS, 

ECLIPSIBVS   SOLARIBVS 

ANNIS  1769  et  1773  OBSERVATIS, 

VT   ET    OCCVLTATIONIBVS    FIXARA^ 

A    LVNA. 

A  u  d  o  r  e 
A,   h    LEXELL, 


X?.'x.  co  tempore^  quo  commcmoratas  Eclipfes  Solares  et 
JZj  £xarum  a  Luna  occultationes  computo   fubieci,    plu- 
rimae    poftmodum  ad  meam   notitiam   peruenerunt   obfer' 
uationes   eoruDdem    phaenomeliorum ,  ^  quas  edam  calculo 
fubiicere  eo  magis  e  re  efTe  exiftimani,  quod  per  nonaul- 
las   eiarundem    calculi    mei    prius    inflitut;  vel  confirm^ri, 
Tel  eipendari  j)oflent;    tumque  egregius  earundem  adbibe- 
ri  poflet  Yfiis,  ad  determinandas  Longitudines  locorum ,  ia 
qaibtis  indicutae  fqerunt.     Conclufiones  autem  ex  bis  cal« 
culis    deduAas,    hac   occafione    dum    fuccindae    exponere 
conftitui ,  rem  Aftronomis  non  prorfus  ingratam  me  prae- 
flkurum  eflè  confido. 
ÀaaAMd^lmp,Sc,Tm,Ù,V.L  Y  jr  De 
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De  Eclipfi  So^  Anno  1769  obferHata, 
conferator  Tom.  XV.  Nouor.  Comment.pag.  588.  et  feqq, 

§.  £.  An^ec^uanì  «xprefllopes  prò  tempore  coft^j 
iundiottis  ex  obferuaùònit)us  dedu(3:asi  heic  expofuero^ 
primum  principalia  Etemeiica  calcali  prò  ftngufis  obièrn»- 
tìonibu&  adferre  animas  eft ,  Tt  fcllicet  eo  fadtiu»  ut  itr- 
dìciuMr  vtrum  'mei  càlculì  rite  £bi  cofilìanr,  nec  nev 
Quamuis  eninn  eadem  iriihi  ac  plurimis  aliis  A(trotiomiSy 
liberta»  conceffa  eflfè  poffet>  Tt  vkimas"  conckfione»  ex 
calciiHs  erilfa$  tantum  expooerem^  tamen  quum  mult^ti^ 
ci  experreotia  edodus  firn ,  hifce  in  cakulis  faepe  ab  ex- 
ercitatinimo  ettaro  cakolatore  errores  commitci  polle,  o^ 
perae  pretium  effe  duxi  y  Elementa  ealeuU  fideliter  expo* 
nere,  quo  facitiits  mearuin  cdrtckrfwjtìwm  fit  exametr.. 


$.  3,  Phaenom.obrer. 

Gryphiswald  laitiam 

-  -  -  -  Finis 
Tolofatil    -    Iniriom 

-----  Finis 
Burdegatae  -  Ihttfum 

-----  Finis 
-Auftorpi;     -    luftrom 

.  «  -  •-'  Finis 
Frd^iae  -  -  Finii 
Gadeti   -     -  Inithim 

-  ^  -  -  Finis 
Promont^  Initnrrir 

Cap  Nord  -  Finis 
Hammecfoft    -  Finis 
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a?'. 
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2^  37»  o 
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16.   54,   8 
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§,  4..  His  praemiflìs  ipfas  expreflìones  prò  tempori-' 

bua  .comundionum  adferemns,  Tbi  qttidem,  quia  in  Tomo 

XV  jCofiHnemarionHD   -demoa^fauiimis   «fle    <:o»e<flioa«fn 

Latitadinis  j' =z  —  a^"  laltcm    |)FOxime,'  pofuimus    ftatim 

jzr— IO,  Yride^  fliomenta  prò  temporibus  coniundioutttn 

-  *  ita  hàbcbùntur  exprefla  : 

Promont.  tfizard  apV  q'.  39''-f  ;,9a^  —  0,91^+ 1,^3  « 
.  "ex  jnUio.  .  ;^  .  , 

20.    0.44.  — i',9(J^4  i,oij'-i-p,jpir 
,e3E.  fihci  ....  •.  i 

5 —3j  SS  ^4 1,9^^^—1,4+ 'T=o 
(Jtenouici      -      .^o.  ai.  a7+,^^94  5-rO,9tf/+i,ds  ip        - 
ex,,inii:io.  ,  _. 

.     ^  ao.  ai^  315-^,98  ^ -fi, Oi4j:+o,p9,  IT       , 

ex,  fine.  ,•       .  ; 

.  ^u^ct^e  P#rir.      ao.  30. 4a'4  ^»o^  S  —  i,  15  J'+.i,7^  it 
.    ex  in|)tio. 

-  :  ^Ot  J3  ''      O  -  ;2,  1  <. ^  -f  I ,  ,27/+  0^03  TT     . 

.    .     ^.ex  fipe.   .        •  ^  *,     ".      I    .  •      ,    . 

18-4,15  ^4a.,4»jr_  1,73  Tt-o 

..  ^nonìàe      -      ai  .•  <?.  54  +  *>  49^  ^  -»  ^-j  *4  J'^  a, ?  a  » 
ex  initio. 

2I«  .  '7-  14  -  f?»  70- ? 4  *>  JIO/ -  0,.28  .TT 

ex. fine.  .       .       .    ^    " 

Cajanc!|argi     -     a  a.  1  a.  3 1+  j^  89^  <J  H  0,  S^  J' + 9r9P  if 
ex  ini^o.. ,.  .,,;... 

...  32. 1  a  351  —  1,8 1.^4  Oj^J^j^—Oja^-r  • 

.* ,  .   '    .ex-fioc.  ,^.         :  /       »    ' . 

-.  ^-3^70^-f*I,5aJr-l,37^r=:0- 
r  .  •       •  Petro- 
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Pecropoli     -    AStK is'.^'j"+  a, oj^*«-i,i«/4.i,  rpTr 
ex  initio. 

ex  fine. 

Wardhus     "      sa.  25.  aa  +  i,  80  ^  —o,  64. j  +  0,  5^  k 
«X  inkio. 

aa.  25.  5 1  - 1, 74  *  4-0,  3P/ —  6,  45  ir 
.#»  £a<r. .     -  ' 

-  31 -3,  54^  +  1»  03^- «,94- -ff^o. 

ex  initio. 

,   .  •    '.      i|ak^S>  »5^'— ,^r'7**.4-<ft,5-^ir— Oy^Tf  ■ 
ex  fine, 
.  •  .  -      ■     .  ^    ^',-^  5,  <?5-^.  4.  t,^3.73r  -  r,  2  S  irr o  • 
Gorìefi       -      23,  48.  35  +  <^>  25  5  —  5, 00  /  -f  a^  54  «Tt 
#x  iniirio!,  ' 

23-  49-  51  -  3,  8?  ^  +3r  Jfajr--  j,  S9  ^ 

75—  IO,  14^  +5^,  50/  —  4>  »3  Tr=:«> 
Qrea)»uf|^'  r     af^    i^  17  -h  3 >  *5 ^  -^  2, 78 jr  +  i^  ss  ir    , 
4X  initio. 

24.    a.    tf—   a,4p5 +1,  gsjr  —  »,  aa'jr    • 
«X  fime. 

4P  —  5r  74  ^  +4r  <?i^ -  a,  5o  -TTrTO 

^Bti        -»     S.9,    o.<  p-f-  i,6a<3f -^o, 5sjr— Oy45  7r 
ex  initio. 

29.    o,  x$  —  I,  5p  5  +0,  o^y  —  1,  €J8  TT 
ex  fine, 

<?—  3, 51  ^ +Or73J''— Or^3'»f=<> 

Y7  3  Carac 
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Cauac       -        ip*.5«'-57"+ ir83^-o,  70j'+i,  37ir 

ex  initio. 
Hafoìae      •>       »i.  ii.  55  —  1,97  i'  +  i,  oaj'  — o,  itf  it 

ex  fine. 
Windobonae  -  ai.  47.    7  —  *»  4<5  5  +  i>  79  J'  —  «>»  37  « 

C3^  fine. 
Stockholmiae     ai.  33.  +8  —  '»  9©  <r  +0,  ^6y  —  o,  aj  ir 

ex  fine. 
Pello       -         ax.  57» +3-1,  775+0,  53/-.  0,0  ir 

ex  fine. 
Kolae       -        «4.  33-  ^9  -  *,  75  ^  +0, 4^/  ~  o,  3p  « 

ex'  fiae. 
Ponae       -        ft3.    5-  $9  -  »,  78  5  +0,  54./  -  ^  53  « 

ex  fine. 
Lundae     -        ai.  14..  ao— 1,975  +  1,04/  — 0, 17  ir 

ex  fin*. 
Gryphìswald.    ^i.  14..  46  +  a,  04  5  —  i ,  1 3  j'  +  i,  jtf  « 
ex  inido. 

fti.  15.    5 —  a,  055  +  1, 15/  — o,  17» 
ex  fine, 

18  —  4»  «>9  5*+a,  99/ —  1, 73  «=o 
Toioratii      -     ao.  a7.    7  +  a,  a3  5  —  i,  ^6y  +  a,  03  ir 
.    ex  initio. 

ao.  a7.  a5  —  a,  405  +  1,71/  — 0,00  ir 
ex  fine. 

18— 4., 63  J  +  3, 17/  — aj03  «zo 
Burdegalae     -  ao.  19. 10+ a,  isS— i,  a?/ +  1,93  ir 
ex  initio. 

ao.  19. 19  —  a,  30  5  +  i,  57/ +  o,  05  ir 
ex  fine 

9  -  4,  43  5  +  a,  84J' -  »»  88  «=0 

Auftoip 
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Auftorp      -     ao*»  i $*-  4»"+  i>  8 »  5  - o,  84^^  -f  i,  49  tt 
ex  inicio. 

ao.  15.  47—  «,91  ^+©1  «8/4-0, 12  ir 
ex  Ifoie» 

tf-3»79  J +1,  TiZ-'jST'Trno 
Breftìjfe     -•     «>r    3.43  -  a,  oa  ^ +  1,  la^  +  ó,  17  « 

«X  fine. 
Gadeti        -      ip.  5<f.3«  + a,  35  5-i,  73/+ »»94 -f 
«jL  ìaitio, 

i^,  $6.  30  —  a,  7^  J  4- a,  rg/  4-0,  04  % 
ex  fimev 
Pfomont.  —    a  -  5^,  X  X  ^  4-  3»  91  /  —  't  88  irr  a 

Cap  N«d     aa    5,  11  4- 1,  78  ^ -®,  58/4- o,  58  w  , 

ex  initio. 

aa    5. 18-1,  71  ^-f  0,44/ -0,3$  if 

ex  fiae. 

7-  3»  49  ^  +  i>  Off/ -  r,  or  it^o 
Hanunerfoft      ai.  $6.  i$f  —  1,  73  ^  4-o,  357/  —  o,  25  it 

ex  fine. 
Cafoli  coronai  ai,  *3-  50  4-  a^  ©o  ^  —  r>  ©5/  4-  r,  43  ir 
ex  ìoltio. 

a».  «^41  —  i,  P'8  J  + 1, 03 /  -  o>  a43  ir 

ex  fine.. 

—  p  — 3»98* +a,  op/- r,  tfsirro 
EftDeKhanir    a©.  a5.  a7  4-*r9^^— Or93/4- »»  S^^t 

ex  ìtkiir. 

ÉO.  a$.  »s  —  T,  p4 5  4-0,  p7/  4^  o,  08  v 

cx'  fise. 

—  r4—  3,  iSS  +  r,  pò/—  r,  4$  irro 

Htrad.. Calpc  "ao*    ©i  aa^ 4r  a,  54  5  -  *,  90/  4. 1 ,  p 3  ir 

cx  kiitia 

Calpe 
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Calpc         -      ao*.  o'.  50"—  2,  «7  5  +  a,  32/  —  o,  oiir 
ex  fine. 

18  —  57  41^  +4»  **  y  —  i>  9+  "T^  o 
Lipfiae       -      21.  II.    3  —  2>  15  ^ +  ')  33Jf  T-o,  i4;9r 

ex  fine. 
MTfniae     -       ai.  i+.  57  ^  a,  1 8  J  + 1,  3^7  J'  —  o»  ai  * 

ex  fine. 
Hawkhill     -,  ao.    8.  57~  if  85  ^  4-o>  75jr  +  o,  13* 

ex  fine. 
Ingolftadii   -     21.    7.  ir  —  a,  ^o^ +  i>  55J'  — o>  ip  ir 

ex  fine. 
Kirkncwton      ao.    7. 41  —  i,  8^  $  +0,  75  X  +  o,  13  ir 

ex  fine. 
JLeìceftrfae  -     20.17.    i  +  i.pi  ^— 0,  po/4- 1>  53  "t 
ex  initio. 

20.17,    <y  —  I,  p4  5^4-o,  psj'^- o,  II  ir 
ex  fine. 

$  ~  3,  85  ^  4- 1,  SS  J' -  1,4*  »=0 
Mediolani   -     20.  58.  27  —  2,  50  ^  + 1,  84 j'  —  o,  19  ir 

ex  fine. 
Wanhalinna      21.  51.  34.+  i,  94  5*  —0,96^-1-1,  ipir' 
'     ex  initio. 

21.  51.  22  —  I,  88  ^  +0,  84>  —  o,  33  ir 
ex  fine. 

—  12  —  3,  82  i  +  i,  80/— 1, 42  Trno 
Oxonii       -      20..i<J.  28  +  I,  pa  ^  — o,  92^-1- x,^5p  ir 
ex  initio. 

20. 16.  39  —  I,  9<J^  +1,  óoy  +.0, 12  X 
ex  fine. 

II  —  3,  88^+1,92  y  —  X,  47  irz:o 
St.  Huberti       20.  28.  35  —  2, 10^  +i>  24  y  +  o,  05  it 
ex  fine.  Saro 
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Jtfoo       -      ao*.  35'.  51"+  »!  07  ^  -  X,  ao/  4-  X,  IO  ir 

ex  illitio. 

IO.  35. 12  — 1, 14.^ +x,  32/4-0, 00  ir 
ex  fine.  ^ 

fti— 4,ftx^4-a,  5»/— X,  Soir=o 
.  Shirbunii    -     &«.  X7.  3p  +  x,  p2  ^  — o,  93  /  +  <>  SS  « 
ex  initio. 

20.  it  38  — x,p7Ì4.x,  0X/  +  0,  xxir 
ex  fine^ 

-  I  -  3»  Sp  ^  +  X,  94/  -  X,  47  ir=o 
Vnnicbargi      ax.  xs.  ad  —  x, 96  J  -i-o,  99/  —  o,  x6  ir 

ex  fihe. 
Vpfaliae     -       21.3».    4— x,  SS  f  Hr o,  fia/'-o,  24  ir 

ex  fine, 
Berbipoli    -     sx.   x.  itf  —  2,  X9  ^ +  x,  40/  — o,  14  ir 

ex  fine. 
Pifis        -        2X.   3.  14  — 2,  74^+2,  X7/  — o,  27ir 

ex  fine. 
Heic  vero  obreruare  conueoit , .  quod  aequatìo  prò  Pariilif 
multum  difcrepans  ile  ab  illa,  quam  in  Tomo  XV  Com- 
ment.  adhìbuimus,  quia  nunc  prò  initio  EclipGs  momen* 
tum  a  Celeb.  BaiUj  obferuatum,  fubdituimus  in  locum 
momenti  a  Celeb.  Mejfier  adSgnati,  quippe  quod  minat 
exadlum  Tidebatur. 

$.  5.  Quamuis  valores  in  Tomo  XV  Commentai^ 
prò  Zy  f^  m  augnati,  aeqnationibDs  plerisque,  faltem  fide 
maxitne  dignis,  fatisfaciant,  tamen  ft  erroret  aequo  iure 
inter  obferuationei  Quriefenfef  et  Orenbnrgeniès  diftri* 
boemvr,  exiftimani  corredionem  Latitndinit  fupponi  poif 
—  24'',  ita  Tt  fit  prò  noftrit  expreffioaibus  f  :=.  —  i^t, 
pofiti»  n  antea  ^  =:  — 3  et  «.=  —3.  Pater  aute» 
4&aAcadlmp.Sc.TomAlf,l  Zz  bit 
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his  rubditutis  Taloribus  aequatiotiem  prò  Lutetia  Parifio* 
rum  et  Grenouico  bene  impleri,  prò  quibus  locij  obfer- 
Tadones  inftitutae  merito  fundamentì  loco  Jiibfterni  po- 
terunt,  vt  per  comparationem  cura  illis  Longitudines  reli- 
quorum  locofum  explorentur.  Caeterum  non  dubito  quia 
aliquantulum  diminutis  Taloribus  ipforum  5^  et  tt,  etiam. 
paulo  minor  valor  prò  y  aequationibus  fatisfacìens  inueni- 
ri  pofTet  ;  taiiien  certo  perfuafus  Aim  ,  vix  hunc  yalorem 
Yltera  bina,  vel  ad  fummum  tria  fcrupula  fecunda,  diminuì 
pofle.  Nec  ex  immutatis  bis  Taloribus  ipforum  $y  jy  ir. 
inlìgniores  Tariationes  deriuari  poflunt  in  determinationem 
Longitudinùm ,  nifi  prò  Gurjef,  quia,  vti  iam  vidimus, 
coefficientes  ipforum  S  ^  y  ^  n  prò  hoc  locò  praegrandes 
funt.  Quicquid  Tero  fit,  Talores  ipforum  B^y^  nt,  modo 
l'eccnfitos  adhibebimus,  quorum  fubftitutione  fada,  mo- 
menta  prò  temporibus  coniuntìionum  ita  erunt  èxprefla: 

Momentum  prò  tempore 
coniund.  O  et  3. 
Lutctiae  Parifior.    -  ao*.  30^  47''  (1) 

20.  30.  49    (II) 
Pronwnt.  Lezard  -     20.     o.  41    (1) 

20.     o.  39    (II) 
Obferuat.  Grenou.  -  20.  a^i.  29    (1) 

20.  21..  27    (li) 
Obferuat.  Bonon.-      21.     7.     6   (1) 

21.  iy.  54    (11) 
Cajaneburgi     22.  12.  34    (l) 

22.  12.   29    (II) 
Obiéruat.  Petropolit.  22.  22.  53    (I) 

22.  22.  41    (11)  I  I.  51.  52 
Wardhus.  .-    22.  26.  21    (1}  |*i.  $$.  44  Orìent.. 

Ward- 


Hong,  in  tempore  a 
Mcrid.Obfc  ru.  PariC 


o*  30'.    6"  Occid. 

O,  30.    IO 

o.  9.  is  Occid. 

o.  9.  22  Occid. 

*o.  3<J.  1^  Orient. 

o.  3<J.     5 

o.  41.  47  Orient. 

0.  41.  40 

1.  52.     6  Orient. 
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MoiDentum  prò  tempore 
coniund.  O  et  j). 
Wardhus   -     sa*.  25'.  $-3"  (II) 


Vmbae     - 
Gurjef     - 


22.    38.    30 


22.  38.    18 

23.  +9.   35 
23.  49.   i8. 

Orenbur^i  -   24.     1,  45 
24^     I.  52 

lakutfk  -  29.  o.  12 
29.  o.  ?i3 
19.  51.  56 
21.  II.  47 
21.  &6.  51 
21. 
21. 
22. 
23. 

2Ì. 


Cauae     - 
Obfern.  Hafnienr. 
Obferu.  Wind.obon, 
Obferu.  Stockholm. 
Fello      - 
-  Kolae     - 
Ponoi     - 
/Obferu.  Lundenf.  - 
Obferu.  Gr jrphis wald.  2 1 . 

21. 
-    .        Lipfiac 

Mìfniae     - 
Tolofatil    - 


Bardegalae 

Auflorp     - 

Breftiae.    - 
Obferu.  Gadeti     - 


33- 
57 
33. 
6. 
14. 

14. 

14. 

IO. 

SI.  14.  45 
20.  27.  15 

27 
19 

19 


21. 


42 
44 

31 

o 

12 
51 
55 
51 


20. 
20. 
20. 


19 
16 


•  4 
20,  15.  42 
20.  15»  40 
20.  3.  44 
«9..  $6.  4.6 

Zz  % 


(»} 

m 

a) 

{"; 

(i) 

(11) 

(1) 

(11) 

(11) 

(II) 

(»') 

(lU 

(li) 

(II) 

(1). 

(11) 

(11) 

(11) 

(1) 

(") 

(1) 

(11) 

(I) 

(li) 

(1») 

(I) 


I.ong.  in  tempore  a 
Merid.  Obfer.  Parif. 

h 


I 
*2. 
2. 

*3. 
3- 
3 


55'-     4" 


7.  43  Orlent. 

7.  29 

18.  48  Orient. 
18.  29 
30.  58  Orient. 

3.  31.     3 

8.  29.  25   Orient. 

.8.   29.  35 

o.  38.  51  Occid. 

o.  40.  58  Orient. 

0.  5<5.  2  Or. 

1.  2.  53  Or. 

1.  2<J.  ss  Qr. 

2.  2.  44  Or, 
2.  35.  Il  Or. 
o.  43.  23  Or. 
o.  44.     4  Or. 

6 
2  Or. 

o.  43.  5<5  Or. 

o.     3.  32  Occid. 

3-  40 
II.  31  Occ. 

II.  45 

15.     5  Occ. 

15.     9 
o.  27.  15  Opc. 
*o.  34»     '  «Occ. 

Ob- 


o.  44. 
o.  40. 


o. 
o. 
6. 
o. 
o. 
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Obfenr.  Gadeti    - 
Prom.  Cap.  Nord 


Momentum  prò  tempore 
copìunft.  O  et  3 


ft2. 

«a. 
Hammerfod  si. 
Caroli  coronae  21.  ftS. 
ai.  23. 
Eft  Derehami  ao.  a5> 
ao.  a5. 
Heracfeae  Calpe  ao. 
al.  Gibaltar    ao. 
HawihiU         ao. 
tngolftadii        ai. 
Kirknewcon     ao. 
Leiceftriae 


56'.    p"  (li) 

5.  la  (I) 

5.  aó  (II) 

5<J.  ia  (li) 

5+  vi) 

33  (II) 

30  (1) 

5  ai) 

44  (I) 

26'  (ir 

54(11) 

5«  (li; 

38  (li) 

3  (1) 


o. 

o. 

«. 

6 


Cbfèruat.  Mediolao. 
Wanhalinna 

ObfèroÀt.  Oxon. 

St.  Hubert! 
Saroa 

Shirbum 


ao.  17. 

ao.  16.  58  (li) 

ao.  f8.     9  (11) 

ai.  fi 

ai.  51 


38  a) 

Itf  Jl) 

ao.  i€,  30  (I) 

ao.  itf.  30  (fi) 

ao.  a8.  a4  (II) 

ao.  35*  5tf  (l)  I   o. 

ao.  36.  o  (II) 

ao.  17.  35  (1) 

ao.  17.  ap  (II> 

ai.  la.  12  (11) 


Uraniebargi 

Obfemat.  Upfalienfc  ai.  31.  5p  (11) 

Herbip<^  ai.     i.     5  ^(IT) 

Obroruat  Piftii.    -  %u    ^  53  (RJ 


Longif.  in  tempore  a 
Merid  Obfert.  Parif. 

o*.  34'  4-"-  Occ. 

I.  34.  a3.  Or. 

I.  34.  31. 


I.  25. 

*'o.  53 
o.  5a 

*0v    5. 
o.     5, 

*  Pr    30 


33  Or. 

7  Or. 

45 


17  pcc. 
44 
3  Qcc. 
b.  30.  33 
b.  ai.  55  Occ 
7  Or. 
II  Occ' 
44  Occ 
51  Occ 
20  Or. 
Or. 


o,  36. 
o.  23. 
o.  13. 
o.  13. 

0.  27. 

1.  20.  51 
I.  20.  27 
b.  1-4  17 
o.  14.  ip 
o.     a.  25 

5. 
o.     5. 

o.  13. 
o.  13. 

0.  41. 

1.  I. 
o:  30. 
o.  32. 


Occ 

Occ. 
i>  Or. 

XI 

IX  Occ 
ao 

a3  Or. 

IO  Or. 

16  Or. 

4  Or. 


Tèi 
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Tbi  obferuandum,  breuitatis  caufTa  momenta  coniuodionnm 
ex  obrcruationibus  prò  inicio  et  fine  Fclipfis  refpei^iae  bis 
oumeris  (X)  et  (li)  iudigitari.  Caeterum  nulla  quidein 
eft  dubitandi  anfai  quia  haec  momenta  prò  tempore  con- 
iundìonis,  fub  bypotheli  aflumtarum  corredioaam  prò  ^, 
y^  m  .rìte  fé  babcant,  ^nifi  prò  obreruadoaibus  in  Gurjef 
inftitutis ,  filtem  Illa  prò  initio.  Àdhibitis  auteni  corre* 
^ooìbus  prò  St  f*  Iti  fi  prò  hoc  loco  calculus  prò  tem« 
pore  coniunAionis  repetatur,  prodibit  ifiad  roomentqm 
23^49'.  30",  quod  quinque  fecundis  a  fupra  allato  dificrt 
et  melitts  qnidem  ^onfentit  cum  momento  coniandionis  ex 
fine  £clipfis  dedudo. 

f .  d.  Vt  condufiones  prius  allatae  eo  magis  ftt* 
bìliantur,  examìnemiis  quoque,  quomodo  Longitudìnes  lo» 
corum  determinentur  prò  illis  locis,  Ybi  initìum  et  finem 
Eclipfis  obferuare  licuit,  idque  fi  vcl  maxime  nulla  babea- 
tur  rado  corredionum  5,/,  ir.  Sì  ìgitur  momenta  con- 
ìunAionum  ex  obferuationibus  prò  fine  et  inido  Hdipfit 
coniundim  lumantur,  fequente»  prodibunt  exprefilones: 


Lutetia  Parie  ao*.3o'.ji*M-o,otfj'+o,poir 

Grenovic.         so.  5 1 .  3 a  +  o^o^y -J-  o,S  5  ir 

Prom.  Lezard.  ao.    o.  42  +  0,05/+ 0,91  ir 

Cajanebnrg.      aa.  la.  30  — o»ioj'+o,3ftir        t— -r«»«  — • 

Petropol.  aa.  aa. 47— o,ioj'+o,35ir  V.51.  58.  Or. 


Longit.  a  Parie 

p'.ip*.Occ 
30.  9.  Occ, 
41.43.  Or. 


Jakntsk  ap    o.  11—0,33/— 0,7^  ir 

Gijphiswald.  ai.  14.  5-5  +0,03^+0,70  ir 

l'oiofau  ao.  a7. 1  <  +  o,  I  » j'  +  X  ,00  ir 

Auitorp.  ao.  15. 44 +0^3^^+0,80  ir 


8.  ap.  31.  Or. 
0.44,    5.  Or» 
o.    3. 36.  Oca 
o.  15.   7.  Occ 
Cap 
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1^34'.  2  8".  Or. 

13.  47.  Occ. 

14.  17.  Occ. 
5.  II.  Or. 

13.  13.  Occ. 


Cap  Nord         aa*.  s'.i^- o  07j'  +  a',i7  7r~ 
Leiceft.  20.17.    4 +o»c2j'  +  o  81  "TT 

Oxon.  ao.  i5.  34+o,04y+o,85  TT 

Saron.  ao.  35.    a  +  0,06  y  +  0,90  ir 

Shirburn  ao.  17.  38  +  0,04^^  +  0, 8 531 

In  hac  autein  comparatione  illas  tautum  ob(èruatione$  ad<- 
bìbuimus,  prò  quibus  colligere  licuitv.  inìtium  Rclipfis  non 
Taldc  erroneum  eflè  ;  tumque  ad  id  edam  refpedum  ha« 
buimus,  ne  conclufio  media,  ex  inìtio  et  fine  deduAa,  in- 
iignes  coè'fficientcs  ipforum  J,  y^  ir  inuolueret,  quare  hac 
ratione  obferuatiònes  in  Gurjef ,  Orenbùrg ,  Bononiae  ce 
Gadeti  inditutae  cum  reiiquis  non  comparar!  poflent, 
etian)fì  momentum  prò  initio  rite  fé  haberet.  Interim  ad- 
hibito  quodam  artificio  obtineri  poteft ,  vt  itti  cofc'fficien- 
tcs  5,  yy  11  faltem  qua  potiorem  partem  climincBtur,  quod* 
iam  exemplo  dQclarabimus.  Sumjimus  igitur  medium  ex 
conclufionibus  prò  Gurjef,  quod  erit: 

23*.49'- 13"  +  X,  i"8  5  -  I,  a5/ +  ó,  47  ir» 
iàm  quìa  habetnr  prò  Gurjef: 

7<J  —  I©,  14 5  ^  p,  50 j' —  4,  1 3  TTiz:  o, 
£  haec  acquario  ducatur  in  o,  11,  fiet: 

8>4— I»  li  ^+1,04 j't: 05455  =  C),  .  • 

quae  aequatio  ad  valocefn  prò.  tempore  cooiundionis  addi* 
tg  praebet: 

*3*.  49'-  a  1"  H-  o,  07  5  —  o,  2 1  jr  +  o,  oa  ir, 
Tbi    quidam,  iam    faltem    fine  infittii    errore  coefiicientes 
ipforum  5,  y^  ir  negligi  pofiunt,  bine  vero  fi^et   Longitudo 
Gurjef  a  Parifiis  3^*18',  30".      Ex  obleruationibus    Oreo- 
bui^enfibus'  fimili  ratione  coUigitur: 

«4*.  *'.  4V'.  4-  0,  38  5,-  o,  47  jr  +  o,  08  T, 

at 
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at  prò  Orentnirg  habetur  aequado: 

49  —  5>  7+ 5  +  4>  ^i  J' —  2,  tfo  ir  r=  o, 

cnius    decima  ^rs  ad  expreifiòoem  modo  allatam    addita 
praebet  : 

«4*.  4*.  47"  ^  o,  19  0 -*  o,  CI  j' —  0,1 8  ^, 
yfbi  itcrtrm  coefficienctf  ipforum  <5^,  y,  ir  valde  pàrui  fuot, 
fietqué  Longitudo  Orenburgenfis  3*.  30'.  56",     Medium  ex 
conclufìoiiibus  prò  Bononia  ed: 

21*.  7'.  4"  — o,  10  54-0,  i3J'4-c,  94  ir, 
qnod    iam    immediate   cum    conclufioiie  Parifienii  conferii 
p'oteft ,    vnde  refultabit  diff(?rentia  Meridianorum  36'.  13", 
qnae  certe  nimis  magna  eA,  ob  aliquantnm  errorem,  quo 
obferuatio  initii  liuìus  Eclipfeos  affeda  vidétur. 

f  y.  Ad  Tlteriorem  confirmationem  noftrarum 
conclufionum,  conducete  rt  comparationem  in(!ituamus  ex- 
preifiunum  prò  tempore  coniuncSionis  praecipue  ex  fine 
Eclipfis  dedudarum,  in'  quibus  coefficientes  iprorum^  J,  f^ 
m  haiid  niukufn  inter  fé  difcrepantes  habentun  Cum  ex- 
prellìonc  igitur  prò  obferuatorio  *  .  . 

Parifina  20K  ^xK  o'^—  i,i  x  5  +  1,27^  +  0,0^  ir 
icquetites  conferantur  : 

Gryphisw.  21.   15..    $  —  2,05  54- i,i(fj  — 0,17  w 


Breftfa  20.  3.  43  —  2,0254- 1,12/4-0,17  ir 
St.  Hubert.  20.  28.  35  —  2,10  ^4- 1,24^4- 0,05  t^ 
Saroti*  20.  3(5.  12  —2,1454- 1,3 2^4- d,oo  ir 
Herbipolis  ai.  1.  itf  —  2,1954- 1,40/  — 0,14  ir 
Lipfia  2r.\ii/  .3  —  2,15  5+1,33/'-^  0,14  ir 

Mifaìa         21.  14!  57  —  a,i8^+  i,37jr—  6,2i  ir 

•mnAm 
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Tade  Tepofifta   conflderatione  corre^ontiin  flet  diifeneiida 
Merìdianorum  »  inter  * 

I>ariCetGryphÌ8w.4+'.  5''.  Or.  [  Inter  Parif.  et  Saron.  5'.  1  «".Or. 

Breftiam  27. 17  Oc.  1  et  HerbipoL  30.  i5.  Or. 

Se  Hubert.    2.  25  Oc.  |         ,    et  Lipfiam  40.    3.  Or. 

et  Mirniam  43.  57.  Or. 

Procedamus  nnnc  ad  obfèruationem  Grenouicenfem  et  qna$ 
cum  illa  commode  comparar!  poflunt: 

Longinid. 
a  Merid.  Greo. 


Grenouic.    fto*,ai'.3tf'*— ijpsJ+i^o^y+OjOp-Tr 
Prom.  Lcz.  ao.    o.  44  — i,9<J^+i>oifH-o,i9ir 
Petropolis  42.  22. 47— 1,93^4 o»9V~0'+9^ 
Hafnia        21.  11.  55  — i,975+i>02/— o,i67r 
Lunda        21. 14.  20— i,97J+ii02j'— 0,171: 
Gryphisw.  21.15.    5— 2,055+1,16/— 0,1 7Tr 
Car.corona2i.  23.  41— 1,9 8^+1  »ojy'— 0,20 w 
Qxonium  20.  itf.  39  ~i,9(s5+i,oo/+o,i2ir 
Shirburn    20.  17.  38  — i,97J+i,oij'-fo,ii'7r 
Uranieb.    21,  12.  20  — i,9<Jj+o,99j'— o,i<5ir 
EilDereh.  ao.  25, 13  — i,94^+c>,97y+o^8ir 
Leiceftrìa  20. 1 7.    6—1  )94^'4-0)9 ji^'+o, 1 1  n 


2o'.52''0cc 
2^.  X.  9  Or. 
50. 19  Or. 
52.  44  Or. 
53-  29  On 
I.    2.    5  Or. 

4.5'70cc; 

3.  58  Or. 
50. 44  Or. 

3.  37  Or. 

^  30  Occ 


Tbi  fi  ponatur  differeotia  Meridianomm  inter  obreroato- 
riam  Parifinum  et  Greoouìccniè  p'.  20"  Occ.  prodibunt 
Longitudioes  locorom  a  Meridiano  Parifino  cotnpntataet 
band  mtikuni  dilcrepantes  ab  illis,  qqas  fupra  atti 
Videamvs  ntioc  quoque  de  obremarionibat ,  qÀaei4 
Stoctiiolmienii  comparati  jpo0iuit  :. 
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9io  Stockholinia  2I^33'.48"- 
AuHorpr'  ao.  1 5.  47  - 

EftDerehanr  20.  ay.  13- 
tìawkhrll  ao.  8^.  57  - 
KirkmwMoi  20.  7. 41  - 
Lekeftria  ao.  i'7,  6  - 
WanMìima  ai.  51.  aa  - 
Up^Ua  ai.  3^a«    4  - 


-i,poJ+o,8tfj'— 0,2  5  ir 
-i,9i5+o,88/+o,i27r 
-1 ,9'45-l-<^>9  tHrd>o«  TT 
-i,»55+o,75jH-Q,i'37r 
-r,8^3H-o-,75^o.  »  3  ir 
-i,945+o,5»5jf+o,i  ITT 
■i,8-85+o,a4J^6,33ir 
•I  ,8«5+o,  a2j^-o,247r 


Long.  aMerid, 
Scockholm. 

i*.i8'.  i".Occ. 
1.  8.  aS-Ocg; 
I.  24.  51.OCC. 
I.  2<5.  7.0cc, 
1. 16.  42^0cc, 
17.  34-  Or. 
I.  44.OCC. 


¥nde^  fi  (hituatur  Longitudo'  obreruatorìi  Stockholmienfis  a 
Pafrifino  i*.  iK  $^"1  orientar  Longitudines  a  Meridiano  Par 
Tifino  prò  loci»  modo  commemoratisi  quae  a  fupra  $.  5. 
uMadis  vix  tantìUnm  dlfferent.  Quia  LoDgimdo  loci  prò 
^éUo  iti  Lapponia  tam  per  Eclipfin  Solis  1764,  quaiQ 
vanias  Satellitam  Eclìpfes  fatis  bene  habetur  determinata^ 
iam  quoque  obferuationes  in  Lapponia  iniUtntas  ciim-  ifta 
MI  Peka  ià&Ay  comparare  licebit: 


Pro  Fello 

Caiancburg 

Wardhus 

tJmba 

Kola 

Ppnoi 

Cap  Nord 

Hammerfoft 


2 1^  57'«43"-  X  ,775^+0,5  3y-o,2p  ir 
22.  12.  29  —  j,8i5-|-o,6<5y— o,38ir 
22. '25.  51  -i,74^-fo,3'9J'-0)a5'ir 
2 2.  3 8.  1 5  —  I ,ÌS^OjS 6f -6,4^11 
fift.  33'  29  — ir75^o,4<Jf-o  39Tr 

43.  5'  S9  ~i,785+o,54J'-o,53'»r 
aa.    5. 18— i,7i5-i-o,44)'— 0,33-» 

Al.  s$.  19  ~i,735+9,37J'~o>a5''' 


^ir  J^«</.  Imp.  Se.  Tom,  U.  P.  /. 


A  a  a 


Long,  a  Mierid, 
prò  Pdlo.  . 

j 

i4'.4tf«:0r. 
a  8.  8,' Or. 
40.  3  a:  Or. 
3.5. 46.  Or. 
1*.  8.  .16.  Or. 

7.  35.  Or. 

i.  a4.  Oc 

Tran- 
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Tranfeamus   autem    nunc  quoque  ad  obferuationes ,    qnae 
cum  Windobonenfi  comparari  pofliint: 

Long.  aMerid. 
Windobon. 


PfoWindobona     2i*.27^  7"— 2»4<S5+i,75y— 0,33-^ 


Orcnburg 

Tolpfatio 

Burdegala 

Ingoldadio 

Mtìdiolano 


24.     2.     6— 2,495+1, 8?J'—I,22Tr 


20.  17.  25  — 2,4o5+i,7ij'— 0,00-^    1.    p.  42.  Oc. 


20.  ip.  ip-2,3o$+i,57;'+o,05ir 

21.  7.  II  — 2,305+1,55^^—0, ipir 
20.  5  8.  27— 2,5o5+i,84y— o,i9';r 


2^3+'.59".Or. 


I.    7.  48.  Oc 
o.  ip.  56.  Oc» 

o.  28.  40.  Oc. 


"ubi  fi  ftatuatur  Longitndo  Meridiani  Windobonenfis  a  Pa- 
^rifienfi  56'.  io",  prodirent  difierentiae  Meridianorum  a  fa* 
pra  $.  5.  aitatiti  non  raultum  diueiTae ,  nifi  fafpicari  lice- 
ret,  finem  huius  £cHpfi4  indo,  citius  Windobonae  fuifle  ob^ 
ièruatum.  Denique  ,  con^parationem  inftituamos  obfèroa- 
tionis  Bononiae  circa  finem  £clipfis  infiitutae ,  cimi  iliis  , 
quae  ipfi  funt  correrpondemes  : 

Long,  a  MerrdL 
Bononienfi, 


ProBononia         21*.  7/.14"— 2,70^+2,10/— o,25<ir 

€radete  ip.  56  2p —2,705+2,1 8^+0,0471 

HeracIeaCaIpe20.    o.  50  —2,875+2,32/— 0,01  tt 

'     Fifi*  ai.    3.14—2,745+^,177-0,2711 


i*.io'.45'*.Occ. 

I.    6,  24.  Oce, 

4.    o.  Occ. 


■fbi  obferuare  contrentt  differentram  Mcridianomm  Inter 
obrernatdrla  Parìfinam  et  Bononienfè  per  varias  obferua- 
tìoues  inuentam  effe  36*.  6'*.  Haec  modo  affata  fi  bene 
perpendantur  >  facile   confidlmo»,   Ynumqnemque    hariun 


IP- 
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rerum  aequum  iudìcem  nobis  largiturum ,  quod  diihimn 
iftud  »  quo  Celebris  quidam  Aftronomus  vfum  Eclipfium 
Solarium^  ad  determinandas  Longitudines  locorum,  ìnfrin* 
gerc  voluit ,  non  eius  effe  momenti ,  sjc  ipfe  fibi  perfua- 
ferat  Exiftimat  enim  has  obferuationes  prò  '  fine  com- 
inemorato ,  eo  minori  cum  fruAu  adhiberì  polTe ,  quo4 
conclufiones  per  calculos  erutae ,  infignes  variariones  fubi- 
ce  queanc^  propter  corrediones ,  quibus  Elenienta  calculi, 
▼tpote  Longitudo  et  Latitudo  Lunae,  Parallàxis  et  Diame- 
ter  Lunae  adfedae  effe  poffunt,  Verum  practcrquam 
quod  nonnuUis  faltem  ih  cafibus  principalem  harum  cor- 
redionum,  Latitudinis  nimirum  Lunac,  exadle  determinare 
liceat ,  etiamfi  quoque  hae  corrediones  piane  manerent 
ìncognitae  y  tamen  incidunt  cafus  ,  quibus  per  comparatìo-- 
nem  conclufioiium  ,  in  quibus  corrediones  5,  j^  tt  neque 
fere  magnis  coefficientibus  adficiuntur ,  differentiae  Meri- 
dianorum  independenter  ab  bis  corredionìbus  determinari 
poffunt.  Caeterum  li  nonnunquam  continget,  vt  .conclu- 
fiones a  diueriis  Eclipfìbus  elicitae  aliquantum  inter  (é  di- 
fcrepent,  perpendendum  eft,  has  obferuationes  prò  quantì- 
tatibus  praecifìone  Geometrica  definitis  non  effe  habendas, 
quippe  quum  experientia  comprobatum  fit ,  eodem  loco 
circa  definiendum  momentum  prò  fine  Eclipfis,  difcrepan- 
tias  inter  obferuatores  reperiri  io  et  12  fecundorum.  Ve- 
rum  fi  maiorei  difcrepantiae  in  conclufionibus,  vtpote  20 
Tel  30  fcrupulorum  fecundorum  reperiantur,  tum  certo 
contendere  licet,  in  vna  vel  altera  obfematione  infigniò^ 
rem  quendam  latere  errorem« 


Aaa  ft  $•  $• 


\ 


Digitized  by 


Google 


1       J 

§.  8r     Quum    pleraeque  ^  hariini    obferuatìonum  a 
CeL  Du  SejQur  coniput^tae  fiat,   qui  edam  fuas   conclafi-^ 
ones  iarh  dudum  publici  iu^:is   fecit,  haud  practor  rem  e* 
fit;,  vt  de  illis  nòftrarum  concliifionum ,    qaac  a  coirclufi- 
onìbus  Cél.  Du^Séjoùr  m(ìo  magis  difFerunt^  dilucide  «• 
^ponamus;    non    quidem   quod    noftris  .calculis  maìorem  fi-^ 
dem    vindicare    Telimus,    fed  vt  fakem   ratìones    explice-' 
«lus*    cqr    c:irm  Cel.  hoc  ^athematico    confentire    nobis 
pon  Ikreàt.     Die  abferuatianè  ,quideai  Gufìefwenfi  ìiibil  ad- 
ferre.  attinet>    quippe  qunm  inflgnis  diicrepantia  hic  reful-' 
t^e  poted,  prouti  alii  valores  prò  corrciftionibus  5,  j^,  *7r 
adhibeantar,   interin[i  prò   noftra  conclufione  militat,  quod 
jper  eam  pbferuationes    Guriefwetifes    minus   reddantur  er- 
^jconeae^  ac  fecundum  calcu|um  D'^'.Dti  Séjour.     Pro  obfer- 
^Tatione  G^ditana  inter  meam  .et  D'"  Du  SéjoUr  conclufio- 
.nem    dìfcrepantia    a^eft  15'*;    ìam    etiamfi    concedere  ref-- 
:lemvCorretì:ÌQoe5  '^>  j'^  it  ita  definiri  pofle,   Yt  condufio 
ptade^t  15^  a  jtnea    diuerfa^    tamen   non   video  qnoitiodo 
.tana  obfei-uationes  Bononicnles  et  Gadiunae   inter  fé  coii-^ 
^ciliari  ;queant.     ^Erit    enim    dìfferentia  Meridianonnn  ex 
qbfcruato  fine  pi^  io'»  45''  -h  o,  06  5  —  o,  os  j  —  o,  ^9.  iz^ 
Xitndciì  Longitiido.pro  Bononia  fupponator  35*10^^    eiit 
Longitudo  prò  Cadete  34^-35'^  neqoaquam  aatem  34' ^5^> 
.yti  peihibet  jy"^^  Du  Séjour.     De  meo  autent  calcalo  pn> 
jobrernattone    Gaditana    iatis    perfuafus    miht    fum,    qnirna 
^m  pJuribus  vicibus   .examini    fiibiecerim,     Adbuc  minns 
.perfpicere  licet^  quomódo  CeL  Du  Séjour  ad  fnas  conciti* 
fiones  prò  Heraclea  peruenerit,    ^wipp^  qnum  illa  prò  fi- 
ne a  mea  conclufione  adeo  32'^  difFerat.  'Caeternm  obfer* 
▼are   conuenit,    quod  CK  D*""*  Mechain  ex  obferuato  fine 
^|le|acleae  inaenerìt   LQpgitudioem   huius   loci    30^  la'^, 
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gnae  multo  propius  cum  mea  cooclufipne  confeatìt^  la 
nullis  autem  conclafioiiibus  oiaius  ed  difcrirneOf  quam 
prò  illis ,  quae  obreruationibus  St.  Hubert!  et  Saronìs  in- 
ftìtatis,  refpondeoc;  pec  alia  mihi  explìcatio  huius  difesa' 
pantìae  '  probabilis  Tidetur,  quam  .quod  Ctì.  Dft  Sépur  Mi?^ 
rorfan  momenca  ^dhibuerit)  quam  quae  in  Commentariis 
Academ.  ScientJar.  PariTinae  prò  Anao  1769,  vel  in  Dlf- 
fertatione  ,CeL  de  la  Lande  (  Mémpiris  Tur  .le  ;F^^^  de 
Venus)  continentur;  quod  ù  vero  iisdem  vfus  ed,  tum 
fine  vlla  haefitatione  .pronupciare  aufiqi,  jpro^his  faltem 
cbCbraationibus  calculo»  D"'  Du  Séjour  rfte  {Ibi  conilar^ 
non  poffe.  Praeterea  nec  ca  quidem  coo.clufio  prorfus  ex- 
atìa  mihi  videtur,  qua  Cel.  Du  Séj^r  adirmat,  ex  inltlo 
EcUpfìs  Glasgowii  obferuato,  fequi  huius  loci  Longitudinem 
a.6'.  27";  nam  fi,  Tti  in  Tranfadion^bus  ;Societatis  Loodin. 
perhibetur,  initiumEc'iifis  ibidem  obferQatum  fit  is*.  30'. 
14'',  hinc  fequcretur  Longitudo  prò  Glasgow,  ifta  propor 
fita  faltem  quinqne  minutis  primis  mipor;  nec  aliud  .a;- 
gumentum  ad  hoc  comprobandam  aidducere  opus  -efl,  quaip 
quod  perhibeatur ,  in  Kirknewton  injtium  I^ch'pfi»  .quoque 
18*.  30'.  19"  cfle  obferuatum,  qyum  tameo  Inter  hunc 
locum  et  Glasgow  adfit  in  Longitudine  difierencia  3  Mi^ 
DUtor.  cum  dimidio;  ec  quia  momentum  allatum  prò  Kirk- 
newton njmis  .^arde  fìt  aflignatum,  id  tanto  magis  .de  ob- 
feruatione  Glas^owienfi  yalebit,  Caeterum  quqd  .ad  Loo- 
gitudines  locorum,  quae  i,n  vicinia  obferqatorìojrum  Lonr 
dinenfis  .et  Parifienfis  fita  funt.  attinet,  eas  ipeciali  calcu- 
lo  determinare  fiiperfluum  texi^imaui,  quia  in  tanta 
Ticinia  j  difTerentia  mpmentorum  obferaatorum  «  .i*alt(;pi 
.intra  Tnum  vel  ^Iterum  fcrupujl^m  fecundum,  ^ifiè- 
xeotiam  M^ridianorum  .^xpnmet.     JHejc  ,<^ltem  (ponte .il« 
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quet,  infignes  difcrepantias  orìri,  prouti  vniim  vel  alterum 
momentum  prò  initio  veì  fine  obfeniato  adhibeatur.  Si 
prò  obferuatorio  Grenouicenfi  adhibeantur  momenta  a  Cel. 
Mafkelyne  afljgnata,  prò  initio  i8^38^5V'  ^t  prò  fine 
ao.  23'.  30'',  non  concipere  poffum,  quomodo  ex  illis, 
comparatis  cum  obferuationibus  CeL  Canton^  prò  initio 
18*.  38'.  51"  et  prò  fine  20*.  23'.  i8'',  deduci  queat  Loa- 
gitudo  loci  vbi  D""*  Canton  obferuauerat  7''  vel  17''.  Oc, 

§.  9.     Inter  reliquas/  determinationes    fupra   allatas 
quum  praecipue  commemorabilis    fit   iila  prò  Longitudine 
Vranieburgenfi ,    quippe  quum  hic  fit  Celebris   locus,    Tbi 
infignis    Aftronomus    Tycho  Brabe  fuas    faceret  obferuatio- 
ncs;    nonnulla    adferemus    monìenta   prò  hac  Longitudiaé 
Tlterius  confirmanda.    Primum  igitur  obferuo,  ex  obfeniato 
fine  Eclipfis  Anno  1764  deduci  Longitudinem  prò  Lunda 
Scanorum  a  Meridiano  Parifino  43'.  30^^,    ita  vt  fi  medi- 
um fumatur  ex  hac  conclufione  et  illa,    quam    §.   5   atta- 
limus,    (latui  queat  Longitudo  Lundenfis  47'.  2<J'^     Porro 
ex  menfuris,  quibus  CeL  Schenmark  diftantias    inter   Lun- 
dam ,  Vranieburgum  et  Hafniam  determinauit,  conftat  Haf- 
niam  Vranieburgo  29''  occidentaliorem  efle,    Lundam  ve* 
ro    ab  Vranieburgo    i'.  59''    vcrfus    orientem    effe    fitam, 
quod  cum  determinationibus  nodris  §.  5  allatis  bene  con- 
fentit,    nam   ex   illis    ed   difFerentia    Méridianorum    inter 
Vranieburgum  atque  Lundam  2'-     Hincque   iam  certiffime 
aflSrmare    licebit«    determinationem  prò  Longitudine  Vra- 
nieburgenfi a  CeL  Fuard  allatam    faltem  40  fcrupulis  fé* 
cundis  a  Tentate  aberre;,  nec  paucae    illae  obferuationes , 
circa  Eclipfes  Satellìtum  louis  a  Vicard  inftitutae,   conclu- 
fiones  noftras  multo  tutiores  infi.ingere  valebunt,  ' 
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De  Eclipfi  Solis  Anno  1773  obferaata. 

Confèratur  Not.  Comment.  Tom.  XVIII  pag.  571. 

$.  IO.    Hic  iteruni)  TCi  proEcL'pfi  Solis  Anni  17(^9 
obferuata,  eUmenta  calculi  praemittere  conueniet: 


Fhaenom. 

obferu. 

^  WindoboD. 

-    Finis 

Schwezingae 
Lutet.  Parif. 

-  Finis 

-  Finis 

Pifis      -       - 

Finis 

Montis  Peflulani  Finis  j 

Petropoli    - 
Dmitriewfk 

-  Finis 
Initium 

Pekin   -     - 

Initium 

«             • 

•     Finis 

Parai. 

Longir. 

16'.  3  6'',  2 

i<5.  13,  3 

Kf.48,  4 

ai.  17,  0 

21.  28,  2 

2.  15,6 

«5.    4,9 

23.  50,0 

++•  +3,  2 

Latit.  3 
apparens. 


9'.47",4 
10.  32,  8 

IO.  26,  p 

8.  18,  4 

8.  33,  <5 

11.49,7 

4.  56,  1 

16,    7,7 

18.     5,  I 


Semid.3 
apparens. 

i4''5<J",3 
14.  55,  o 

14-  53,  7 
14.  54»  8 
14»  53,  9 

14.  58,  I 

14  55,  8 

15.  4,5 
15»    0,5 


Different. 
Long.  app. 


29'.  2  2",  8' 
29.    5,  <S 

29.  6, 4 
29.48,  a 
29-  43,  » 
28.  39,* 

30.  33,  9 
23.  50,  O 

25.  13,5 


Tnde    fequentes    Talores  prò   tempore   coniundionis  prò- 
deunt : 

prò  Windobona  (II)  18*.  26'.  22"  — 2,295  — o,72j'4  1,33'jc 
Schwezinga  (li)  17.  55-  11  —  2,3o5  — 0,76^'  + ijaSir 

Pifis       -       -     (II)    18.        2.    34    --2,255  — 0,51^4.1,41  TC 

Petropoli       (I-)   19.  22.     9  —  2,35  5  — o,90j'4-o.94't 

DmitrievrfJt  (I)    20.  22.  40  +2,i9  5+o,35j'4-o,a<5Tr 

Pekin     -      (I)    45.  6.  32  4-2,545  — i,32_y  — 0,31 7t 

(11)  25.  6.  21  —  2,675+ 1,5 <Jj'  — 2,29  TT 

f  II.     Nunc  quidcm   prò  vera  differcntia  Meridi- 
•norum  elicienda  principale  negotium  eo  rediret,   tc  ra- 
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lorcs  corrediionum  ^,  y,  it  ellcereotur;  veruni  huit  fini 
non  Diti  vnica  fuppetic  cbfei^Uatk)  PekinettiKi  ex  <jiUa  ehtìr 
netur  haec  aequatio: 

l'I  4-  ^,ai  J~  2,88/-+-  iy^^ifdzo 
Tbi  quidem  fi  potìatur  5  :n  —  a»,  fieiet  f=z  o-,  ctf  fi  prti 
5  vak>r  ali^anto  maior  adhibeatiMr,  vtpote  —  3,  fieret  va- 
lor Jpfius  j'  adeoi  negaduus,  quod  quìdeiìf  ihmiiilè  conCen* 
tire  vìdetur  cum  menfuris  Micrometro  obiei^iuo  captis^ 
(]^ìppe  éJt  q«ibu#  conéludefndi  anfaiit  hàbur,  Latitndiah 
coTtéOaoDérti  fuifle  pòfitiuaift  ef  vii  mìnorcnif  10  fcrupu^ 
lis  fécùtìdis.  At  qutfnt  nolio  Criterio  digaofci  queaf ,  V- 
ftuiiir  cttot  fììSté  ìt  óBfef  uatiOftb  Pèl3nérifi  prò  iiiitio  EcHp* 
(èosv  fi^u  in  nòfti*a  òiefafuk-à  dKl^iàe  miriimae,  lateat; 
iàm  coiifidératiòtìe'm  ccfrrecfRoftén*  5^,  j»,  «"  eo  tutias  fi*- 
ponerd  li<%bie,  qboé  qi!aliè6ìi«lque  fuerit  coc'reÀio/,  eaift 
feàm^  qiuKn  minimà'm  eflèi,  stecefl^  fi(, 

.  §»  ti.  Comparatis  igitur  obreruationibus  Schwe* 
zìógàé  et  Pìfis  iiiftìtutis,  cum  Petropofitana  et  \Vind(*o- 
nenfi,  fiet  differentia  Meridianorum  inter  Petropofin  et 
Schwe2ingam  i^  aó'.  58"*  atquc  inter  Petropolin  et  Pifa» 
1^19'.  35'^;  fimiliter  inter  obferuatorium  Windobonenfe  et 
/Sehwezìngenfe  eirit  differentia  Meridianorum  31'.  11"  et 
inter  obferuatorijam  Windobonenfe  atqtie  Pifanum  23',  4^. 
Hinc  fi  JLongitudo  Petropolis  Tupponatar  a  Meridiano  Pa- 
rifino  I^  51'.  57^  et  Windobonae  56',  io*,  erit  Longitu- 
dp  obferuatorii  Stbwezingenfis  2+^59^' a  Parifino,  e^Lon- 
gitudo  obferuatorii  Pifani  32'.  22",  vtraque  orientalis. 
Praeterea  fi  obferuatio  in  Dmitriewfk  prò  initio  Eclipfis 
conferatur  cum  obfcruatiohe  Pekinénfi,  fiet  differentia  Mc- 
xidianoirum    inter   0mitri«wfk  et  ^ekinum   4.^  43^.  5»"» 

hinc- 
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hincqae  fi  Longitudo  prò  Pekin  fuppoDatnr  a  Meridiano 
Parifino  7^  36'.  so'',  erìc  Longitudo Dmitriewfk  ab  codem 
Meridiano  2^  52'.  zi''. 

$.  13*  Sopra  ex  obrematìone  Eclipiìs  Solis,  An- 
no 1769  Pilìs  inflituta,  inuenimus  Longitudineni  huius 
loci  32'.  4.",  ab  obièraatorio  Parifino,  quae  a  modo  alla* 
ta  nimis  difcrepare  videtur.  Cuinam  antem  harum  cono 
dnfionnm  podor  debeatur  fides,  id  quidem  difcerni  non 
poteft;  fufficit  autem  nobis,  quod  per  has  obièruationes 
innotueric,  Longitudinem  c^feruatprii  Pifani  faltem  32' 
effe  maiorem,  adeoque  determioationem  Longitudinis ,  ex 
obfematis  Eclipfibns  Satellitum  louis  derioatam,  qua  haec 
Longitudo  ftatuitur  31'.  2$''»  multum  a  Tentate  ablndere. 
Praeterea  hoc  loco  obferuari  quoque  meretur,  quod  fi 
medium  ex  determinationibus  prò  Pekin,  quod  eft: 

25*.  6',  a,6"  —  0,06  5  4-  o,i2j'  —  1,00  «TT 

conferatur  cum  determinatlone  media  prò  Petropoli,  Tom. 
XVllI  Comment.  pag.  s^s  aliata: 

19*.  22'.  $"  —0,025  -h  0,05^^-1-0,16  ir, 

reperietur  difTerentia  Meridianorum  Pekineofis  et  Petropo- 
litani:  5*.  44'.  21"  -4-0,17^'— 1,16"^;  vbifi  corrediones 
j,  11  piane  negligantur,  fiet  Longitudo  pro-Pektn  a  Meri- 
diano Parifino  7^3<$'.  xS'S  quae  egregie  confentit  cum 
determinatioiie  ex  yariis  aliis  obferuationibus  condufa. 

$.  14.  Obferuationis  Parifinae  hàc  occafione  non 
eo  fln«  fecimus  mentionem,  yt  inde  conclufiones  quas- 
dam  deducere  Tellemus,  quippe  quum,  ipfis  fatentibus  ob- 
feruatoribus,  haec  obferuatio  valde  fit  dubia,  obSolem  va» 

À&a  Aca'd*  Imp.  Se.  Tom.  II.  P.  L  B  b  b  poribus 
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poribus  liorizontis  tempore  obferuationis  piane  immerfum; 
interim  tantcn,  hac  difEcultate  non  obftante,  .  yix  maior 
quam  26"  fcrupulorum  fecundorum  ecror  obferuationi  Pa-f 
rifinae  inefle  poteft;  adhibita  enim  obferuatione  CeL  Mes-' 
jUr  fiet  tempus  caniunftionis  prò  Meridiano  Parifino  17*. 
fi.9'.  46'',  quod  com  momentiB  prò  Petropoli  et  Windo* 
t)ona  collatum,  oflendit,  crrorcm  obferuationis  Parificnfij 
Ttx'24!'^  eccedere  pofie.  Cum  obferaatione  autem,  quae 
llotitis  PeflTulani  inftituta  p^rhibetur^  longc  alia  e((  ratio  ^ 
Barn  ex  hac  obferaatione  fequeretur  ^  fincm  Eclipfis  ivte-? 
gris  quatiior  mimttis  tardtits  hoc  loco  fuifTe  vifura ,  qaam 
ex  calcialo  fequi  deberet.  Nam  fi  Finis  Eciipds  in  hoc 
loco  Tempore  vero  17^  59'*  J'S  obferuatus  fuiflet,  Tti  a& 
fitmatar  in  Camnìcntariis  Acad-  Scient.  Parificnfis  prò  Afl- 
iK)  1774  Pag.  tfps ,  inde  fequeretur  prò  Monte  Feifiilano 
tempus  coniHnélionis  fiiifle  17^,  4i^7",  idcoquc  diilferea» 
tia  Meridiasi  huius  loci  a  Petropoli  1^41'.  2*',.  bine  a 
Meridiano  Parifino  lo^  s$^^ -i  quae  fere  quinque  Minutis 
primis  nimis  magna  eft.  Ne  autem  dici  poflet,  raeis  cal-^ 
culis  aliquem  forfan  errorem  irrepfiffe,  eosdeni  primunci 
prò  momento  allato  variis  rationibus  repetere  operae  pre* 
tium  duxi,  tumque  infuper  (ì  momento  buie  4  Minuto- 
rum  primorum  corretìio  adplicetur,  '  inueni  momentum . 
coniunftionis  17^  36'.  58",  reliquis  Elememis  calculi  prò 
hoc  momento  vti  fequitur  inuentis: 

Parailax,  Longit.  21'.  26^5;  Latit.  3  appar.  8'.  23'^9 
Diamt,  3  appar.  14*  53*  S  ;  Diff.  Long.  O  et  3  app.  %s^\  45'',  8* 

Primum  quidem  e;xi(limaueram  per  errorem  quendafn  hoc 
momentum  fecus  effe  affignatum,  ac  obferuatio  id  prae- 
buerat,    verum    haec  rem   explicandi    ratio  non  fuccedit,* 

quoil 
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quod  D*^  Pottevin  affirmauerlt,  jptbitì  ealculùm   oilendcre , 

*  quod  finis  Eclipfis  vcrfui  17*,  59*^  finifi  deberet  ;   id  quod 

'tamen  nunqnam  denHotfftl-àtiomB:  fiarnare  potcrat.     Nec  dis- 

crepantia    calcuti  ab  obferuatioae   e£fe<3ui   vefradi#nii    adr 

Tcribi  poterit»    quippc  Cfaum  tum-  Parifiis  quoque  phacno- 

menoa  aeque  fingttlaré  jfe  fpe<£)-andun)  praebuififet.      Quare 

nihil  aliiid  remanet,  quam  vtAftronomi  Mentis  Pefltilanì, 

fallacia  calculì    indurii,  incifuram    quaiidam   limbi  Soìaiis, 

èie  viidulatióne  ortam,  prò  indicio  Eclipfeòs  liabuerint. 

De  occukarfone  Alifebaran  a  Lana  Anno  1773, 

die  1  Nov.   Conferat.  Tom.  X Vili  Comment.  pag/  610. 

§.   Jr^     Pro    obferuationibus-    huius    occultationis, 
quae  mihi  innotuecunt,  Elementa  calcuii  habentur  fequentia. 


Phaenom.  obferu. 

■  m     ■■  .  «  .        ■      ■  ■  Il  «  I  ■ 

Gadeti    -     Immerfio 

Emerilo- 

.  Grenouici    Immoriìo 

Emerfia 

Bruxellis     Immerfio 

Florcntiae    Immerfio 

Gryphifrwaldtrmttietf. 

Bmerfio 

Petropoli      EmCrfio 


Farai. 
Longit. 


37'.34",i 

3^.  51» 5 
25,  II,  8 
ai.4(i,5 
24.41,9 
27.  ip,  o 

Jp\     2!,  T 


Latìt,  ^ 

Dlam.  3 

appareOS; 

appdrens. 

5".i5.'.3o",oA 

I4'.48^5 

^  i4-3«S,5 

14.  49»  4 

5.  22.37,7. 

14.  50,  0 

5.  20  32,  2 

14.  51,9' 

5.  21.23,5 

14-50,7, 

5.  15.28,  5 

14.  52,  2 

Sdirli.  s\r 

i4.^52,  0 

5.  i9>37».5- 

14*  S-a,  5 

5.  20..31,  a 

14.  54,  0 

ICne  prò  tiempefibus   conittuéHonuin   fequeiKes   pròédtitit 
expreflìoneftt 


Difi:  app.' 
in  Long. 

6 '.2  6",  5 
4;  a7,  8 
i'3.  33.  o 
l'a.  37>  8 
1*4.  55»  3 
'  <5.  3<J,  4 
12.  48,  I 
n.4<J,9 
1 2.  26 f  6 
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prò  Cadete  ,    -      io*.  7'-33"+  4,<^55+  4,^9^'++,"  tt  (I) 

IO.    5.    a  —  «,855-  6,5+/-a,tf5  TT  (II) 
a.  31  +xi,50^+io,73j'+<J,77'if=«> 
prò  Grenouico    -  10.31.58  +  a,a4^+  o,93J'+i,82'jr(l) 

10.31.  sa—  a,4o5—  1,28^-0,10  ir  (li) 
26  +  4,^45+  2,2ij'+i,9a'jr=:o 

Bruxellis     -  .  19.49.  aa  +  «,355+  »,i7J'+i)9<Jir  (I) 
Florcntia     -     11.15.45  +  4>585+  4,10^^+2,88  ir  (II) 

Gryphiswaldia  1 1.  a 5.  47  +  2,3 5^  4-  1,1  Sj'+i ,59  it  (l) 

11.25.    8  -  a,58^-  i,59J'-o,59ir(Il) 

39  +  4.93^+  2,77jr4.a,i8ir=o 

Petropoli    -    12.32.41  -  2,45^—  i,35j'-o,93  ir  (II) 

$.  xtf.  Si  obferuationes  Grenoniceofes  fumantor 
prò  termino  comparatioms ,  obferuationes  Bruxellis ,  Gry- 
phiswaldiae  et  Petropoli  ìnftitutae  cum  illìs  facile  comp»* 
rari  poflunt,  etianìfi  corrediones  ^,  /,  ir  piane  non  ha- 
beantnr  deterniinatae  ;  Terum  obferuationes  Gaditanae  et 
Illa  Florentiae  inftituta  minime  cum  Grenouicenfibus  com« 
parari  poflunt,  line  cognitione  corredionum  ^,  ^,  ir,  quip* 
pe  quum  earum  coefficientes  prò  hìs  obferuationibus  fint 
praegrandes.  Facile  autem  paret  ex  aeqaatione  prò  Ga- 
dete  inuencat 

151  -f.  II,  50^  —  10,  73J' -Htf,  77  11  =0 

Latitttdìnis  corredionem  proxime  ftatui  poflè  —io",  tiì- 
de  yt  aequationes  panilo  exa^ores  obtineremus,  ftatim 
huius  corredionis  yfum  adhibnimus,  ficque  mpmenta  pio 
temporibus  coniundioninn  feqaeatia  elicttimm: 
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prò  Cadete     -      (I)  io*    5'.48"-f  4.po5+  4,45^+4,19» 
(11)  IO.    tf.  13  -  7»9o5-  7,(^3^-4,85  ir 

35  +ia,8o^+ia,09j'+7,i4Tt=o 
Grenouico     (1)  10.31.49+  4,24^+  0,9^+1,82  ?r 
(11)10.31.45—  a,4o5—  ijiSj'-rO,!©» 

4+  4,645+  2,ai/+i,9air=o. 
Gr7phiswald.(I)  11.45.35+  2,35?+  1,1^+1,59  w 
(11)11.25.24-  2,585-  i,59J'-o,59  ir 

P+  4>935+  2,77^+2,18^=0 
Bruxcllii  -     (1)10.49.11+  2,35^+  i,i7j+i,9tf'7r 
Florentia    -    (l)ii.  itf.    2+  4,83^+  4.38j'+3,02  7r 
Petropoli    -  (11)12.32,55—  2,455-  i,3<b'-«>>P3W 

f  17.  Nuoc  qnidem  fi  prò  d>reruatìone  Gadt* 
tana  knplenda ,  ponatur  5ir-- 2,jfn:— i  et  irzzro, 
ob(èruationibus  Gryphiswaldenlìbus  cum  praecifiooe  3  fctii- 
pulorum  fecundorum  fatisfiet,  nec  Grenouicenfibus  malor 
qaam  7  fecundor.  error  ìnducetur,  qui  quidem  eo  minus 
probabilitace  deftituitur,  quod  ipCo  CeL  Ma/kelyne  facen- 
te, emerfio  aliquantum  dubia  fuerit.  His  igitar  adb!- 
bitìs  corredionibus ,  Teqnentes  prodibunt  determinationes 
prò  momentis    coniundionum  et  prò   differentia  Meridia« 


norum 


prò  Grenouico      (I)  io*.  31'.  44* 

(U)  IO.  31.  51 

Gadete    -      (1)  10.     6.  34 

(il)  10.     6.  35 

Gryphirvrald.  (1)  xi.  25.  29 

(U)xx«  %S'  31 

Bb 


Differentia  a  Meridiano 
Grenovicenfi 

1 

-  -     25'.  io''Occ. 

-  -     25.  15  Occ.         ' 

-  -     53.  45  Orient. 
-     53'  +0  Qrienr. 

3  Bru- 
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Diflfercntia  a  Meridiano 
.  ^  Grcnouicenfi 

;  .  Bruxellis  -  (1)  10^4 p^  5"  -  -  17'.  ai-'Orient. 
Fiorenti^  -  (1)  11.  15.  48  -  -  44.  4  Orient. 
Petropoli       (il)  la,  33.     i     -   -   i*.  i.  io  Orient. 

Hinc  fiunt  Longitudiaes  a  Meridiano  Farifino ,  differentia 
Longitudinum  Inter  Meridianum  Parifinum  et  Grenouicen- 
fem  fuppofita  p*.  2c"i 

proi  Cadete      (l)  3+'.  3©"  Occ.  Bruxellis  (l)        g'.  i"  Or. 

(II)  34-351            Florentia  (l)      34-44  Or. 

GrypJiissir.  (l)  44-  «S  Or.    Petropoli  (lI)I^5I.so  Or. 
(11)  4.4.  ao 

Vbi  quidem,  ii  corre^io  prò  emerfionè  Gtenouicenfi  5 
Tcrupulis  fecuudis  fupponatur  dubia ,  Longitudiaes.  ex  hac 
ob4eruatione  dedu^ae,  tantundem  erunt  augendae.  Supra 
ex  obferuatione  Eciipfis  Solis  Anno  1769  Gryphiswaldiae 
ìnftituta  elicuimns  Longitudinem  huius^  loci  44.^  4.'^  vel  5", 
quae  a  iaoi  inuenta^  ao''  differt:  Noftrum  autem  non  c$ 
dr$qnirdr«,  qaaenam,  concliiiio  podotrl  loco  Ut  habenda, 
m€ì  quòd  pofterior  propius  aocedat  ad  dctenninabioiicm 
I^onginidinis  prò  hoc  loco  ex  £clipfìbus  Satellitum  lonis, 
quae  tamen,  quum  fupponi  foleat  45'.  io'',  certe  nimis  eft 
m^na,  viide  nouo  argumento  comprobatur,  quam  parum 
in  hoc  oegotio  hU  Eclipfibus  iìt  tribuendum. 

$.  18.  Nunc  etiam  multo.  exa<^ius  còrreiftiones 
Tabularum  definire  Hcet,  quam  id  a  nobis  praeftitam  ed 
in  Tomo  Xy HI  Commentariomm,  :  Inci^et  enim  Tempus 
coniunifiionis  lunae-  ctrai  a  Tauri  •  in  tempua  .Parifinum 
Terum  a©^ +i'..5'',  ideoque  ffiediurai  »9^*,aV.  52",  eXiften» 

■  :  •'  '■  et 
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te  tunc  LoogitudÌDe  Lunae  a',  6\  38'.  3^,9,  cura  Tabu- 
ke  Mayerì  prò  hoc  momento  detit  Longitddinem  Lunae 
a*.  6"..  38'.  38'',7, -vndc  prodibìt  corrcdiio ,pro  Longicudit 
ne  Lunae  35"  circiter,  addiriua,  Latku^lnis  correzione  ix" 
rnbtra<flìua  exiftente;  -vbì  tamen  iupponitur  locum  Seeilae 
exade  eife  definitnm.  Concluiìn  ìgìtur  prò  loco  Ltniae 
ex  hi»  calculis  deducfta  so  redncicur,  tc  contiserit* 

ConÌQn6Ho 'Palilicii  cum  Lima 

Aano  1773  die  1,  Nou.  io*,  14'.  5»"' Temp.  PariC  medio 
exifte  Longitudine  Lunae  a*.  6".  38'.     s'^jp 
et  Latitudine  Lunae  Aufti%  4.    41.    $8,  <5 

$.  19.  Corretelo  femidiametri  Lunae  $  quum  a 
fiobis  fuppofita  fit  —a",  merit<%  hoc  loco  disquiri  poteft) 
an  quae  a  variis  Audoribas  fortior  huius  diametri  flanui^ 
tur  diminutio,  vtpote  4  fecundorum  cum  dimidio,  faltem 
prò  hac  nbferuatìone  admitti  queac  ?  Quodfì  igkur  prò 
aequatione  Gaditana  §.  x<$  fupponeretur  ?::r:^4,  fieret 
yn-^i'y  tum  vero  in  aequacionem  Grenotticenfem  deri- 
varetur  crror  13"  et  in  Gryphiswaldenfem  error  9''.  Ne* 
quidem  maior  confenfus ,  faltem  prò  obléruatione  Greno- 
'vicenfi  prodire  poterit,  fi  ipfi  'n  aliqualis  tribuatur  TalÒT 
fine  poHtiuus  feu  negatiuus,  quem  tamen  fponte  inteUigi* 
tur  inter  quinque  fcrupula  ^cunda  concludi  debfre.  ^ 

§.  ao.  Praeter  òbferuationeà  fupta  commemora- 
tas ,  in  Commentariis  J\cad.  Scientiarum  Parifinae  prò  An- 
so 17*74,  recenfèntur  huius  occnltatioif » .  obfeniadone»  fk- 
dae  Monds  f  eflulani ,  vbi  peiiùhciur,  -occultotioDCiii  C90r 

tigiflè 
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tigiffe  tempore  vero  p*.  i6i,  34"  et  emerfionem  xo*.  6', 
fto^;  Yemm  computo  faAo  ex  priori  horum  momento* 
rum,  elicitur  Tempus  coniuodionis  io''.  39'.  34'',  quod 
od^o  fere  mìnutis  primis  erroneum  eft,  nec  momentum 
coniuodiouis  ex  obferuato  fine  elicitum  io*.  47'.  16"  ri« 
te  libi  habere  poteft.  Sufpicio  igitur  mfhi  oborta  eft , 
quod  in  priori  horum  momentorum  adefle  poflet  error 
integrorum  decem  Minut.  primorum,  in  pofteriori  yero 
error  vnius  Minuti  primi,  ita  vt  momenta  obferuata  Oa» 
tui  deberent  9^  a<5',  34"  et  io*.  5'.  20'',  ex  quibus  fe- 
quentes  prodirent  expreffiones  prò  tempore  coniundionis: 

IO*.  47'.  38"  +  3»itf^  +  2,42y+*j7Pw 
IO.    4<j.    18   —  4,otf  ^-.  3,5ij'  — o,6a  ir 

80  +7,aa^+5,P3j'  +  3i+iir 
aeqnationi  autem  refultanti,  pofito  ^  =  —  2  et/=r— ii, 
optime  fatisfit.  Momenta  autem  vera  prò  coniundione 
erant:  io*.  47^  5",  ex  vtraque  obferuatione ,  vnde  fieret 
Longitndo  Montis  Peflìilani  a  Meridiano  Grenouicenfi  15'. 
21",  Tel  15'.  14",  vbì  tamen  pofterior  determinatio  quin- 
que  fecundorum  corredionem  admittere  poterir.  Quic- 
quid  autem  fit,  hanc  hypothefin,  Ttcunque  probabiiem, 
propofuilTe  fuffecerit,  donec  ipfi  Audores  buius  obferua*. 
tìonis  dedarauerint ,  quid  de  ifta  explicandi  ratione  fit 
cenfendum. 

De  occultatione  Aldebaran  a  Luna 

Anno  1774  d.  i4ApriIis.    Conferet.  Tom.  XIX 
Comment.  pag.  S9^ 

$.  ti.    Pro  obfeniationibas  calcolo   fubiedit  Eie- 
menta  inneou  (aot  feqnentia: 

Phae- 
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Phaehòiti'ObféfQ. 


•     -         Fihcrfiò 


Cadect  Emerito  I4A.  4^  1 


43. 3  à,  o 


Lttit.  3   jDUm.  5 


apparenf. 


r^5'. 


5*^ 


^.  28.  10,  « 
5.  ftO.  2i?»  3 


apparens. 


14-  54,  a 
«4.541,4 


Lop.  ;^pp^ 


14-  57v4 
4  »».  ft3, 1 


'Hinp  fequente&  prò  tempore   coaiunftionis   eliciuntur  ex- 
,prcflìones: 

Maffiliae  (1)  5^;  5^'.3o«4.»,o8i^4.o,5ftj'- 1,11  « 

*J   +4^ioÌ  +  o,tfij'4-o,35«  =  ò 
Gadcti     (11)  5*    ia.ip   -  à,44^- i,37/- a,04  «       ' 

'Hint  prifhtiifi'qtitdeiti^  Kt)tiècv'  prò  aequationé  ex  ottcrot» 

tionibos  Mafltliénfibns  dedtlda ,  yalores  corredHofluin  S  et 

.^^  in  Tomo  XIX.  Coaimeoc  dabilkos,  adprime  -facisface- 

.;«;    nim. fi  :pai»«ir  ^ ;=;-n3.i  J'=^.-r  *4»  hacc  aeqiMtip 

•pertè.if^er'iiii^lqbitàf)  .^itqii<9  flKftneoRim ,  coQÌuivltionjs  pg> 

■-^falliJii;  I*. ;  S9^..\^0;^,  vQ^e  qn^m  prò  Meriditiiio  ■oj>rerua- 

-tocii  Parìfieafis   itìementum  conitrnàioDis  5^  4.7'.  if".  i£|* 

,  Ttneiamiit,  erìc  ditferentia  Meridianorum  .intec  obreruaCQ* 

-iiare.  Pnrffieniè  ìft  ]Vf^(Itmn[ì,,iy.  4/'«.  1  Pro   oKeiuaùcHie 

vero  GadiixiBftt  fi  't4|@re»  ffH^nme^qrati  fìibfticuaptpr ,   erit 

momenfup»)  ^ojiijqjJ^oi^w.:  '5^  1.2'-  ^5V,„  in(Jc  ^ct  difle- 

renr»  l^es^idianoriim»  iQter  >Ciiulej;eni   et  o)>reiruatorinm  Pa- 

ri^Hwv.  3.^'.  A'ìfv  .^uaé  .ciiià.  fupra  .§..'26    iùuentis    bene 

confentit.*    Idem  Véro'  proxiifie   ihuenietur,^  fi  obCpniatio. 

Gel.  JK$^  <J>rp  ea^r^ope*  (^m^t^et^r  .cùm  ^  ìlL^   takdéi 


o  nr.  IT 


'À^aìSh{p:sllià:kp,r.^^  ^  e 


JfQ 
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-fto  Gacl^t0  woinCT^i  con],  ^^  1  tii5f<Ua,44à'^  l*a'7J^-»»04it 
pfQ  obfèirtiat,  Panlioo      5. 47» li  —4*35^+ 0,39 r— x»a4.ic 

<qWMf  |>oÌì(ii$  5  =:^^'3i  Jf  ^'-'^*>  ''f==Oi  abit  in  34*,  a^'*. 

^^etcr  c«nii^eitiói^«ta9 -olìfbr«4t)oii«$  hiootait  qUoc}àe  ìxA* 
M  <ic  emersione  buius  S(e.][laQ  Brux^ltù  obr^ruaUf  'verum 
<}uqtn  C3i  hac  obfcruatÌQoe  tongitudo  ìtains.  loci  prodeat 
valde  errooea,  fgfpicw  «tomcnwm»  q«od  ex  Transadioni* 
bu«  ^acteCAÙ^  i^ianfHu^Gs  cxceif^  >  eSè  ei'fotieum  \  idqoo 
CQ  masift»  qsod  CI,  Mttk^n^  afiìraiattent»  fé  ex  hac  ob« 
Icruattooc  inueniCe  Loogicudiaem  prò  Bruxelli^  a^  13^» 
icu  fetis  bene  iìlji  cpaftanteoi,  ... 

^./QQQ^^aticme  vTawi  a  Lima»  die.a^Sept  1774. 

$  9^«.  Elementi  catcuH  prò  obfèruatiooe  Gadod 
inftltuta  feqtteMh  babentur:  Pro  tmn«rtìcw€;  Pawrf;  toog» 
'*3.*-.  5P'*  <»  tariti' 3  appar*  5%  35*»  a^^iv^i^wii  3  ap- 
"par*  ti^^  ^H  i  tììfkiKrxiU  i,o»gie«d.  appjlraD*.'  nK  3Q*»7. 
FÌ:o^mediòQe;  F^al.  tQQ|;it,  13^  t7^,Qi  tatiu  ^  appi« 
>eft&  5*v33**  SS**» ai  Diaxnec«  3  appare»»  15^.  ^3^a^ 
l>ilfet.  apptirens  Loofeitud.'  s*.  45»^*»$^  Bine  («qieitesicoli* 
'^uBttit  ejtpttdìduea  prò^  (empor^^  coftitt«t(^Qoì«i     )  '  . . 

h»  P*rifiU  WatJ     .  '  *     .  .. 

W's*  8.54  —  *rQi^-o»<j4jr~<y»*4<J* 
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Beft  fi  pmiamr  ^r:  — a,  j^±:*- Ji,  irriO,  ttrìqoé  oh»- 
lèruadoiii  fatis  heùù  (ktì^u    Tum  vero  erit  prn  Cadete  t 

Di£  Mèridìaiu 
Momenttiffl  conittn^oiii»  t^K  dV.  37*  (T) 

i+»  3+.  SS>    (li) 
et  prò  obfetnat  Pariiìm).  1$.   ^;  •  o    (t)    »     »    S^'.ftS^ 

Itt  caeterìft  pr»  ^<r  eetakatidné  «onclufio&ilii»!  vt  ftliqaid 
knauitttiir^  Acoelfo  ttdii-efti.. 

De  occobadiMe  PalUkli  a  Luna)  die  is  Non.  1774* 

Con&fati  Tom»  XIX  ComtneDt»  pag»  6co. 

f  »3i  Pra  £imrfione  PaMbcìi,  Gr^tmiiki  oètfer- 
tara,  re^eoiia  habentur  Ekrn^ nta^ -talonti  ì  Parai.  Longìf» 
^',  as**;  l.atìt.  3  apparcai  jV  30^  Ò9^^6\  Diamet.  3 
appareds  15'.  4">7;  Differentia  toogitudinum  appareii^ 
X5'.  X'',  |.  Hiiu  coUigitur  t*fnp|iS(  «onlntt^iònis  prò  Gre*> 
nouicot  .     .  '  :  •     ;    -  I 

.     t4*.57*.  3^{'-t,.9<^r$4»0>»tJ^l,86rm 

Pro  Immerfione*  Cadeti  6t>ftrtiafta>  Clementa  cakali  (bntt 
Parai.  Longif.  30'.  a+*,  d;  Lai»  3  apparens  5*.  id*;  30^55 
Di«mer.  y  appar.  X5<  s",i^,  Bifi^ntia  loogit.  apparens 
7k  31^4)  hiitc  tempnf  eoàiitndii^ftls: 

14*;  34*  39"' 4-  3»  40  ^  -i*  a.*,  78J?  -  i»  94  »♦ 
Pro  eruendis  valoribiis   corre&iooiimv  allnd  liilù!  imm  ùip^ 
petit  rejinedium ,  c^amr  qu^d  cooictK&Q  t%  £i»efc£ònft  Giti^  > 
nouici   dedu^j^ .  reducatur  ad  Mcfl^ài^jm  fni^nt^  ^■ 
cum  conduilóne  ex  iinmèriiòne   Pari^iis   obferuata  confe> 

Ccc  a  ratur» 
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ratttr.     Eft.igititt  prò  Meridiano  Parifino,    ex  obj[ènfiaCi(>- 
ne  Grenonicenfi,  momentum  coniuodtiuais: 

l5^  6'.  ,53"  -  I,  P9  5  +  o,  21  jr  -  I,  35  ir, 
ex  obferuatione'  airtem  Gel.  Miffifty  pra  inai»^ifi««p',  idcpt'. 
concliifum  cft 

Tnde  coiligeretttr   aequ<tio  . 

atf  —  3,P7^-Ho,oa /  — 0>3!^7i=r  <^, .  .--  1' 

qnae  fané  fubiìftere  nequic,  quum  .Talorem  :^oiinivK>  pvyfiti' 
Tum  eumquc  valde  infignem  prò  S  praebeat,  omnibu» 
hucusq«M  obfèr^iKiotfibus  rtfiri^aBtibus.  Eo 'podoif  ìgttDl 
iure  contendimus,.hanc  CeL  Afc/^#r  obl^eru^cioaem  rite  li- 
bi conftare  non  poflfe,  quod  Gel.  Momier  eandem  im- 
merfiocem  .  l5^  !3s'.  3I2"  .obferiìMicrib,  «kieoqae  ft5  fc- 
cqndis  tardius,*  ({Maffk'.OéLMeffiert  h^ca  racioiie  di&ceit-''' 
tiae  Merìdianorum  inter  obfersatorìa  Celèberrirtioruhi  hò> 
rum  Aftronomoruin*  Si  igicar  Tfìts  fiat  obferuatjkoni»  a 
Celeb.  3l0ff»iVr  jnfticntae  >  prodibtt  ae(|uatio.. 

*  —  3iP7^-i- o»oa/  —0,36  TT zza, 

qnae  quidem  nec  -  ptotiua' exada  Tsdetur,  interim-  tameo 
non  adeo  ^aiiia  abfurda  perducit.»  ac  prior  illa.  Et  fi 
fnpponamus  emeriQonem  Greoooict  iuAo .  tardins  eflè  ob< 
ièruatam ,  Ttpote  fex  vel  ièptem  fecipdis  v  baec  àeqttotao 
abfurdt  fili  inuoliiet.  Caetemii^  nec  ex  faac  poftr^iim  «et»; 
quariooe  de  valore  ipfius  j  qtridqoam  concludi .  pote(l  \  igt* 
tur  prò  bac  correzione  fal'tcm  proxfme  inuenienxfa»  reda<* . 
Citfntts  cooctuiionesV  ex  óbleruation'e  Pétric^olitàna  cr  Ga- 
dicaiia  dedo^M,  ad  Meridianuhì  Farifimmt»  'ficque  habebi^ 
0»  bai  coc^relioitei  fto  tempòrei  cóniunàioimi , 

■-'•-''•".'■'••■•■      ■■  ■     ^i  •'•      '■    '      ■'  ■     ' 
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15*.  "7''     7"  .-h'3,'40^-f'a»7Sj''-»,93f'7r,-      . 
,         .15.    Ó^si    -4-^.53^  —  XrSPi'Hf'OyOp  w,  hinc 
1^   .-4-o,87^-4-.4,37/- a,oaii-zo, 

thi,  fi  pinatuf,  •  ;  ...  .      , 

^=:  — a,    «  m  o^  fiet  /  =  — . 3"^^.      TuoiqHC    Eaìbebimu» 
jnomcDCa  coniimdionum 

Difiér.  MeridUo. 

prò  Grenottico.ex  Emerfióoei  iJt.*!r  57*.  aiJ'* . 
prò  Gadcte  ex  Immcrf.        14,  3».  a  5     -     «5^  13''  Oc. 
Pctro^oii*  ex  IrtìnÌ€rr.     i6.fS.i-8  -ft.  .'i.    12    On 

obfèrtiatìo  ver»   (Uh  ^Mottnier  dabit  -  tempns  tomiiivdioBÌ&, 
15*.  6'.  47".    Hinq  intcr  Gadeteni  et  obferuatorium  Pari- 
fifanm  différentfa  Merfdianonrtn  crir  34'.  24",  imer  oWèrcra- 
toria  auceiti  ^etropolìtaflurti  et  Paiifinum  i^.'sa',  1*,  quà«  " 
cèrte  aliquof  Tecundis  lufto  maior  eft.      Qnae  aoteni  hete  ' 
attulimas  tantum  liypotbecice  Tera  fuirt,  fi  corrediones  ^y  * 
y  rite  a  nobis  faerint  definiue ,  de  qtro  occafio  forfan  dar- 
bitur  Ytterius  difquirendt,    diitn  plures  baro»  occnltaitioiii» 
obféruatioaes  oobis^  raooTaerint. 

•  •     *  L 

$.14.  'Anteqnam  Bic  Dfflbrfatiofit  fiifem  ittipo*^ 
iiiimvs ,  flonnulfas  animaduerfiones  circa  raftionenr  deter- 
jDinandi  Lorrgftudftiés  locorum  ex  olrfèruatioitìbiis  circa 
Ecirpfes  Solis  et  occnftationes  fixaruni  a:  Luna  adiiciemus. 
Pirinaam  fgftur  ex  rpeciminibus-  iam  aliati»»  Ttr  ec  multi» 
alfis  eaiculis  prò  hoc  indrtato  faiflis,  (àtis  patere  arBitrtìr, 
Tìx  Ttlam  diri  rationem  certrorem,  detertninandì  Loogt- 
tuAtte»  kicorom,  quam  ha|ic ,  et  fi.  quae  ioccrtitudo  coa» 
dafionibus  fx  Illa  dedpdis  noononquam  adhaereire  yide» 
tur,   ilUm  qua   potiorem   partem  ex  defe<Su  obiéruatio- 

,      )  C  e  e   A  -  fiUlK 
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ntitn  effe  derinandam.  Si  condufipnes  prò  Longitudine 
òbferuatnrii  Gaditanì  fupra  aUatas  Inter  fé  cnnferamus» 
Tix'  maiorem  confenfiim  exfpedare  licebìt;  eft  enim: 

DifiTerent..  Meridianoram  inter  Obferu.  Parifia.  et  Gaditaik 
Fic  Eclipfi  Solis  1*769.    -    -    -    -     o^  34».  40"  Oc 
Ex  Occultationc  PaliUciì  1773  d.  i  Nou.  o.  34.  30     (I) 

o.  34-  35     (U) 
Ex  OccultationePaIiHcui774d.  T4Apr.  o.  34.  i6    (IQ 

Ex  Occoiltat,  y  T^uri  1774  die  44  Sept.  o*.  34'.  43     (I) 

o.  34.  a+     (10 
Ex  Occultar.  Palilicii  1775  d.  tsNon.  o.  34.  ^4     (I) 

Hioc  medio  inter  feptem  has  detcrminationes  fumtot  34'. 
S51"  Occid.,  qttod  tamen  medium  forfan  corredionem 
duorom ,  aut  trium  fecundorum  dimìnutiunm  «  admictere 
poteric.  Quod  autem  conclufìo  ex  Eclipfi  Solis  dedu(5U  a 
reliquia  plus  iufto  difcrepet^  id'quidem  nemini  mirum  ef» 
fé,  poterit,  qui  nouerit,  inter  mnmentat  prò  fine  Eclipfis 
Solis  in  eodem  loco,  adduca,  nonnunqoam  difcrepantias 
15  fcrupulorum  fecundorum  reperiri,  prò  diuerfa  oculo- 
ruox  et  infirumentorum  Tt.  Caeterum  tam  prò  bis  ob* 
fciuationibus ,  quam  illis,  quae  circa  occultationes  fixa- 
ru^  a  Luna  ioftituuntur,  errores,  in  determinando  tem- 
pore .vero  commini,  ipfas  obferuationes  erronea»  reddunt; 
Ììuiuf»modi  autem  errore»  committi  pofle,  et  faepe  com- 
miflos  eflè  pluribns  exemplis  confirmari  pote(t*  Vnicum 
autem  hanc  in  rem  cxemplum  fufficere  poterit: 

1774  d.  14  Aprii.     Immerfio  a  Tauri  ad  Meridian*  ob* 
fèruat;  Parifini  reduda ,   ex  oblèruatione 

CcL 


Digitized  by 


Google 


Cel.  Miffet    6^.  atf*.  a* 
Cel.  Cagfni    6.  z6.  % 
CéL  Jntbilmi6.  z6»  ■% 
Cel.  Mecbam  tf.  25.  $*»      ' 

Baec  tXA&e  coo(bQtiunt«  excepta  eb(èraatioiie  D.  Mtcbafa» 
£odem  die  Emeriìo  «  Tauri  ad  Merid..  obCeraac.  Parìiìaì: 

ex  ol»fèruatione  D.  Mejffkr  •  7*.  35*.  5?^ 

0#«i    7.  35    5» 

Antbelmi'j,  %6^     x 

Mechain  7.  3<S.     x 

Dit  5'</(i«r  7.  3S«  55 

LeMonnier  7.  3^.  ix, 

'   i  '25.    Inter   alia  dalua ,   qnae  contra  Methodotn 

^etermìòaadi  loogitudines  kicoram  ex  obfeniajtiotubtts  ho- 

Ina  generis»  propóni  pQteft>  etiam  illad  eft,  qitckd  de  Dia- 

inetris  Solia  et  Lunae  probabile  iìt>  eas  iiue  per  inflexio- 

trem  radiorum   Ittnnini&>    fine  per  quandain  ìrradiationetii 

"dinninuU  quàre  nuUae  certae  conclufiones  èxl^dari  pofiTuitt» 

anteqttam  haec  diaiinutio  exadte  defioiatar.    Hufc  tncom- 

'inodo  remedium  ve  adftracor»   quidam  MathcÀiatici  haéc 

'dimiotttionem  determinare  anniii  flint  «   Inter  qno^  praeci* 

[pue   oiitii  '  fiominandi  funt  Ceì.  Du  'Séfittr  et  Ce^.  ì^e  t^ 

'  tonde  ^  quorum  prior  còntendit  '  iniSexiQaeth  radioiitm  Io» 

inioìs   ad.  iiiarginem  Lonae  effe  4  fecund.  cnm  dzmidio» 

jpoilerior  autem  perbibet  prò  explicaftdà  pb^ieaoineiii&  ^an- 

iltu»  Veneris»  diametmm  SoUs  t!*  effe  dùninnendab.  Te- 

Yum  ettamii  tion  neganerim»  oan  prò  Betip^tà'Solàrìbw^ 

«fa^  •cicottaitioflitras  fixamm»  d(aaietntmXitBàe'^mta&- 

jdionem  qnandam  pati»  tameo  pterisqite  in  icafibus  Itaec  ifi- 
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mìiiutio  vix  3  fcrupula  fecyniU  exnpdit,  Jdeoqae  meofbra 
a  CcL  Du  SéjQur  (W^iliu  w^a  inaiar  vf^etur.     Quod  au- 
tem    dìmioutionem -d^etri  SoUrù  a  Cfleb.  de  la  Lande 
fiaiMlitain  atdoet,  argumi^ntif  fxceptioDe  ynaiotibus  demon* 
(Irare  Tabo,  eapdem  nequaqnam  locum  haberepofle.   Tan- 
to magis  igitur  falfnm  ed,   quod  contecdic  Abbas  Reggio 
Itt  Fpfaefneridibus  Aftronomicìs   prò    Anno  X77*    M€dt«- 
laoi  euuigatis,    diametfufn  tam  Soii«  qiviiB  hwOAit  f"  ^fife 
diminueDdam,  quofi  ex^mpLo  Eclipfif  Solaris,  Anno  ijéjf 
oblèruatae,    comprobare  cojiatur.     Si  coito  in  aequadoni* 
bus  nodris,  (bpra  $.  4..  allatis ,  praecipue  Cuf'iefvenfi  pò- 
nacur  ^  zz^  6  t    ^uia  ex  aeqiiatione  ;fariiina  effe  deberet 
^  z;  —  a.o"^  pofito  f  zr:  ^  ;j ,  in  iftam  ^equacionem  Gurje- 
fwenfem  error   deriuaretur   cìrciter  41'^,    quem  abfurdum 
cfie  facile  jquJQis  largietur.     Ponamus   atuten)  efl^  ir  =  o, 
fietque  per  aeqjiatbnem  Parifinam  j»  =  —  1 8" ,.   tt  ìa  »- 
qnatione  Gurjefweoiì  erir  error  34''.  ^    fprro  fi  etiaip  ipfi 
ir  tribuatur  yalor  pofixiuu»  0"i  yt  fit  /,  ex  acquatioi^e.  Pa- 
rifina  zz-^%6*'  t   et .  in  ^lequatiohA  . C|ur/efvef^ÌÌ  adliui;  rc- 
manebir  error  %%'f,    ÌAmt  igitiiréuideotiai  .Vcputo/Cr^ 
metrica»   demondracum  eft,   iftam  corre^ionem.  ^  Teji..7 
fecjandorum  t   prò  femiiliametris  Solis  et  Lunae  oirni  de* 
ilitui  fiiodamento.     Idem  vero  infii|^r.pft^t  ex  obreriiit- 
tione  jakjatenfi,  ia  qQam  erroc  ialtem  xVf  ex  hi$.valoi;i« 
tws  derittaretor.    Caeterom  jditfereqtia  M^ridiaoojraio  ix^xj^t 
Medio|annin  et  Lutetias  Parìfiorum  habetiir: 

»7'.  «7"  -  o,  39  5 H-  0,  57.>  -  o,  ia  ir . 
tbi  ob  exiguos  coefficieQtes  v^otìxm  5»,/^  facile  ejkis/xiodi 
Talor    prò  ^  feligi  pótcft , .  vt  prodeat ..  differeì^tia  '  l^ej-^dii- 
nojruin,  2f,  ^5",  qpo  amétt  mJiijL  dé4i^QpAj:j\t:u5.^ra'.cx]i« 
ifti£udipe  corre^óois^r      ',         '      .'  .,    .-*..'.  '. 
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-4»!     )  3P3  (    l«- 

i.  a  5.     Vltimo  autem  loco  obferua(!è  iuuat,   fieri 
Ttique  poflè,   vt    haec  corredio  ^  prò  variis  locis  dìuerfa 
Ut  ;  aam  in  his  disquificionibus  fupponi  folet,  imagines  So- 
lis  et  Lunae  circularem  habere  figuram,  quod  tamea,  fal- 
tem  prò  imagine  Soiis,  aliquancam  a  Yeritate  abludere»  per 
menfuras  Micrometro  obieAiuo  inftitiiCas,  fé  inuenilfe  non- 
nulli  Aftronomi  contendunt;    nec   Terifimilitudine  deftitui- 
tnr,  idem  prò  Luna  obdnere.     Quare  fi  obferuationes  In- 
ter (è  ccHiferantur,  prò  quibus  Latitudmes  Lunae  apparen- 
tes  difcrepantiam  Inter  fé  infignem  habeant»    tum  Ttique 
fieri  poteft,  Tt  phaenomenon  circa  valde  diuerfa  imaginis 
Solaris  et  Lanaris  punda  obferuetur,    ynde  diametrorum 
aeilimatio  prò  Ttroqne  loco  non  eflè  poteft  eadem.  Qnum 
Tero  huioB  difcrepantiae  rationem  in  calcnlo  fix  a  ne^ix 
qnidem  habere  liceat,  (altem  quousque  experimentis  exa- 
Aiflìmis    non   fuerit  definitum ,    (ècundum  quam  rationem 
diametri  Soli»  Tel  Lunae  Tariationem  padantur;    confueta 
Metbodo   haec    ^aenomena    computo   fubìicere    praefta- 
bit,  faltem  fi  licuerit  earum  praecipne  ob(eniationnm  com- 
parationem  infiituere,  prò  quibus  Latitudo  Luiicte  apparens 
non  infigni  Tariatione  afficiatur,    ita  vt  phaenomenon  ad 

pun^  haud  multum  inter  fé  diftantia  limbi 
Lunae  contigerìt. 


dStaAcaJLImp,Sc.Tom»IlP.L  D  d  d 


Digitized  by 


Google 


•i'    -^      ^ 


Digitized  by 


Google 


Jlda  Jcàd:  Sc:Fe/ropoL  Timi.  Jr,v  1  'Tao.  I. 


IÌ0,  2. 


Itq.  6. 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


AcùAcad.J'c^  Petrop.  ToviM.r.l.Tai  M. 


Fiff.a 


Fis-^. 


IÌ^.6. 


P    3) 


Fi^.  S.  ^  — \^ 


■^lA-J 


-iigitizedby  Google 


Digitized  by 


Google 


^ct.Uc4;ul.ScTetrop.  Tontjr.P.l.IabJn:. 


^ 


^^.2. 


Figt. 


'  Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


^c/w^cad.  Sc<  Inw.Ità^op.Tònp.Xp.Z  Tab.JK 


V 

\ 

~^^— 7' 

o 

G      \/ 

/c 

f                        tv 

g 

X 


V 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


^a.^cad.  Se.  Ittropol.  TojrtJT.jt.  I.  Tao.  K 


I   , 


Na 


v/ 


• 

B                                      ,            C 

4 

V— 

_A 

■ 

D 

J^ 

9 

0 

DigVized  by  Vj.OOQIC 


Digitized  by 


Google 


^ctxuAcadiInq>:J'cùJ'etropol:To7n.ILF.J.TcCb  TI. 


jngi. 


Tiff-Z. 


jr^.5. 


T 


^zedbyVjOOgle 


Digitized  by 


Google 


^■._    ...J.r^^.C  7ì>/rnvo/.rom-.F.pml 


m. 


Digitized  by 


Google 


Digitizéd  by 


Google 


Act^écail  J'c.  Fetrcp.  Tom.n. T'I.Tai.lX.Ì 


Miiitt^btf^^Éi 


I  ' 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


KAct.^cad.Irrq^.  Sc.Tetrqpol.Iom.Il.T.l.TcCb.X. 


Digitized  by 


Goog 


I      ^ 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


vjuogle 


Digitized  by 


Google 


^Ictz^^ead^rnp.  Sc^^etropùl  TaTnMIfZ  Tai,  J3f. 


-Digttized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


F^.2. 


Acta^Acad  Saeni:  Jhlnpol:  Tom,  JTjj.  I.  Tao.  JOH 


Tt^.  I. 


V  oc 


Fio.   3. 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google  '^ 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


SEP  3     1937 


1 


Digitized  by 


Google 


